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1. Hat (nem feltétlentil kiilonb6z6) pozitiv egész szambol az dsszes lehetséges modon kivalasz-
tunk kettdt, osszeadjuk Gket, és leirjuk ezeket az Osszegeket. A leirt szamok kozott legfeljebb
hany kiilonb6z6 primszam fordulhat els?

2. Legyenek x1, s, ..., x, pozitiv egészek (n > 4) egy koron ugy, hogy x; osztja a két szom-
szédjanak Osszegét, vagyis k; = x’lx—txz“ egész minden i-re (ahol g = x,, és z,41 = x1). Legyen
S=ki+ko+--+kp.

a) Mutassatok meg, hogy S > 2n.

b) Keressetek z1,xo, . ..z, pozitiv egészeket, hogy S minél nagyobb legyen.

c¢) Bizonyitsatok minél jobb felss korlatot S-re.

3. Hat négyzet Osszteriilete 2 egység. Mutassatok meg, hogy elhelyezhetGek atfedés nélkiil egy
2 X 2-es négyzetben.

4. Adott a sikon véges sok piros, kék és sarga pont, semelyik harom nincs egy egyenesen.
Barmely piros haromszogben van kék pont, barmely kék haromszogben van sarga pont, és
barmely sarga haromszéghen van piros pont.

a) Keressetek minél jobb felss korlatot a pontok szamara.

b) Adjatok konstrukciot minél tobb ponttal.

5. Az ABC haromszog beirt kore a BC, CA, AB oldalakat rendre az A;, B;, C; pontokban
érinti. A P, Qp, R, pontok rendre a BCY, C1A;, A1 B szakaszok pontjai ugy, hogy BP,Qy Ry
paralelogramma. Ugyanigy a P,., ()., R. pontok rendre a C'By, B1A;, A,C szakaszok pontjai
ugy, hogy C' P.Q.R. paralelogramma. A PR, és P.R. egyenesek metszéspontja 1. Mutassatok

meg, hogy TQy = TQ..

6. Jaték: Az Albrecht Diirer Biokémiai Kutatélaboratériumban fejlesztették ki a kovetkezs
jatékot. A jaték kezdetén a szervezdk a kapott palya alsd soranak néhany mezdjére tesznek egy-
egy baktériumot (babut), a legfels§ sorban pedig kijelolnek néhény (nem feltétleniil szomszédos)
CEL mez6t. Ezutan a Tamado kezd, majd felvaltva lépnek a Védekezével. A Tamado egy
korben az alabbi haromféle 1épés egyikét valaszthatja:

1. Egy mez6n 1év6 Osszes baktériummal egyszerre balra vagy jobbra 1ép egyet.

2. Egyetlen baktériummal elére ugrik két sornyit.

3. Kijelol egy mez6t, ahol véghemegy a sejtosztodéas. Ekkor az ezen mezén 1év6 sszes baktérium
osztodik: és mindegyikbdl egy-egy példany balra elére, ill. jobbra elére 1ép.

A Védekez6 minden korben eltavolithat egy baktériumot a palyarol. A Téamadd akkor
nyer, ha legalabb egy baktérium bejut valamelyik CEL mezébe; a Védekezs pedig akkor, ha
az Osszes baktérium eltiint a palyarol. Ha egy baktérium a palyan kiviilre keriil egy 1épéssel,
akkor eltavolitottnak mindsiil.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer egymds utdn ebben a jdatékban! Ti donthetitek el a pdlya
1smeretében, hogy a Tamado vagy a Védekezd borébe szeretnétek bujni.



