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7 Ny kategoria

1. Igaz-e, hogy egy olyan nyolcszogben, amelynek semelyik 3 cstucsa sem esik egy egyenesre,
mindig van olyan atlo, amely a nyolcszoget két 6tszogre bontja?

2. 25 gyerek mindegyike szeret legalabb egy ételt a spenodt, a finomfézelék, a paradicsomos
kédposzta és a brokkoli koziil. Tudjuk, hogy barmely 4 gyerekhez lehet taldlni olyan ételt a
4 koziil, amelyet koziiliik valaki szeret és valaki nem. Bizonyitsatok be, hogy van két olyan
gyerek, akik koziil az egyik pontosan azokat az ételeket szereti, amelyeket a mésik nem.

3. a) Adjatok meg 5 pozitiv egész szamot tgy, hogy barmely kettének a szorzata oszthatod
legyen a kiilonbségiikkel.

b) Bizonyitsatok be, hogy barmilyen n pozitiv egészre megadhat6 n darab pozitiv egész szam
ugy, hogy barmely kettének a szorzata oszthato legyen a kiilonbségiikkel.

c) Megadhato-e ugyanezen feltétellel végtelen sok pozitiv egész szam?

4. A'B'C" haromszog az ABC haromszog belsejében ugy helyezkedik el, hogy AB || A’B’, BC ||
B'C" és CA || C" A, és ezen parhuzamos oldalak egymastol d tavolsagra vannak mindharom
esetben. Legyenek O és O az ABC és A'B'C’ beirt koreinek kozéppontjai, K és K’ pedig a
koréirt koreinek kozéppontjai. Bizonyitsatok be, hogy az O, O', K és K’ pontok egy egyenesen
vannak.

5. Keressétek meg az a® + 0 = p?018

egészek, p pedig primszam.

egyenlet 0sszes olyan megoldasat, ahol a és b pozitiv

6. Jaték: A jaték kezdetén egy n X k-as téglalap minden mezGjére tesziink egy-egy koron-
got. A két jatékos felvaltva 1ép. Egy lépésben a soron 1évé jatékos kivalaszt egy korongokbol
allo téglalapot, és egy soranak vagy oszlopanak minden korongjat leveszi. (Korongokbol allo
téglalapnak egy olyan téglalap alaku teriiletet neveziink, ahol minden mezén van korong, de
kozvetleniil mellette sehol. Kezdetben csak egy ilyen téglalap van, kés6bb méar lehet hogy t6bb
is.) Az nyer, aki az utolsé korongot elveszi.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer eqymds utdn ebben a jdtékban! Ti dénthetitek el a kezdddllds
(azaz n és k) ismeretében, hogy a kezdd vagy a mdsodik jatékos borébe szeretnétek bijni.

Mindegyik megolddst killon lapra iridtok, amelyen szerepeljen a csapal neve, kategdridja, €s a feladat
szdma. Mindegyik feladat olvashats és megfelelden indokolt megolddisa 12 pontot ér. Feladatonként
legfeljebb 4 extra pont is szerezhetd lényegesen kilénbézd mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivannak:

a XI. Diirer Verseny szervezdi



