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1. a) A kovetkezd jatékot jatsszuk a jobb oldali tablazatban: 17273
Minden 1épésben kivalaszthatjuk a tablazat egyik sorat vagy oszlopat, és a benne 11516
szereplé harom mez6 koziil két szomszédosban 1-gyel csokkentjiik a szamot, a 71819

harmadikban pedig 1-gyel noéveljiik. Elérhetjiik-e néhany ilyen 1épéssel, hogy
minden szam azonos legyen?

b) Most lehetdségiink van arra, hogy a kiindulasi helyzetben 1-t6l 9-ig az egész szamokat tet-
sz6leges sorrendben helyezziik el a 3 x 3-as tablazatban. A lehetséges lépéseink nem valtoztak.
Tovabbra is az a célunk, hogy minden szam azonos legyen, de szeretnénk azt is, hogy a végén a
mezdkben szerepld kozos szam minél nagyobb legyen. Mekkora az a legnagyobb érték, amelyet
igy el tudunk érni?

2. Jeldlje egy n pozitiv egészre P(n) azon p primek halmazat, melyekre léteznek a, b pozitiv
egészek ugy, hogy n = a?+b°. Igaz-e, hogy tetszSleges, primekbdl allo H véges halmazra 1étezik
olyan n, hogy P(n) = H?

3. Anna gondolt egy véges A C R? ponthalmazra. Béla nem tudja, hogy A-nak hany eleme van,
de az a célja, hogy meghatarozza A-t. Ehhez Béla tetszSleges b € R? pontra megkérdezheti,
hogy milyen messze van A-t6l. Erre Anna meg is mondja a téavolsagot, azaz min{d(a,b) | a € A}
értekét. (Itt d(a, b) az a, b € R? pontok tévolsagat jelenti.) Ilyen kérdésekbdl Béla tetszolegesen
sokat feltehet egészen addig, amig biztosan meg nem tudja hatarozni A-t.

a) Meg tudja-e tenni Béla ezt véges sok kérdéssel?

b) Es ha Anna elére elarulja, hogy A minden pontjanak mindkét koordinataja a [0, 1] interval-
lumba esik?

Megjegyzés: R? a sik pontjainak halmaza.

4. Egy irracionalis szamokbol allo (1, xa, ..., x,) szam n-est foldontilinak neveziink, ha akar-
milyen nemnegativ racionalis qi, ¢, ..., ¢, egyiitthatokra ¢;z1 + quxs + ... + g, x, irracionalis,
ahol a ¢;-k nem mind nullak. Lassuk be, hogy barmely 2n — 1 kiilénbo6z6 irracionalis szambol
kivalaszthato egy foldontuli n-es.

5. Az ABC és A'B'C’ hasonlo, ellentétes koriiljarasa haromszogek, melyek magassagpontja
megegyezik. Bizonyitsuk be, hogy az AA’", BB', CC" egyenesek egy ponton mennek at vagy
parhuzamosak.
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