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1. Legyen ag,a; ..., a, egy valos szamokbol 4ll6, monoton névé n + 1 taga sorozat, ahol ag = 0 és
minden j > i-re a; — a; < j —i. Mutassatok meg, hogy ekkor
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2. Bizonyitsatok be, hogy ha egy haromszog oldalhosszai egészek, és koréirt korének sugara prim,
akkor a haromszog derékszogi.

3. Minden n > 2 pozitiv egészre jeloljiik f(n)-nel azon n-nél nem nagyobb pozitiv egészek Osszegét,
melyek nem relativ primek n-hez. Legyen p > 2 prim, n > 2, melyre p { n.
Lassatok be, hogy f(n+ p) # f(n).

4. Az Intergalaktikus Lotton 55 szambol huznak ki 7-et. R2-D2 és C-3PO elhatarozzak, hogy min-
denképpen megnyerik a lottot, ezért ketten egyiitt megjatsszak az 6sszes lehetséges szelvényt.
Mutassatok meg, hogy valamelyikiik szelvényei kozt van hét olyan szelvény, melyeken nincs két azonos
szam!

5. Legyenek az X, Y, Z pontok rendre az ABC hegyesszogi haromszog koréirt korének révidebbik
BC, CA, AB iveinek felezGpontjai. Legyen M tetsz6leges pont a BC' oldalon. Az M-en keresztiil
parhuzamost htzunk a C'BA< bels6 szogfelezGjével, ez a BC A< kiils§ szogfelezGjét az N pontban
metszi. M-en keresztiil parhuzamost huzunk a BC' A< belsG szogfelezGjével is, ez pedig a CBA<
kiils6 szogfelezGjét a P pontban metszi.

Bizonyitsatok be, hogy XM, YN, ZP egyenesek egy ponton mennek at.

6. Jaték: A jaték kezdetén a szervezSk kiraknak korongokat néhany kupacban. A két jatékos
felvaltva lép. Minden kérben az ellenfél kijelol két kupacot (ha méar csak egy van, akkor azt az
egyet), és a soron 1évs jatékos a két kijelolt kupac egyikébdl elvesz néhany korongot (legalabb egyet,
de akar az Gsszeset is). Az nyer, aki az utols6 korongot elveszi.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer egymds utan ebben a jdatékban! Ti donthetitek el a kezdddllds
ismeretében, hogy a kezdd vagy a mdsodik jdtékos borébe szeretnétek bugna.



