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E*-1. Legfeljebb hany pozitiv egész szdmot adhatunk meg gy, hogy semelyik 2 dsszege és kiilonbsége
se legyen oszthaté 2019-cel? (3 pont)

Et-2. Héany szamjegybdl 4ll 81-nek azon legkisebb tébbszorose, amelynek minden szadmjegye 1-es?
(3 pont)

E*-3. Egy ABC haromszogben adott egy P belsé pont. Behizzuk az AP, BP és C'P egyeneseket,
ezek az oldalakat 2-2 részre osztjik. Az igy keletkezd 6 oldalrész mind kiillénb6z6 egész szam. Mi a
haromszog minimalis keriilete? (3 pont)

Et-4. Egy kockat felosztottunk 27 egybevigd kis kockdra. Egy egyenes legfeljebb hany kis kocka
belsejébe metszhet bele? (3 pont)

E*-5. Hany olyan s permutéci6ja van az {1,2,...,15} halmaznak, melyre minden 1 < k < 13 esetén
s(k) < s(k +2) és minden 1 < k < 12 esetén s(k) < s(k + 3)7 (4 pont)

Et-6. Egy ABCD paralelogramma minden oldaldn h
kivalasztottunk egy-egy pontot, legyenek ezek P, @), R

és S. Ezutan az abra szerinti szakaszok behizasaval

tartoméanyokra osztottuk a négyszoget. A sziirke szini g

részek tertiletét ismerjitk (lasd dbra). Mekkora a 7-lel ) i Q
jelolt rész teriilete? (4 pont)

Et-7. Melyik az a legkisebb n pozitiv egész, amelyre 1-t8l 10"-ig az Osszes szam Osszes nem 0
szamjegyének reciprokat osszeadva egész szamot kapunk? (4 pont)

ET-8. Legyen N pozitiv egész, melyre N és N? ugyanarra a 4 jegyre, abcd-re végzédik, ahol a # 0.
Mennyi az abed 4-jegyli szam? (4 pont)

ET-9. Hanyféleképpen tudunk kiszinezni fekete-fehérre egy 6 x 6-os négyzetracsot 1igy, hogy minden
2 X 2-es négyzetben paratlan sok fekete négyzet legyen? (5 pont)

E*-10. Mi lehet a legkisebb értéke a, b, c, d legkisebb kozos tobbszorosének, ha tudjuk, hogy ez négy
kiilonboz6 szam, és a + b+ ¢ + d = 10007 (5 pont)
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Et-11. Mi a legkisebb N, melyre
N
D
k=1

oszthatd 2018-al? (5 pont)

Ef-12. P és Q két kiilonbozd, nemkonstans polinom, tgy hogy P(Q(z)) = P(z)Q(xz) és P(1) =
P(—1) = 2019. Mi az utols6 négy szamjegye Q(P(—1))-nek? (5 pont)

E*-13. Elhelyeztiink kérben 12 darab szdmozott széket. Hanyféleképpen lehet koziiliik néhanyat
kivalasztani tgy, hogy legyen 3 szomszédos kivalasztott szék? (6 pont)

Et-14. Legyen S azon pozitiv egészek halmaza, amelyek kisebbek, mint 10000, illetve a 2-es szam-
rendszerbeli utolsd 4 szamjegye megegyezik az 5-0s szamrendszerbeli utols6é 4 szamjeggyel. Hataroz-
zdtok meg az S-beli elemek 6sszegének 10000-rel vett osztasi maradékat. (6 pont)

ET-15. Hany olyan m pozitiv egész van amelyhez léteznek zg, z1, ..., T1001 nemnegativ egészek igy,

hogy
1001

m*o = Z m*?
=1

(6 pont)

E*-16. Az ABC hiromszog oldalai 13, 14 és 15 egység hossziak. Legyen k, ka, kg, ko négy r sugart
kor a haromszog belsejében gy, hogy k4 érinti az AB és AC oldalt, kg érinti a BA és BC oldalt, k¢
érinti a C'A és C'B oldalt, és k kiviilrdl érinti a ka, kp, ko koréket. Legyen r = %, ahol m és n relativ
primek. Mennyi m + n? (6 pont)



