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1. Albrecht azt a feladatot kapta matematikadran, hogy végezze el az (a + 2b — 3)? négyzetre

emelést. Az a® + 4b> — 9 eredményt kapta. — De hat ez nem helyes! — mondta a tanira —
Ellenérzésképpen helyettesits be a és b helyére valamilyen pozitiv egész szamot. — Albrecht

teljesitette a felszolitast, de az eredménye helyesnek bizonyult. Vajon milyen szdmokat helyet-
tesithetett be?

a) Mutassatok egy lehetséges behelyettesitést.

b) Adjatok meg az Osszes szampért, amelyet Albrecht behelyettesithetett és bizonyitsatok be,
hogy nincs tobb.

2. Egy 2 x 2-es tabla minden mezGjén van kezdetben legalabb egy buizaszem. Egy lépésben az
alabbi két mtvelet egyikét hajthatjuk végre:

(i) Ha egy sor minden mez§jén van legalabb egy buzaszem, akkor minden mez§jérdl elvehe-
tiink egyet-egyet.
(ii) Az egyik oszlop minden mez6jén megkétszerezhetjiik az ott 1évé buzaszemek szamét.

a) Mutassatok meg, hogy a jobb oldali kezdéallasbol elérhetd a fenti lépé-

sekkel, hogy egy biizaszem se maradjon a tablan. 315
b) Mutassatok meg, hogy az iires tablat tetszéleges kezddallas esetén el 513
tudjuk érni ilyen lépésekkel.

c¢) Bizonyitsatok be, hogy ugyanez igaz 8 x 8-as tablara is.

3. a) Lehetséges-e, hogy két kiilonb6zs pozitiv egész szam pozitiv osztoinak dsszege megegyezik?
b) Mutassatok meg, hogy ha két pozitiv egész szam pozitiv osztoéinak szorzata azonos, akkor a
két szam egyenld.

4. Legyen ABC' egy hegyesszogli haromszog, melynek AB oldala 1 egység. Tikrozzik az A,
illetve B csucsokat a BC, illetve AC oldalfelezé pontokra, igy kapjuk az A’ és B’ pontokat.
Tudjuk, hogy az ABC, A'BC és B’ AC haromszogek magassagpontjai egy szabalyos haromszo-
get hataroznak meg.

a) Bizonyitsatok be, hogy az ABC haromszog egyenlGszaru.

b) Milyen hosszu a haromszog AB oldalhoz tartozo magassaga?

5. Az n X n-es tablazat egy kitoltését dnleironak nevezziik, ha a tablazat minden mezGjében az
a szam all, amennyi a mez6 soraban és oszlopaban rajta kiviil 6sszesen talalhato paros szamok
szama. Hanyféle onleird kitoltése létezik

a) a 3 x 3-as tablazatnak?

b) a 4 x 4-es tablazatnak?

c) az 5 x 5-0s tablazatnak?

Keét kitoltést kilonbozonek tekintink, ha van olyan mezd, amelyben kiilonbozd szdmok dllnak a
két kitoltésben.
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