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1. a) Lehetséges-e, hogy két kiilonbo6z8 pozitiv egész szam pozitiv osztéinak Osszege megegyezik?
b) Lehetséges-e, hogy két kiilonb6zs pozitiv egész szam pozitiv osztoinak szorzata megegyezik?

2. Hanyféleképpen lehet egy n X n-es tablazatot egész szamokkal kitolteni gy, hogy a tablazat
minden mez§jében az a szam alljon, amennyi a mezd soraban és oszlopaban rajta kiviil 6sszesen
talalhato paros szamok széma?

Két kitoltést kiilonbozonek tekintink, ha van olyan mezd, amelyben kiilonbozd szamok dllnak a
két kitoltésben.

3. Legalabb hédny nemnulla valos szamot kell kivalasztani ahhoz, hogy barmely kivalasztott
szam elGalljon pontosan 2019 darab masik kivalasztott szam Osszegeként, ha

a) lehetnek egyenld szamok a kivalasztottak kozott?

b) nem lehet két azonos kivalasztott szam?

4. Egy ABC nem egyenlGszara haromszognek adott az A csticsabol indulé magassaganak talp-
pontja, a hdromszog koriilirt koérén levs, az A pontot nem tartalmazé BC' iv felez6pontja, és
adott még egy P pont.

Szerkesszétek meg ezekbdl az adatokbol az ABC haromszoget, ha a P pont a haromszog

a) magassagpontja.

b) sulypontja.

c) beirt korének kozéppontja.

5. Legyen p egy primszam és legyen k > 1 a p—1 egy osztdja. Igazoljatok, hogy ha egy k-adfoku
egész egylitthatos polinomra teljesiil, hogy az egész helyen felvett értékeinek p-vel valo osztasi
maradékai kozott minden lehetséges érték (tehat 0,1,...,p — 1 mindegyike) elsfordul, akkor
ennek a polinomnak a fGegyiitthatoja p-vel oszthato.

Megjeqyzés: Eqy d-edfoki polinom féegyiitthatdja az x® tag egyiitthatdja.

Mindegyik megolddst kiilon lapra frjdtok, amin szerepeljen a csapat neve, kategoridja és a feladat szdma.
Minden helyes és megfeleléen indokolt feladatmegoldds 12 pontot ér. Osszesen 60 pont szerezhetd.
A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivdnnak:
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