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1. Legyen ABC' egy hegyesszogi haromszog, ahol AC' > BC'. Legyen T" a C-bdl induldé magasség
talppontja, O pedig a haromszog koriilirt korének kozéppontja. Bizonyitsatok be, hogy az ATOC
és a BTOC négyszogek teriilete megegyezik.

2. Adott egy 13 x 13-as tablara osztott térkép, melyrsl tudjuk, hogy az egyik mezdjének kozepén
egy ellenséges tank allomasozik, amelyet meg kell semmisiteniink. Ehhez kétszer kell eltalalnunk
mezGk kozepére leadott 16vésekkel, azonban ha a tankot talalat éri, akkor el6vigyazatossagi okok-
bol atviszik egy oldalszomszédos mezére, egyébként egy helyben marad. Legalabb hany lovést
kell 6sszesen leadnunk, hogy a tankot biztosan megsemmisitsiik?

A tankot nem latjuk, és semmilyen eqyéb visszajelzést sem kapunk a helyzetérdl.

3. Létezik-e 5 egymast kovetd pozitiv egész szam, amelyek legkisebb kozos tobbszordse egy négy-
zetszam?

4. Endre felirt egy lapra n (nem feltétleniil kiilonb6z6) egész szamot, majd Kelemen az n szam
mind a 2" részhalmazahoz felirta a tdblara a benne 1év6 szdmok Osszegét.

a) Mely pozitiv egész n szamok esetén fordulhat els, hogy két kiilonboz6 lapra leirt (kiilonbozo)
szam n-eshez a tablan ugyanazok a szamok szerepelnek?

b) Bizonyitsatok be, hogy ha Endre csak pozitiv egész szamokat irt a lapra, és Ferenc csak a
tablan 1évs szamokat latja, akkor azokbol meg tudja hatarozni a lapon szerepelt n szamot.

5. Legyen H = {—2019, —2018, ..., —1,0,1,2,...,2020}. Adjatok meg az 6sszes olyan f: H — H
fiiggvényt,

a) melyre x = f(z) — f(f(z)) teljesiil minden x € H esetén.

b) melyre x = f(x) + f(f(z)) — f(f(f(2))) teljesiil minden = € H esetén.

6. Jaték: Karoly és Dezs6 m-ig szeretnének elszamolni, és kdzben a kovetkezs jatékot jatsszak:
0-16l kezdenek, a két jatékos felvaltva adhat hozzé egy 13-nél kisebb pozitiv egészet a korabbi
szamhoz, azonban a babonajuk miatt ha egyikiik z-et adott hozza, akkor mésikuk a koévetkezs
lépésben nem adhat hozza 13 — z-et. Az veszit, aki eléri (vagy atlépi) m-et.
Gydzzétek le a szervezdket kétszer eqymds utdn ebben a jatékban! Az m szdm ismeretében ti
donthetitek el, hogy a kezdd vagy a mdsodik jatékos borébe szeretnétek bijns.

Mindegyik megolddst kilon lapra irjdatok, amelyen szerepeljen a csapat neve, kategoridja, és a feladat
sorszdma. Mindegyik feladat olvashato és megfelelden indokolt megolddsa 12 pontot ér. Feladatonként
legfeljebb 4 extra pont is szerezhetd lényegesen kilonbozd mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivinnak:
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