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1. Tekintsiik a kovetkezSképpen definialt a,, és b, sorozatokat: legyen a; = 2, n > 1 esetén
pedig legyen a,, = 2°*-'. Legyen b,, az a,, 2020-szal vett osztasi maradéka. Igazoljatok, hogy egy
indextdl kezdve a b,, sorozat allando.

2. Legyen H = {—2019,—-2018,...,—1,0,1,2,...,2020}. Adjatok meg az Osszes olyan f: H — H
fliggvényt,

a) melyre x = f(z) + f(f(z)) — f(f(f(z))) teljesiil minden x € H esetén.

b) melyre x = f(x) + 2f(f(z)) — 3f(f(f(z))) teljesiil minden x € H esetén.

3. Adjatok meg minél tobb altaldnos helyzetii egyenest a sikban gy, hogy koziilitk barmely kettd
racspontban messe egymast.

4. Legyen ABC' egy nem egyenlGszaru haromszog. Legyen [ a haromszog beirt korének ko-
zéppontja. Jelolje F4 az A-bol induld szogfelezére I-ben allitott merdleges és a BC' egyenes
metszéspontjat. Hasonloan definidljuk Fp-t és Fe-t. Bizonyitsatok be, hogy az Fy, Fg és F¢
pontok egy egyenesre esnek.

5. Bizonyitsatok be, hogy egy Osszefiiggd 2n cstucsu 3-reguléris graf olyan irdnyitasainak szama,
amelyben ugyanannyi 0 kifokt cstcs szerepel, mint 0 befoku, pontosan 27! (277)

6. Jaték: A jaték kezdetén a szervezdsk 4 kupac korongot helyeznek az asztalra. A soron kovetkezd
jatékos elvesz egy kupacot, majd egy masikat kettéoszt nemiires részekre. Az veszit, aki nem tud
lépni.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer eqymds utdn ebben a jatékban! A kezdddllds ismeretében ti
donthetitek el, hogy a kezdd vagy a mdsodik jdatékos borébe szeretnétek bijni.

Mindegyik megolddst kilon lapra irjdatok, amelyen szerepeljen a csapat neve, kategoridja, és a feladat
sorszdma. Mindegyik feladat olvashato és megfelelden indokolt megolddsa 12 pontot ér. Feladatonként
legfeljebb 4 extra pont is szerezhetd lényegesen killonbozd mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivdnnak:

a XIII. Diirer Verseny szervezdi



