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osztalyosok

1. Az abran lathato négyzetekbdl allo piramis alsé soranak minden kis négyzetébe nullast vagy
egyest frunk. Felfelé toltjiik ki az lires négyzeteket tigy, hogy az adott ilires négyzetbe a két
alatta 1év6 négyzet szamainak Osszege keriil. Hanyféleképpen tolthetjiik ki az alsé sort tgy,
hogy a legfelsé négyzetbe irt szam paros legyen?

2. Albrecht két hatos csoportba szeretné osztani az 1,2,...,12 szamokat tgy, hogy minden
csoportban legyen olyan szdm, amely a maradék ot atlaga.

a) Sikeriilhet-e ez Albrechtnek?

b) Mi a helyzet akkor, ha az 1,2,..., 18 szamokat szeretné ilyen modon harom egyenls cso-
portba osztani?

3. Keressétek meg az 6sszes olyan pozitiv egészekbdl allo (a, b, ¢, d) szamnégyest, melyre teljestil,
hogy a! + b! + ¢! = 3%
Megjeqyzés: Az n! az elsé n pozitiv egész szam szorzatdt jeldli, azazn! =1-2-...-n.

4. Az ABC haromszogben az A csticsnal 30°-0s, B csticsnal pedig 50°-os szog van. Mutassatok
meg, hogy ha a beirt kor kézéppontjat O jeloli, akkor AC' + OC = AB teljesiil.

5. Egy egyetemrdl 9 professzor elutazott egy tudoményos konferenciara. Azonban az eladasok
unalmasak voltak, ezért tobbszor is elaludtak, de mindegyikiik legfeljebb 4 alkalommal. Azt
is tudjuk, hogy barmelyik két professzornél volt olyan pillanat, amikor mindketten aludtak.
Bizonyitsuk be, hogy ekkor volt olyan pillanat is, amikor egyszerre legalabb harman aludtak.
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