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1. Hatarozzuk meg az 0sszes olyan a, b, ¢ pozitiv egészekbdl allo szamharmast, amelyekre telje-
siil, hogy

a) [a,b] + [a,c] + [b,c] = [a, b, ].

b) [a,b] + [a,c] + [b,c] = [a, b, c] + (a,b,c).

Megjegyzés: Itt [x,y] jeloli az x és y pozitiv egészek legkisebb kozds tobbszordsét, (x,y) pedig a
legnagyobb kézos osztojukat.

2. Warmridge varosaban 21 bandita él, mindegyikiiknek van néhany ellensége a tobbiek koziil.
Kezdetben mindenkinek van 240 golydja, és minden ellenfelével parbajozik. Minden bandita
szétosztja a golyoit egyenletesen az ellenfelei k6zott, azaz minden parbajra ugyanannyi golyot
visz, és egy golyot csak egy parbajba visz. Amennyiben a toltényei szdma nem oszthato az
ellenfelei szamaval, akkor minden parbajra annyit visz, amennyit csak tud, de mindig ugyan-
annyit, igy néhany toltény a végén megmaradhat nala.

A varosban korabban betiltottdk a 16voldozést, ezért egy parbaj soran csak Gsszehasonlitjak,
hogy kinek van tobb téltény a fegyverében, ezutan a seriff elkobozza a gy6ztesnél 1évé golyokat,
a vesztes pedig tiltakozasul a levegébe 16vi az 6 Gsszes toltényét. Legfeljebb hény toltény lehet
a seriffnél a leszamolas végén?

Az ellenségesséqg kélcsonds. Amennyiben ugyanannyi toltény van két pdrbajozo fegyverében, ak-
kor a seriff attol kobozza el a golydkat, akinek szélesebb a kalapja.

Példa: ha egy banditinak 13 ellensége van, akkor minden pdrbajra 18 golyot visz, és a végén
marad ndla 6 darab.

3. Legyen ki és ko két, egymést a C' pontban kiviilr6l érinté kor. Az A pont a k; korén
helyezkedik el, a B pont pedig a ko korén ugy, hogy C' az AB szakasz bels6 pontja. Legyen
ks olyan kor, ami athalad az A és B pontokon, illetve még egyszer elmetszi a ky és ko koroket
rendre az M és N pontokban. Jelolje ky a CM N koréirt korét.

[gazoljatok, hogy a ki, ko, k3, k4 korok kozéppontjai egy korre illeszkednek.

4. Legyenek p és q egész egyiitthatos polinomok tugy, hogy a p polinom n-edfoku és n darab
nemnegativ valos gyoke van (multiplicitassal szamolva). Ilyen feltételek mellett mely (p, q)
polinomok elégitik ki a

p(@?) +q(a?) = p()q()

egyenletet?

5. Legfeljebb hény sikot hataroz meg n kiilonb6z8 egyenes a térben, amelyek koziil semelyik
kettd sem parhuzamos, és semelyik harom nem megy at egy ponton?
Eqy sik meg van hatdrozva, ha tartalmaz legaldbb kettdt az eqyenesek koziil.
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