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1. Egy egyenes ut mentén valamilyen sorrendben helyezkedik el az alabbi 6t varos: Bécsfeketehegy,
Kishegyes, Petrdc, Sévé és Topolya. Minden varosnak van egy hadserege, ami barmely két varos esetén
kiilonbo6z6 szamu katonabol all. Egy varos azoknak a varosoknak tud iizenetet kiildeni, amelyekhez
el tud jutni a hadserege az dton tgy, hogy nem halad at olyan véiroson, aminek a serege nagyobb.
Vigyézat, az lizenet kiildésének képessége nem feltétleniil kolesonos. A kdvetkezsket tudjuk:

o Bacsfeketehegynek csak egy szomszédja van, és a serege nagyobb, mint S6évé varos serege;

Kishegyesnek 4830 f6bdl 4llo serege van, és nem tud iizenetet kiildeni Bacsfeketehegyre;

Petréc varosdnak a legkisebb a serege, de ennek ellenére tud {izenetet kiildeni Topolyéara;

So6vé az iton a negyedik helyen 4ll6 varossal szomszédos, és Bacsfeketeheggyel kdlcsondsen tudnak
egymasnak lizenetet kiildeni;

e Topolya a masodik varos az Gt mentén, és a seregének létszama 16171 f6.

a) Az ut mentén milyen sorrendben helyezkednek el a varosok?
b) Soroljatok fel a varosokat a hadseregiik létszama szerint csokkend sorrendben.
A megolddsotokat indokoljdtok is.

2. Kacsamama sziiletésnapjara Kacsanna csaladi Osszejovetelt szervezett, melyre egy henger alaka
tortat stitott. Eredetileg 15 vendégre szdmitott Kacsanna, ezért ennyi egyenls korcikkre osztotta a torta
tetejét, bejeldlve, hogy hol kell majd felvagni. Kacsanna 6ccse, Kacsattila az asztalon maradt torta
tetejét azonban szorakozasbol 10 egyenld korcikkre vald felosztéssal is ellatta tgy, hogy lettek olyan
sugarai a torta tetejének, melyet mindketten bejeloltek. Miel6tt megjottek a vendégek, Kacsaladar
felvagta az Osszes jel6lés mentén a tortat, majd berakta a hiitébe.

A tortarol megfeledkeztek, és csak az Osszejovetel végén jutott esziikbe megenni, amikor méar csak
hatan voltak jelen. Szét tudjak-e osztani az egész tortat 6 egyenld részre gy, hogy nem vaghatjak
tovabbi részekre a meglévs szeleteket?

3. Tudjuk, hogy a, b, ¢ kiilonboz8 pozitiv egész szamok, melyekre a | b-¢, b | a-c és ¢ | a- b, tovabba
a + b+ ¢ primszam.

a) Adjatok példat ilyen a, b, ¢ szamharmasra.

b) Igazoljatok, hogy a - b - ¢ négyzetszam minden ilyen szamhéarmas esetén.

A k| n jelolés azt jelenti, hogy n oszthato k-val.

4. Az ABC haromszogbe beirtuk a DEFG téglalapot ugy, hogy D és F az AB oldalra esnek, F a BC
oldalon fekszik, és G az AC' oldalon van. Tudjuk, hogy AF' felezi a BAC' szbget, valamint g—g = %
Mekkora a C AB sz6g?

5. Benedek kitoltott egy 3 x 3-as tablazatot az 1,1,2,3,4,5,6,7,7 szamokkal. Ezek utdn egy papirra
felirta minden oldalszomszédos mezéparra a benniik szerepls szamok Osszegét. Igy Osszesen 12 szam
keriilt a papirra. Azt vette észre, hogy csupa kiilonbo6z8 szdmot irt le.

a) Mutassatok egy ilyen kitoltést.

b) Van-e olyan kitoltés, amelyre ha az eddigi 12 6sszeg mellett még minden sornak és minden oszlopnak
is felirja az Gsszegét, akkor az igy kapott 18 szam is csupa kiillénbo6z6 lesz?

Mindegyik megolddst kilon lapra irjatok, amin szerepeljen a csapat neve, kategdridja és a feladat szdma.
Minden helyes és megfeleléen indokolt feladatmegoldds 12 pontot ér. Osszesen 60 pont szerezhetd.
A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivannak:
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