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1. Egy egyenes ut mentén valamilyen sorrendben helyezkedik el az alabbi 6t varos: Bécsfeketehegy,
Kishegyes, Petrdc, Sévé és Topolya. Minden varosnak van egy hadserege, ami barmely két varos esetén
kiilonbo6z6 szamu katonabol all. Egy varos azoknak a varosoknak tud iizenetet kiildeni, amelyekhez
el tud jutni a hadserege az dton tgy, hogy nem halad at olyan véiroson, aminek a serege nagyobb.
Vigyézat, az lizenet kiildésének képessége nem feltétleniil kolesonos. A kdvetkezsket tudjuk:

e Topolya varosnak csak egy szomszédja van, és a serege nagyobb, mint Petr&cé;

e S6vé nem tud iizenetet kiildeni sem Topolydnak, sem Kishegyesnek;

Bacsfeketehegy serege 3945 s, és tud lizenni Kishegyesnek;

Petréc az uton a negyedik helyen all6 varossal szomszédos, és Petréc serege nagyobb, mint Bécs-
feketehegy serege;

e Topolya és Petréc kolcsonodsen tudnak egymasnak tizenetet kiildeni;

o Kishegyes varos serege 4830 6t szamlal.

a) Az ut mentén milyen sorrendben helyezkednek el a varosok?
b) Soroljatok fel a varosokat a hadseregiik létszama szerint csokkend sorrendben.
A megolddsotokat indokoljdtok is.

2. Tudjuk, hogy a, b, ¢ kiilonb6z6 pozitiv egész szamok, melyekre a | b-¢, b | a-c és ¢ | a- b, tovabba
a + b+ ¢ primszam.

a) Adjatok példat ilyen a, b, ¢ szamharmasra.

b) Igazoljatok, hogy a - b - ¢ négyzetszam minden ilyen szdmhéarmas esetén.

A k| n jelolés azt jelenti, hogy n oszthato k-val.

3. Az ABC héaromszogbe beirtuk a DEFG téglalapot ugy, hogy D és E az AB oldalra esnek, F' a BC
oldalon fekszik, és G az AC oldalon van. Tudjuk, hogy AF felezi a BAC szbget, valamint % = %
Mekkora a C AB sz6g?

4. Benedek kitoltott egy 3 x 3-as tablazatot az 1,1,2,3,4,5,6,7,7 szdmokkal. Ezek utdn egy papirra
felirta minden oldalszomszédos mez&parra a benniik szerepls szamok Osszegét. Igy Osszesen 12 szam
keriilt a papirra. Azt vette észre, hogy csupa kiilonb6z6 szamot irt le.

a) Mutassatok egy ilyen kitoltést.

b) Van-e olyan kitoltés, amelyre ha az eddigi 12 6sszeg mellett még minden sornak és minden oszlopnak
is felirja az Gsszegét, akkor az igy kapott 18 szam is csupa kiilénboz6 lesz?

5.Az1,2,3,...,100 szamokat legkevesebb hany csoportba lehet felosztani tigy, hogy minden csoporton
beliil vagy barmely két szam relativ prim, vagy barmely két szAm nem relativ prim legyen?

Két szam akkor relativ prim, ha mincs 1-nél nagyobb kézés osztojuk. A megolddsotokat indokoljdtok
18.

Mindegyik megolddst kilon lapra irjatok, amin szerepeljen a csapat neve, kategdridja és a feladat szdma.
Minden helyes és megfeleléen indokolt feladatmegoldds 12 pontot ér. Osszesen 60 pont szerezhetd.
A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivannak:
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