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1. Legyen ¢ > 2 egy rogzitett egész szam. Legyen a; = ¢ és minden n > 2 esetén a,, = ¢+ p(a,_1).
Mely ¢ szamok esetén lesz az (a,,) sorozat korlatos?

¢ az Euler-féle fi-figguényt jeloli, tehdt p(n) azon egészek szdma az {1,2,...,n} halmazban,
melyek relativ primek n-hez.

Eqy (z,,) sorozatot korldtosnak neveziink, ha létezik olyan D konstans, hogy |z,| < D minden n
pozitiv egész szam esetén.

2. Anna rajzolt egy téglalapot, melyet vizszintes és fliggleges vo-

nalak segitségével felosztott n sorra és k oszlopra. Anna tudja a
keletkez6 n - k darab kis téglalap teriiletét, mig Balazs nem tudja. 30 35 25

Anna elarulta Balazsnak ezen kis téglalapok koziil néhanynak a te-
rilletét. Adott n és k esetén hatarozzatok meg, hogy legalabb hény 48 56 40 72
kis téglalap teriiletét adta meg Anna, ha a megadott informéciok-

bol Balazs meg tudja hatarozni mind az n - k£ darab kis téglalap
tertiletét. 42 35 63
Példaul n = 3 és k = 4 esetén az dbrdn lathato 10 kis téglalap te-

riletének megaddsa elegendd a maradék két kis téglalap teriiletének
meghatdrozdsdahoz.

3. Legyenek x,y, z pozitiv valés szamok, melyekre x + y + z = 1, valamint x > yz, y > zx és
z > xy. Bizonyitsatok be, hogy

2 2 2
T —yz — —

( y ) (y zx) (z xy) 1l
T+ yz Y+ zx 2+ ay

4. Legyen ABCD olyan hirnégyszog, melynek az atloi merélegesek. Jelolje az ABC'D négyszog
koriilirt korének kozéppontjat O, az atlok metszéspontjat E, tovabba az E pont meréleges ve-
tilletét az AB és BC oldalakon rendre J és K. Legyen F, G és H rendre az OF, AD és DC
szakaszok felez6pontja. Mutassatok meg, hogy a GJ, F'B és HK egyenesek egy ponton mennek
at vagy parhuzamosak.

5. Egy kerek asztal koriil n ember iil, kezdetben mindenki leir egy egész szdmot a papirjara.
Innentdl kezdve percenként, egyszerre mindenki leirja a lapjara azt a szadmot, amit agy kap, hogy
a sajat szamabol kivonja a téle jobbra il§ szamat, majd a régi szamot letorli. Hatarozzatok
meg azokat az n szamokat, melyekhez 1étezik olyan k egész szam, hogy barmilyen szdmokat is
valasztottak az emberek eredetileg, k perc utan mindenki el6tt n-nel oszthaté szam fog allni.

A feladatsor a hatoldalon folytatodik!
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6. Jaték: Adott n < 25 mez6 egy sorban, kezdetben a bal széls§ mezébe egy piros, a jobb szélsé
mezd&be pedig egy kék korongot helyeziink. A kezdd jatékos a piros, a méasik a kék korongokkal
van. Egy 1épés soran a soron kovetkezd jatékos haromféle lehetGség koziil véalaszt:

e Egy sajat szint korongot egy vagy ketté mez6vel odébb helyez egy tires mezdbe (ezzel akar
at is lehet ugrani masik korongot).

e Rak egy sajat szind korongot egy olyan iires mez&be, ami szomszédos egy mezdével, amiben
a sajat korongja van.

e Passzol, azaz nem csinal semmit.

Barmelyik 1épés utéan, amikor egy iires mez&be belekeriil egy korong, akkor az 0sszes ezzel a szin-
nel ellentétes szint korong, ami ezzel szomszédos mezGben van, atszinezddik.

Ha a jaték soran barmikor t6bb, mint & piros korong van a tablan, a piros jatékos azonnal nyer,
mig ha barmikor legalabb 7 kék korong van, akkor a kék jatékos azonnal nyer. Ha 200 lépésig
egyik se kovetkezik be, akkor a kék jatékos nyer.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer eqymds utdn ebben a jatékban! Az n szam ismeretében ti dont-
hetitek el, hogy a kezdd vagy a mdsodik jatékos borébe szeretnétek bugni.

Mindegyik megolddst kilon lapra irjdatok, amelyen szerepeljen a csapat neve, kategoridja, és a feladat
sorszdma. Mindegyik feladat olvashato és megfelelden indokolt megolddsa 12 pontot ér. Feladatonként
legfeljebb 4 extra pont is szerezhetd lényegesen kilonbozd mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivinnak:
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