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C1. Harmincharom perc, harmincharom méasodperc és még haromszor harom mésodperc az 6sszesen hany masodperc?

Megoldas: 33-60+ 33 +3 -3 = 1980 + 33 + 9 = 2022.

C2. Egy primszamot kézépkorinak neveziink, ha a nala 4-gyel kisebb és a nala 4-gyel nagyobb szam is primszam. Mi
a 60-nal kisebb kozépkora primek Gsszege?
Megoldas: Az n—4, n és n+ 4 szamok kilonb6zé maradékot adnak harommal osztva, igy csak akkor
lehet mind prim, ha az egyik 3. Csak az n — 4 = 3 lehetséges, mert kiillonben n — 4 negativ. n = 7
tényleg kozépkord, igy a megoldas 7.

C3. Az abran egy szabalyos tizenkétszog lathato, melynek be van huzva két atloja. Hany fokos a kérdgjellel jelslt
sz0g?

Megoldas: Szamozzuk a négyszog csucsait sorban ugy, hogy a keresett szog A1 A4 As<t. A szabéalyos 12-
sz0g egy belsd szoge % = 150 fok. As A3 Ay egyenlGszara mig Ay A A3Ay trapéz, igy AsAgAs<t = 15°
mig Az A4A1<C = 30°, igy a megoldas 15.

C4. Csaba egy 15 m x 15 m-es négyzet alaki terem kozepén all egy olyan munkahelyen, ahol mindenki gondosan
betartja azt a jarvanyligyi elGirdst, hogy semelyik két ember sem mehet 1,5 m-nél kozelebb egymashoz. Legkevesebb
hényan vannak még Csabéan kiviil a teremben, ha Csaba nem tud egyik falhoz sem eljutni anélkiil, hogy a tOobbiek
megmozdulnanak?
Az embereket pontszerinek tekintjik.

Megoldas: Ha 3 ember all egy 2,9 oldala szabélyos haromszdgben, aminek Csaba a kozéppontja,
akkor vilagos, hogy nem tud elmenni a falig, de tartjak az elGirasokat. Ha csak két ember van Csaban
(C) kiviil, A és B, akkor legyen D Csaba vetiilete az AB egyenesre. Ekkor a C'D egyenesen D-t8] elfelé
sétalva (vagy barmelyik irdnyban az AB-re meréleges egyenesen ha C' = D) Csaba tavolsaga né A-t6l
és B-t6l, igy betartjak a szabélyt, és el6bb-utobb eléri a falat.

C5. A kacsanyelvben csak h, & és p bettiket hasznélnak. A kacsanyelvben nincs olyan sz6, melyben két méssalhangzé
szerepel egymés utan, mert azokat a kacsdk nem tudjak kiejteni. Azonban a négybetis szavak koziil az Gsszes tobbi
szénak van értelme a kacsanyelvben. Hany értelmes négybetis sz6 van a kacsanyelvben? Az d betd magdnhangzénak, a
h és p mdssalhangzonak szamit a kacsanyelvben is.

Megoldas: Az aaada egy sz6. Ha van egy méssalhangzo, akkor az négy helyen lehet, és kétféle lehet,
igy ez 8 opcid. Ha két méssalhangzo van, akkor haromféleképpen allhatnak, az els és harmadik, elss és
negyedik, vagy mésodik és negyedik helyen. A massalhangzok 2-2-félék lehetnek, igy ez 12 opcié. Harom
vagy négy massalhangz6 nem lehet, mert akkor lenne kett§ egymas mellett. Igy 6sszesen 1+8+12 = 21
sz0 van.

C6. Kacsamama idén 50 tojast tojt, Kacsapapa pedig megtippelte, hogy ebbdl hany darab lesz fiti kiskacsa és hany
darab lany. Miutan kikelt az 50 kiskacsa, kidertilt, hogy 10%-kal kevesebb lany kiskacsa, és 15%-kal t6bb fia kiskacsa kelt
ki, mint Kacsapapa eredetileg tippelte. Hany fia kiskacsa kelt ki?

Kacsapapdnak a fid és lany kacsdkra adott tippjeinek dsszege 50.
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Megoldas: Legyen a fiu és lany tippje f és (. Ekkor f 41 = 50 és %l + s ¢ — 50, Ezeket sszevetve

100
&l= 35 f, fgy 2 = 3f, azaz f = 20, tehat 23 fiti kiskacsa kelt ki.

C7. Kartal minden év elején felirja egy mondatban, hogy az adott évszamban melyik szamjegy hanyszor szerepel.
Tavaly (2021-ben) példaul azt irta fel, hogy

Az idei évszamban 2 darab 2-es, 1 darab 1-es és 1 darab 0-s van.
Idén (2022-ben) Kartal mondata fgy hangzik:
Az idei évszamban 3 darab 2-es és 1 darab 0-s van.

Kartalnak felttint, hogy az ebben a mondatban szereplé négy szamjegy mind kiilonbo6zs. Legkodzelebb hany év mulva lesz
djra olyan a mondat, hogy a benne szerepld szamjegyek mind kiilonbézsk?

Megoldas: Nem lehet két szamjegy amibdl egy van, és ketté amibdl ketts, tehat csak az lehet, hogy
egy szamjegybdl egy van és egybdl harom, vagy egy szamjegybdl 4. Tehat ami szoba jon 2022 utan, az
a 2111, de az nem jo, 2202, ami j6, igy ez a megoldés.

C8. A vizimadarak olimpi4jan 7 kacsa szinkrontisz6 gyakorlatot mutat be. Koziilikk hatan egy 1 m oldala szabalyos
hatszog hat cstcsaban helyezkednek el, a hetedik pedig a hatszog kozéppontjaban (lasd abra). A versenybir6é hattyuk
a vizszint felett 3 m magassagbol nézik a gyakorlatot. Hogy mindegyikiik jol tudja értékelni a mutatvany Osszhangjat,
ugy szeretnének elhelyezkedni, hogy minden hattythoz legyen legalabb harom kacsa, akik azonos tavolsdgra vannak téle.
Legfeljebb hany hattyt bir6 lehet?

1m

Megoldas: A kérdés az, hogy hany olyan kér van, amin legaldbb harom pont van. A hat kiils6 madarbol
% = 15-féleképpen lehet kettst valasztani. Ebbdl a szemkozti parok egy egyenesre esnek a kézéppont-
tal, de a tobbi parhoz ha hozzaadjuk a kozéppontot akkor kapunk egy kort, és konnyt latni, hogy az
Osszes igy kapott kor kiilonbozd, ez 12 koér. A hat kiilsé pont egy koéron van, igy ez meghataroz még
egy kort. Ezzel megszamoltuk az 6sszes olyan kort, amin a koézéppont rajta van, majd az olyanokat,

amin nincs, igy 13 van.

C9. Diirer kacsatanodajaba az abran lathaté moédon két ajtosor vezet; mindkét sor harom ajtobol all. Dodo kacsa ugy
szeretne bemenni az utcardl a tanodaba, hogy mind a hat ajtot pontosan egyszer hasznalja. (Az ttja soran Gjra kimehet
az utcara, illetve a tanodabol is kijohet, csak az szamit, hogy az utja végén a tanodaba érkezzen.) Hanyféleképpen teheti
ezt meg?

Két utvonalat kiillonbézdnek tekintiink, ha az ajtékat nem ugyanabban a sorrendben jdrja végig Dodd.
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TANODA

Megoldas: Két 1ényegesen kiilonb6z§ lehet§ségiink van: Vagy kozépre, majd a tanodéba, majd kozépre,
majd ki az utcara, kozépre, és a tanodaba, vagy kozépre, majd vissza az utcara, majd kozépre, majd
tanoda, kozépre, tanoda. Konnyd meggondolni, hogy mas nem lehet. Mindkét esetben mindkét szinten
3l-féleképpen vélaszthatjuk, hogy milyen sorrendben hasznaljuk az ajtokat, igy Osszesen 2 -6 - 6 opcid
van.

C10. Benedek koncentrikus koroket rajzol az alabbi médon. Az elsé kor, amit felrajzol, 1 sugart. Ezutan rajzol egy
2. kort ugy, hogy az 1. és 2. korok kozotti korgytri teriilete kétszerese legyen az 1. kor teriiletének. Majd rajzol egy 3.
kort ugy, hogy a 2. és 3. korok kozotti korgytrd teriilete haromszorosa legyen az 1. kor teriiletének. Es igy tovabb (lasd
abra).

Melyik az a legkisebb n, melyre az n-edik kor sugara 1-nél nagyobb egész szam lesz?

2T | 3T 47|

Megoldas: A kor teriiletképletébdl T' = 7, igy az n. kor teriilete w

n(n+1)
2

7, azaz akkor lesz Gjra egész a

sugar, ha négyzetszam. Egyszeri végignézni, hogy ez elészér n = 8 esetén teljesiil.

C11. Harom kacsalabon forgé palota egyenletesen forog; az elsé 30, a masodik 50, a harmadik pedig 70 nap alatt
fordul kérbe. Ma délben mindharom palota északra néz. Legkozelebb héany nap milva néznek mind egyszerre délre?

Megoldas: Ha n nap mulva délre néznek, akkor 2n nap mulva északra. Ismert, hogy legkozelebb a
legkisebb kozos tobbszorosiik, azaz 1050 nap utédn fognak jra északra nézni. Emiatt leghamarabb 525
nap utan lehet, hogy mind délre néznek, és konnyen latszik, hogy ez valéban megoldés.
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C12. Egy haromszog egyik szoge ugyanakkora, mint a masik kettS Osszege, valamint a leghosszabb oldal hosszanak
négyzete 168 cm?-rel kisebb a két révidebb oldal Gsszegének a négyzeténél. Hany cm? a haromszog teriilete?

Megoldas: Derékszogt a haromszog, igy a® 4+ b? = ¢?. Tovabba tudjuk, hogy ¢® + 168 = (a + b)? =

) ; b
a® + b% + 2ab, tehat ab = 84, igy T = D = 42.

C13. Egy focibajnoksagban 6 csapat vett részt, és mindegyik csapat mindegyik masikkal pontosan egyszer jatszott.
Minden gy6zelemért 3 pont, minden déntetlenért 1 pont és minden vereségért 0 pont jart. Ha a csapatok koziil 6tnek a
végsS pontszamai 13, 11, 8, 5 és 0, akkor mennyi lett a hatodik csapat pontszama?

Megoldas: A 0 pontos csapat 6t vereséggel zart. Emiatt az 5 pontos csapat nyert egyet, igy egy
gyGzelem, két dontetlent ért el. A 8 pont csak két gyGzelem, két dontetlen, egy vereséggel johetett
ki, mig a 11 pont csak harom gy&zelem, két dontetlennel. A 13 pontos csapat négy gydzelmet és egy
dontetlent ért el. Emiatt az 6t adott csapat Osszesen 10 gy&zelem, 7 dontetlen és 8 vereséggel zart. A
hatodik csapat emiatt kett&vel tébbet vesztett, mint nyert, de tudjuk, hogy nyert legalabb egyet, mert
a 0 pontos csapatot megverte, igy csak az lehet, hogy egy gy6zelem, 1 dontetlen és harom vereség lett,
azaz négy ponttal zart a hatodik csapat.

C14. Irjatok néhany pozitiv egész szamot az alabbi tablazatba gy, hogy:

e minden szdm pontosan annyi legyen, mint ahany vele oldalszomszédos mez&ben szerepel szam,

o semelyik két oldalszomszédos mez8ben nem szerepel azonos szam (oldalszomszédos tires mezdk lehetnek).

Mennyi az ezeknek a feltételeknek megfelel§ tablazatban a szamok Gsszege? Minden mezdben legfeljebb 1 szdm szerepelhet.

1

1 3

1

Megoldas: Logikai 1épések sorozataval megkaphatd, hogy csak ez az egyetlen lehetfség az abra
kitoltésére:

1
3
2 2
3
2
1

N
WIN W | N

1|2

Ebben pedig a szamok Gsszege 46.

1

C15. Csongi megtanitotta Benedeket, hogyan kell kacsat hajtogatni 8 1épésben egy 24 cm x 24 cm-es papirbol. Az
abrakon lathato szaggatott egyenes mentén kell a papir egyik felét a mésikra hajtani, a nyil irdnyaban. Miutan Benedek
meghajtogatta a kacsét, visszacsinalt minden 1épést, és az igy kapott négyzet alakt papirjan hajtasvonalakat talalt. A
lap egyik oldalan kék ceruzaval berajzolta azokat a hajtasokat, amik Benedek felé nyiltak, és pirossal azokat, amik az
asztal felé nyiltak. Hany cm a kiilonbség a kék vonalak Gsszhossza és a piros vonalak 6sszhossza kozott?

4/p|
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Megoldas: Figyeljiilk meg, hogy az els lépésben félbe hajtjuk a papirt, és utdna minden hajtés
megjelenik a fels6 és alsé részben is a kihajtogatas utan, csak az egyiken piros, méasikon kék szinnel.
Igy a masodik hajtastél minden kiesik, tehat csak az elsé hajtas szamit, azaz a megoldas 24. (Ha nem
hiszed, hajtogasd meg.)

C16. Albrecht harom kedvenc szamanak a szorzata 2022, és ha mindharom szamhoz hozzdadunk egyet, akkor a
szorzatuk 1514 lesz. Mennyi a harom szadm négyzeteinek Osszege, ha a harom szdm Osszege 07

Megoldas: Legyen Albrecht harom kedvenc szdma a, b és c. Ekkor abe = 2022, (a+1)(b+1)(c+1) =
1514 ésa+b+c=0.

1514 =(a+1)(b+1)(c+1) =abc+ab+ac+bc+a+b+c+1=2023+ ab+ ac+ be,
igy ab + ac + bc = —509. Emiatt

a®> + 0%+ = (a+b+c)? —2ab — 2ac — 2bc = 0 + 2 - 509 = 1018.



