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A1l. Anna és Panna kitalaltak, hogy beszinezik az alabbi tablazat néhany mez&jét. Anna beszinezett minden pérat-
lanadik sort, Panna pedig minden parosadik oszlopot. Hany olyan mez6 van, amit egyik lany se szinezett be?

Megoldas: A tablazatban azok a mez&k vannak beszinezve, amelyek paratlanadik sorban, vagy parosadik
oszlopban vannak, igy azok a mez6k nincsenek beszinezve, amelyek péarosadik sorban és paratlanadik
oszlopban vannak. A soruk szama 3-féle lehet (2.,4.,6.), és az oszlopuk szama is 3-féle lehet (1., 3., 5.).
Igy a nem beszinezett mezék szama 3 -3 = 9.

A2. Bogiasztalan all egy szabalyos dobokocka. Bogi megszamolta, hogy a lathato, azaz a négy oldalsé és a felsG lapon
levs pottyok szama 16. Hany potty latszodna a négy oldalsod és a fels6 lapon Gsszesen, ha megforditanank a kockat?
(Megforditdskor az eddigi felsé lap lesz az alsé. A szabdlyos dobdkockdn a szemben 1évé szamok Gsszege 7.)
Megoldas: A dobokockan a pottyok Gsszege 3 -7 = 21. Igy kezdetben csak az alsé lap nem latszik,
tehat azon 21 — 16 = 5 potty van. Az ezzel szemben 1év§ lapon 7—5 = 2 pétty van. Igy megforditaskor
2 potty lesz az als6 lapon, tehat 21 — 2 = 19 potty fog latszodni.

A3. A piripécsi piacon még él a cserebere hagyoméanya. Harom csibéért egy libat lehet kapni. Egy libaért és két
csibéért egy kacsat tudunk cserélni. A cserék visszafele is érvényesek. Kati néni szeretne csibéket nevelni, viszont jelenleg
csak két kacsaja és két libaja van. Legfeljebb hény csibét tud szerezni Kati néni a cserékkel?

Megoldas: Kati néni a két kacsajat be tudja cserélni két libara és négy csibére. Ekkor lesz négy libaja
és négy csibéje. A négy libat pedig be tudja cserélni 4 - 3 = 12 csibére. Igy 16 csibét tud szerezni Kati
néni a cserékkel.

A4. Egy hatfés kacsacsalad, azaz az anya, az apa és a négy fioka libasorban totyog a viz felé. Karcsi megfigyelte, hogy
a két felnstt kacsa megy a sor elején és végén, a négy kiskacsa koziil a fekete kiskacsa megel6zi a sziirkét, a fehér kiskacsa
pedig kozvetlen a sarga utdan megy. Hanyféle sorrendben haladhat a viz felé a kacsacsalad?

Megoldas: A sor elején az anya vagy az apa mehet, a mésik pedig a sor végén, tehat ez eddig 2-féle
lehet6ség. A maradék 4 helyen a sarga utan kozvetleniil a fehér jon, igy a sarga kacsa 3 helyen lehet
a maradék 4 helybdl, mert az utolsén nem lehet. Ekkor a fehér kacsa 1 helyre keriilhet, kozvetlentil
a sarga utan, és a kimarado6 2 helyen egyféleképpen lehet a fekete és a sziirke, mert a fekete megy a
korabbi helyen. Igy ez Gsszesen 3 - 2 = 6 lehetGség.

A5. A mai datum lefrasaban (2021.11.19.) az a kiilonleges, hogy egymaés utén szerepel benne négy azonos szamjegy.
Hasonlé moédon irva a datumokat hany nap milva fordul el djra az, hogy négy azonos szamjegy szerepeljen egymas
utan a datumban? (A hdnap és a nap sorszdmdt mindig két szdmgjeggyel irjuk.)

Megoldas: 2021-ben nincs tobb ilyen datum, mert a 11. hénapban a napok ezt kvetSen 2-essel, vagy
3-assal kezd@dnek, és a 12. héonapban legfeljebb 3 azonos szdmjegy lehet egymas utan. 2022-ben a
2-es nem lehet egymas utan 4-szer, mert nincs 22. hénap, viszont az 1l-es lehet a 2022.11.11. datum
leirasaban, és semelyik mas szamjegy sem lehet, mert akkor a honapok és napok helyén kellene lennie
4 azonos szamjegynek, viszont a hoénapokbol csak a 11. megfelels. Igy legkizelebb 2022.11.11-én lesz
ilyen datum, amely 365 — 8 = 357 nap milva lesz (hiszen 2022 nem sz6kGév).
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AG6. Sari iizenetet ir a baratndjének. A baratndje latja, hogy Sari pontosan 1 percig gépelt, mielétt elkiildte a 76
karakteres tizenetet. Hanyszor nyomta meg a ’torlés’ gombot Sari, ha tudjuk, hogy minden masodpercben 2 billentytit
itott le? Sdri a ’térlés’ gombbal mindig pontosan eqy karaktert torélt ki.

Megoldas: Sari 1 perc alatt 60 -2 = 120 billentyfit iitott le, de ebbél csak 76 karaktert kiildott el. Igy
120 — 76 = 44 extra billentytit {itott le, ennek a fele volt torlés, és a fele karakter, mert ekkor lesz 0 a
hossza ezen résznek. Tehat 22-szer nyomta meg a torlés gombot Sari.

AT7. A hapfalvi altalanos iskola 6tédik és hatodik osztalya kézos osztalykirandulasra megy Récefalvara. A 60 gyerek
koziil 30-an inkabb tszni, 30-an pedig inkabb fagyizni szeretnének délutan. A gyerekek 6tfGs szobakba vannak osztva, és
minden szoba azt a délutani programot valasztja a két lehetség koziil, amelyiket a szoba lakéi koziil tobben szeretnének
csinélni. Legfeljebb hany gyerek megy majd tszni délutan az osztalykirandulok koziil?

Megoldas: Azon szobakbdl mennek tiszni a gyerekek, ahol legalabb 3-an tiszni szeretnének menni.
Tehat legfeljebb 30 : 3 = 10 szoba dont az tszas mellett. Ezt el is érhetjiik, ha 10 olyan szoba van,
ahol 3-an szeretnének tszni, és 2-en fagyizni, és a maradék 2 szobaban 5-en fagyizni. Tehat legfeljebb
10 - 5 = 50 gyerek megy tszni délutan.

AS8. Andris és Anett elmentek kirandulni egy 10 kilométer hosszt turara. Erdész Ervin, a baratjuk, a tdrattvonal
mellett néhany kiillonbozd helyre tablakat helyezett el. A tablakon pozitiv egész szamok vannak, melyek azt hivatottak
jelezni, hogy milyen messze van még a tura vége. Erdész Ervin 6sszesen hat tablat rakott le, azonban figyelmetlen volt, és
bar minden tablat egész szamnyi kilométerre helyezett el a céltol, harom tablara mégis helytelen szamot festett. Andrisék
a tira sordn a kovetkez§ sorrendben lattdk a feliratokat: 8, 6, 2, 7, 3, 4. Hany kilométerre voltak valdjdban a céltdl a
harmadik tablanal?

Megoldas: A 3. tabla biztosan hibas, mert azt kdvetSen még 3 pozitiv egész szdmnak kellene lennie,
viszont a 2-nél csak 1 kisebb pozitiv egész szdm van. A 4. tadbla is biztosan hibéds, mert ha j6 lenne,
akkor el6tte csak 10, 9, 8 lehetne, de akkor az elsé 3 tabla a hibas, és az utolsé 2 tabla jo, de a 3 utéan
a 4 nem lehet j6. Valamint az 5. és 6. tabldk koziil van a 3. hibas, mert mindketté nem lehet helyes.
Tehat az els6 és a masodik tabla helyes. Ekkor a 6. tabla nem lehet helyes, mert ekkor a 6 és a 4 kozott
3 egész szamnak kellene lennie, ami nem lehet. Igy az elsd, a mésodik és az 6todik tabla a helyes. Ekkor
a harmadik és negyedik tabla tavolsaga a céltol 5 és 4, mert a masodik tablan 6 all, az 6todik tablan
pedig 3. Igy a harmadik tablanal val6jaban 5 kilométerre voltak a céltél Andrisék.

A9. A Kecses Vizilo nevii hajon csak lovagok és 16kotSk tartézkodnak, osszesen 21-en. A lovagok mindig igazat
mondanak, a 16k6t6k pedig mindig hazudnak. Amikor a Kecses Vizil6 haromhoénapos utja végén kikotott Oxisz szigetén,
a hajot egyesével hagytak el a legénység tagjai, ugy, hogy az utols6 a kapitany volt. A kapitanyt leszamitva mindenki
ezt mondta tavozaskor: ,A hajon maradok kozott tobb 16kots van, mint lovag.” Héany 16kt szolgal a Kecses Vizilo
fedélzetén?

Megoldas: Ha a kapitany lovag, akkor az elGtte leszallé hazudott, mert 1 lovag volt a hajon, tehat
16k6t6, az azel6tt leszallo is hazudott, mert 1 lovag és 1 16kotd volt a hajon, tehat 16kots, viszont az
azel6tt leszalld mar igazatt mondott, mert 1 lovag és 2 16k6t6 volt a hajon, tehat lovag, és ugyanigy
ezt megeldzden felvaltva szallt le 10kotS és lovag. Igy ebben az esetben 11 16k6ts és 10 lovag szolgél a
hajon. Ha pedig a kapitany 16kots, akkor az elGtte leszalld igazat mondott, mert 1 16két6 volt a hajon,
tehat lovag, az azel6tt leszallo hazudott, mert 1 lovag és 1 16k6td volt a hajon, tehat 16kots, és innentél
ugyanugy felvaltva, mint az el6z6 esetben. Tehat ebben az esetben is 11 16k6t6 és 10 lovag szolgal a
hajon.

A10. Bolha Boldi szeret ugrandozni a sikon. Egyik délutan tgy kezdte az ugralast, hogy 1 métert ugrott jobbra, majd
2 métert felfele. Ezutan ugy folytatta az ugralast, hogy minden ugrasa 1 méterrel hosszabb volt az el6zénél. Legalabb
hényat kellett ugrania a délutan folyaman, hogy visszajusson a kiindul6helyre, ha minden ugrasat balra, jobbra, felfele
vagy lefele tette meg?
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Megoldas: Bolha Boldi 6sszesen paros sok métert ugrott, mert jobbra és balra ugyanannyit ugrott,
valamint felfelé és lefelé is ugyanannyit ugrott, igy paros sok métert kellett ugrania Gsszesen. Ha az
utolsd ugrasa n méter hosszu, akkor 6sszesen n(nTH) métert ugrott, azaz n vagy n + 1 oszthatd 4-gyel.
Ha n = 3 vagy n = 4, akkor nem érhetett vissza ilyen kezdéssel a kezd6pontba, mert mindkét iranyban
vissza kellene ugrania 1-et, illetve 2-t, de ezt egy 3 és egy 4 hosszi ugrassal nem tudja megtenni. A
kovetkezs lehetGség az n = 7, ekkor viszont vissza tud érni, példaul igy: 1-et jobbra, 2-t felfelé, 3-at
lefelé, 4-et lefelé, 5-6t felfelé, 6-ot jobbra, 7-et balra. Ekkor jobbra ment 1+ 6 — 7 = 0-t, és felfelé ment
2 —3 — 4+ 5 = 0-t. Tehat legalabb 7-et kellett ugrania Bolha Boldinak.

A11. Trjatok be a korokbe a szamokat 1-t8l 10-ig gy, hogy igazak legyenek az egyenlGségek. Mennyi a sziirke kérokbe
irt szamok Osszege? Minden szdmot pontosan egyszer haszndlhattok fel, és minden korbe egy szdmot kell irni.

X

O+1=0 2
O-@=0
O

Megoldas:

3
X
0
O--@

A fenti jel6lés mellett tekintsiik el6szor a G — 5 = H és 2 - F = G egyenleteket. Mivel mindegyik
kérbe 1-t61 10-ig kell szamokat irni, 10 > G > 6, igy 5 > F > 3, G értéke 6, 8, vagy 10, ebbdl H-é
1, 3, vagy 5. Azonban a 3- H = I miatt H # 5, hiszen ekkor I = 15 lenne. Ha H = 1, akkor I = 3,
tehat J = I — 2 = 1, ami ellentmond annak, hogy minden szdmot pontosan egyszer hasznalhatunk fel.
Ezekbdl kovetkezik, hogy H =3, I =3-H =9, J:I—2:7,G:H+5:8,F:%:4.

Az eddig fel nem hasznélt szamok az 1,2,5,6,10. Az A, B, C és E egyike sem lehet a 10-es, mert
ekkor nem lehet a tobbi korbe a szabalyoknak megfelelGen kitolteni a koéroket. Tehat D = 10. Ez
egyben azt is jelenti, hogy a C, és Baz 5 ésa 2 a C - B = D egyenlet alapjan. A B nem lehet az 5-0s,
mert akkor A=5—1=4= F lenne. Vagyis B=2, A=1,C=5 FE=D—F=6.

Tehét a sziirke korokbe irt szamok Osszege 2+46+8+7=23.

A12. Mickey Egér, Minnie Egér és Donald Kacsa egy utca azonos oldalan laknak. Mickey a 35-6s, Minnie pedig az
59-es szam alatt lakik. Tudjuk, hogy Mickey és Donald koézott éppen feleannyi haz taldlhatd, mint Donald és Minnie

kozt. Hanyas szam alatt lakik Donald Kacsa? (Szokds szerint az utca egyik oldaldn a pdratlan, a mdsik oldaldn a pdros
hdzszdmi hdzak vannak.)
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Megoldas: Ha Donald Mickey és Minnie kozott lakik, akkor mivel Mickey és Minnie kézott 11 héz
van, igy ebbdl az egyik Donaldé, és a maradék 10 haz koziil ha n db van Mickey és Donald kozott,
akkor 2n db van Donald és Minnie k6z6tt, viszont a 3n = 10 egyenletnek a megoldésa nem egész, igy ez
az eset nem lehetséges. Igy mivel Donald Mickey-hez lakik kozelebb, igy Donald az utca Mickey-n tuli
részén lakik. Ekkor ha Donald és Mickey kozott n héz van, akkor Donald és Minnie kozott 2n héz van,
viszont ez épp Mickey héazéaval, és a Mickey és Minnie kozti 11 hazzal tobb, mint n. Igy n + 12 = 2n,
azaz n = 12. Igy Mickey és Donald kozott 12 haz van, ezek a 33-astol a 11-esig vannak, tehat Donald
a 9-es szam alatt lakik.

A13. A kacsaiskolaban harom kategoridban lehet szinteket szerezni: hapogas, tojasrakas és repiilés. Ezek segitségével
kitlintetéseket lehet szerezni. Egy kitiintetést akkor kap meg valaki, ha a haromféle kategoria koziil legalabb kettSben
eléri (vagy meghaladja) a megfelel6 szintet. Ezeket a szinteket az alabbi tablazat tartalmazza. Donald kacsa eddig a
harom kategoridban szerzett szintjeinek Osszege 16, amivel mar haromféle kitiintetést Gsszegytijtott az alabbi négybdl.
Mennyi Donald kacsanak az egyes kategoridkban szerzett szintjeinek szorzata? Az egyes kategoridk szintjei csak novekednsi
tudnak, és kezdetben Donald kacsa mindenbdl 0. szinten dll.

Kategoriak Héapogéas | Tojasrakas | Repiilés
Kék kitiintetés 6. szint 6. szint 7. szint
Piros kitlintetés | 11. szint 1. szint 8. szint
Sarga kitilintetés | 3. szint 3. szint 11. szint
7Z01d kitiintetés 7. szint 10. szint 4. szint

Megoldas: Ha Donald kacsa mér megszerezte a zold kitiintetést, akkor tojasrakésbol nem érhette el a
10. szintet, mert ha elérte volna, akkor a zold kitiintetéshez kellett hapogés 7.szint, ami méar 6sszesen 17
szint, ez nem lehet, vagy a repiilés 4. szint, ekkor még 2 szintet léphetett masbol, de ekkor hapogasbol
nem érhette el a 3. szintet, tehat 3 kitiintetést kellett tojasrakassal és repiiléssel elérnie, ehhez repiilés
8. szint kellett volna, de az mar 18 szint, ez sem lehet. Tehat ha megszerezte a zold kitiintetést, akkor
hépogésbdl 7. szintet és repiilésbdl 4. szintet elért. Ekkor ha megszerezte a sarga kitiintetést is, akkor
azt csak tojasrakas 3. szinttel érhette el, mert repiilésbsl nem lehetett 11-es. Ekkor ez mar 14 szint
Osszesen, és a piros kitiintetéshez még legalabb 4 szint kellene (hapogéasbol vagy repiilésbdl), a kékhez
pedig még legalabb 3 szint (tojasrakasbol vagy repiilésbdl), tehat ekkor nem lehet 3 kitiintetése. Tehat
ha a zdldet megszerezte, akkor a sargat nem szerezhette meg, igy a kéket és a pirosat kellett. Ekkor
a pirosat tojasrakéssal és repiiléssel kellett megszereznie, mert ha hapogasboél 11-es lett volna, akkor
még 1 szintlépése maradt, ami tojasrakasbol kell a piros kitiintetéshez, de ekkor a kék kitlintetést
nem szerezte meg. 1gy tojasrakasbol l-es szintd, repiilésbél 8-as szinti, hapogasbol 7-es szintii. Ezzel
megszerezte a kék, piros és zold kitiintetéseket. Ha pedig a zold kitiintetést nem szerezte meg, akkor
a kéket, pirosat és sargat gytijtotte Ossze, a sarga kitiintetést hapogasboél és tojasrakasbol kapta meg,
mert ha repiilésbdl 11-es szint( lett volna, és mellette valamibdl 3-as, akkor csak 2 szintlépése maradt
volna, és igy a kék kitlintetéshez sziikséges tovabbi 3 szintet nem érhette volna el. Tehat hapogéasbol
és tojasrakasbol legalabb 3-as szinten van. Igy a piros kitiintetést tojasrakassal és repiiléssel szerezte
meg, mert ha hapogasbol 11-es szintl lett volna, akkor még 2 szintlépése maradt volna, de azzal
nem szerezhette meg a kéket, mert ahhoz még 3 szint kellene tojasrakasbol. Igy repiilésbél legalabb
8-as szintl a piros kitlintetés miatt. Ekkor 3 4+ 3 + 8 = 14 szintet lépett mar, tehat 2 szintlépése
maradt a kék kitiintetéshez, de ahhoz még 3 kellene hapogashol vagy tojasrakasbol. Tehat ez az eset
sem lehetséges. Igy hapogasbol 7. szintt, tojasrakasbol 1. szintt és repiilésbdl 8. szinti, igy a szintek
szorzata 8 -1 -7 = 56.

A14. Egy sakkversenyen 6-an vettek részt, mindenki mindenkivel pontosan egyszer jatszott. A gy6zelem 2, a déntetlen
1, a vereség 0 pontot ért. A versenyen Niki masodik, Tiki harmadik, Viki negyedik helyezést ért el. Legfeljebb hany pontot
szerezhettek 6k harman 6sszesen? (A helyezések pontszam szerint csékkend sorrendben vannak, azonos pontszimok esetén
sorsoldssal dontotték el a helyezéseket.)
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Megoldas: Osszesen % = 15 meccset jatszottak le, és minden meccsen 2 pontot osztottak ki, tehat

Osszesen 30 pontot osztottak ki. Ebb6l 2 pontot az 5. és 6. helyezett meccsén osztottak ki, igy az
els6 4 legfeljebb 28 pontot szerzett Gsszesen, igy ebbdl a masodik, harmadik és negyedik legfeljebb
21-et szerezhetett, mert ha legalabb 22-t szereztek volna, akkor az els helyezettnek legfeljebb 6 pontja
lehetett volna, igy a méasodik, harmadik és negyedik Gsszesen legfeljebb 3 - 6 = 18 pontot szerezhetett
volna, ami ellentmondas. Ez pedig el is érhets, ha az els§ 4 helyezett mind megverte az 6todik és
hatodik helyezetteket, és egymaéssal pedig dontetleneztek, ekkor mindannyiuknak 2-2+43-1 = 7 pontja
lett, ekkor a masodik, harmadik és negyedik Gsszesen 21 pontot szerzett.

A15. Az abran Oxisz orszaganak 8 szigete lathato, melyek kdzt a nyilak iranyaban hajojaratok kozlekednek, az év
minden napjan. Lord Kalandor az X-szel jelolt szigeten él, és az a terve, hogy a kovetkez6 100 nap mindegyikén felszall
majd egy olyan hajéjaratra, ami az aktudlis tartézkodasi szigetérdl indul, és az éjszakat azon a szigeten tolti, ahova
a hajo vitte. A terv hallatan Lord Kalandor felesége azonnal Gsszeirta, hogy a kévetkez6 100 nap koziil melyek azok,
amiken a férje biztosan nem a sajat szigetiikon fogja tolteni az éjszakat. Hany napot irt fel maganak? (Lord Kalandor az
elsd napon az X-szel jelolt szigetrdl indul, azt viszont nem tudjuk, hogy a 100. napon hova fog megérkezni.)

Megoldas: Azt kell megnézni, hogy hanyadik napokhoz van olyan ttvonal, amelynél az X-szel jelolt
szigeten alszik az adott napon (ezeket nevezziik elérhet napoknak). Ha valamelyik nap elérhetd, akkor
a nala 4-gyel nagyobb is, hiszen csak a kis koron korbemegyiink még egyszer. Igy elég 4-es maradék
szerint megvizsgalni, hogy melyik a legkisebb adott maradéku nap, amely elérhets. A 4-es maradék
akkor valtozik, ha a nagy korén megyiink korbe, igy a legkisebb elérhetéket akkor kapjuk az adott
maradékbol, ha a lehetd legkevesebbszer megyiink kérbe a nagy koron, és a kicsit nem hasznéljuk. A
4k + 3 alakd napoknal elérhets a 7, ha a nagy koron egyszer korbemegyiink, igy innen 1 napot irt fel a
felesége (k = 0). A 4k + 2 alaku napoknal a 14 elérhets, ha 2-szer megyiink korbe, tehat innen 3 napot
irt fel (0 > k > 2). A 4k + 1 alaku napoknéal a 21 elérhetd, ha 3-szor megytink korbe, tehat innen 5
napot irt fel (0 > k > 4). A 4k alaka napoknéal a 28 elérhetd, ha 4-szer megyiink korbe, tehat innen 6
napot irt fel (1 > k > 6). Tehat a felirt napok szama 1+ 3 45+ 6 = 15.



