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1. Hatarozzatok meg azokat a pozitiv egész n szamokat, melyekre |\/n| + LﬁJ > 2y/n.

Eqy k valds szamra | k] a k szdm egészrészét jeloli, azaz a legnagyobb egész szamot, amely nem
nagyobb k-ndl.

2. Egy G grafot nevezziink osztdsnak, ha lehet a csticsaira tgy péaronként kiillénbo6zs pozitiv
egész szamokat irni, hogy barmely két csticsra teljesiiljon az, hogy pontosan akkor osztdja az
egyik a mésiknak, ha G-ben él fut kozottiik. Mely szabalyos testek élgrafjai osztosak?
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3. Legyen n > 3 egy egész szam, valamint A a valos szamok egy n elemi részhalmaza. Jelolje B
azon valos szamok halmazét, amelyek elGallnak x -y alakban, ahol z,y € A és x # y. Legfeljebb
héany kiilonb6z6 pozitiv primszam szerepelhet a B halmazban (n-t6l fliggen)?

4. Adott egy 0° < ¢ < 180° sz0g, és egy korlemez. Egy hangya a korlemez egy bels6 pontjabol
indul, valamilyen irdnyban egyenesen haladva. Ezek utan a kdvetkezGképpen mozog: mindig
egyenesen mozog, amig el nem éri a lemez szélét. Ekkor ¢ szdget fordul az éramutato jarasaval
megegyezd iranyban. Amennyiben ez az 1j irdny nem a lemez belseje felé mutat, 1jbol fordul
© szoget, és ezt egészen addig ismétli, amig a lemez belseje felé nem néz. Ezek utédn ebbe az
irdnyba folytatja az utjat. Mely ¢ szogek esetén igaz, hogy a hangya minden indulasi pozicié
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5. Az ABC hegyesszogi haromszogben legyen D, E és F rendre az A, B és C' csticsbol induld
magassagvonal talppontja. Jelolje A’, B’ és C' rendre az A, B és C' csticsok merdleges vetiileteit
az EF, F'D és DFE egyenesekre. Tovabba legyenek a DB'C’', EC'A’ és F A’ B’ haromszogek
magassagpontjai rendre a Hp, Hg és Hr pontok. Mutassatok meg, hogy

HpB%*+ HpC?* + HpA? = HpC? + HpA? + Hp B2,
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