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KIFEJTOS FELADATSOR

1. A Diirerencids-tengeren sodrodo kalézhajo legénysége harom lanybol, illetve harom fiibol allt. Mér
régbéta a tengeren hanykolodtak, amikor a hajoé legénysége koziil valaki, a monoton napjainak szinesebbé
tételéhez, egyediil lement a hajbaljba és ellopott onnan egy iiveg rumot. A haj6 legénysége a papaga-
juk segitségével szeretné kideriteni, hogy ki volt a tettes. A papagdj négyszer szolalt meg, amelybdl
kétszer csak igazat mondott, kétszer csak hazudott. Ki volt a tolvaj, ha az aldbbiak voltak a papagi]
megszolalasai?

e A fitk egy portya miatt a lopas napjan nem voltak a hajon.
e Jasmine és John mindig egyiitt lopnak. Jessica kétfalabu.

e Féllabu vagy félszemi volt a tolvaj. Joe volt aznap a hajoaljban.

Van, hogy Jane vagy Jack egyediil megy le a hajoaljba.

A legénység lany tagjai Félszemti Jane, Otujju Jasmine és Kétfalabu Jessica, mig a fitk Féllaba Jack,
Vaksi John és Rétszakall Joe. A kalozokat a vezetékneveik jellemezik és mésra nem igaz az adott tulaj-
donsag.

2. Legyen ABC egy szabalyos haromszog, melynek BC' oldalara kifelé rajzoltunk egy BC atmérgjid
félkort. A félkoriv B-hez kozelebbi harmadolépontja legyen D, a C-hez kozelebbi harmadolépontja E.
Legyen az AD és BC szakaszok metszéspontja F', az AE és BC' szakaszok metszéspontja H. Bizonyitsatok
be, hogy a BF', FFH és HC szakaszok egyenl§ hosszaak.

3. a) Egy asztal koré egyszerre leiilt 14 ember. Miutan leiiltek, az els6 percben néhany ember vidam,
és mindenki mas szomord. Ahogy a vidam emberek vicceket mesélnek, tgy minden késébbi percben
pontosan azok az emberek lesznek szomoruak, akiknek mindkét szomszédja szomort volt az el6z6 percben,
a tobbiek pedig vidamak lesznek. Igaz-e, hogy akarkik is voltak szomortak kezdetben, ha volt legalabb
egy viddm ember, akkor egy id§ utdn mindenki folyamatosan vidam lesz?

b) Mi a helyzet akkor, ha 1001 ember iil le az asztal koré?

Ha egy viddam ember mellett két szomori ember 4l, akkor & szomori lesz.

4. Hét gyerek (A, B, C, D, E, F, G) bomba-pajzs jatékot jatszik. A jaték egy forduldjanak elején sipszora
mindenki valaszt maganak a hat masik gyerek koziil két kiilonbozét, egyikiiket bombajanak, masikukat
pajzsanak. Innentdl 1 perciik van arra, hogy elhelyezkedjenek a sik terepen, ezutdn mindenki egy hely-
ben marad. Egy adott forduld végén azok a gyerekek kapnak pontot, akik az id§ leteltével egy egyenesen
allnak a valasztott bombéajukkal és pajzsukkal tgy, hogy harmoéjuk koziil a pajzs van kozépen.

gyverek | A| B| C|D|E|F |G

a) Az egyik jatékban a gyerekek a tablazatban lathatdo modon
valasztottak maguknak bombat és pajzsot. Mutassatok egy

. L . ) ) pajzs |[D|A|A|G|G|C|C
olyan ,felallabt, ami esetén mind a hét gyerek szerez pontot a romba TFTETCTETIB B D
forduléban.

b) Lehetséges-e, hogy a gyerekek tgy véalasztanak maguknak bombat és pajzsot, hogy sehogy se tudnak
beallni dgy, hogy mindenki szerezzen pontot a forduléban?

c) Igaz-e, hogy ha egy forduloban a gyerekek el tudnak helyezkedni gy, hogy mindenki szerez pontot,
akkor el tudnak helyezkedni tigy is, hogy mindenki szerezzen pontot és mindannyian egy egyenesen
legyenek?

5. A {0,1,...,9} halmaz egy H részhalmazat nevezziik elégségesnek, ha tetszsleges 10-nél nagyobb egész
szam elGall pontosan két olyan nemnegativ egész szim Osszegeként, melyeknek a szamjegyei csak H-bol
kertilnek ki.

a) Bizonyitsatok be, hogy az {1,2,3,4,5,6,7,8,9} halmaz elégséges.

b) Bizonyitsatok be, hogy nem létezik négyelemii elégséges halmaz.

c) Mutassatok minél kisebb elemszamu elégséges halmazt és bizonyitsatok annak elégségességét.
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6. Jaték: Kutatok a Diirerencicés-toban felfedezték a kihalofélben 1évd
egyenesenmozgbd macskacépa faj egy ndstény példanyat. Az allat a viz
mélyén mozog, igy befogdsdhoz harom tengeralattjarot hasznalnak. A
kutatok kommunikilnak egymaéssal és latjak a cépéat, tovabba a capa
is latja a kutatokat. A t0 négyzet alaka és fel van osztva 4 x 4 darab
négyzet alaka szektorra. Minden nap délben az egyik tengeralattjaro
atuszik egy oldalszomszédos szektorba. A capa 11 nap mulva nyugodt
kortilmények kozott tenné le a tojasat, igy addig menekiilni probél, ehhez
minden éjszaka legfeljebb kétszer atuszik egy oldalszomszédos szektorba.
A kutatok az els6 nap az alabbi kezd&helyzetbdl mozognak elészor. A
kutatok akkor nyernek, ha a 11. napig valamikor egy tengeralattjard egy
szektorba keriil a cadpaval, mig a capa akkor nyer, ha még a 11. nap végén
is szabad.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer egymds utdn ebben a jdtékban! Ti
donthetitek el, hogy a kutatok vagy a cdpa bdrébe szeretnétek bijni.

Mindegyik megolddst kilon lapra friatok, amelyen szerepeljen a csapat neve, kategoridja, €s a feladat sorszima.
Mindegyik feladat olvashato és megfeleléen indokolt megolddsa 12 pontot ér. Feladatonként legfeljebb 2 extra pont

1s szerezhetd lényegesen kiillonbozd mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivannak:

a XVII. Diirer Verseny szervezdi






