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C1. Erik kivalasztotta egy kockanak néhany élét ugy, hogy semelyik két kivalasztott élnek ne legyen kézés végpontja.
Legfeljebb hany élt valaszthatott ki?

Megoldas: Erik ki tud valasztani 4 élt, példaul az alabbi médon:

A kocka minden éle valamelyik kék csibdl indul ki, igy egy adott kék csticsbol kiinduld harom él kozil
legfeljebb egyet valaszthatott ki Erik. Tehét ahogy mind a 4 kék csiicshoz legfeljebb egy kivalasztott
él tartozik, Osszesen legfeljebb 4 élt valaszthatott ki Erik.

C2. Zorka kivancsi volt, hogy Panna kapitany hany éves, ezért megkérdezte té6le. O erre azt felelte, hogy pont 25 évvel
id6sebb, mint Tamés nevi fia. Hany éves Panna kapitany, ha Zorka tudja, hogy Tamés 12 év milva pont fele olyan id&s
lesz, mint most Panna?

Megoldas: Jelolje Panna kapitany életkorat (években) x, Tamasét pedig y. Panna 25 évvel iddsebb,
mint Tamas, ezért x = y+25. Tamés 12 év miilva fele annyi id6s lesz, mint most Panna, ezért y+12 = 3.
Az egyenletrendszert megoldva x = 26 adodik, tehat Panna 26 éves.

C3. Melyik az egyetlen olyan 4-gyel oszthato haromjegyti szam, aminek az els6 jegye eggyel nagyobb az utolsénal,
tovabba az els6 és utolsd jegyének szorzata eggyel kisebb a kbézépsénél?

Megoldas: Legyen a haromjegyi szam zyz alakd, ahol x > 0 és z,y,2 < 9. Tudjuk x = 2+ 1 és
r-z+1 =y Hax >4, akkor 2 > 3, igy y > 4-3+1 > 9, ami lehetetlen. Igy csak a kovetkezs
esetek lehetségesek aszerint, hogy x értéke mennyi: x = 1,y = 1,z =0 vagy * = 2,y = 3,z = 1 vagy
x =3,y =7,z = 2. Ezek koziil csak a 372 oszthatd néggyel, igy a valasz 372.

C4. A Diirerencicas-tengeren Albert kapitany hajojaval 15 km-t hajézott egyenesen, majd derékszdghen balra fordult
és Gjabb 12 km-en at szelte a habokat egyenes vonalban, ezt kdvetGen ismét derékszogben balra fordult és tjabb 10
km-t tett meg hajojaval egyenesen, igy kévetve egy kincses térkép pontos utasitasait, eljutva az adhitott kincses szigetre.
Legfeljebb hany kilométert sporolhatott volna meg Albert, ha méar elére tudta volna, hogy hol van a kincses sziget és
rogtén oda ment volna egyenesen?

Megoldas: Albert kapitany a kovetkezo (fekete) utvonalat tette meg a legrovidebb kék titvonal helyett:
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Huzzuk be a kovetkezd (vizszintes) piros segédvonalat, ezzel kapunk egy 12 és 5 befogoju derékszogi
haromszoget, igy a keresett kék hossz /122 + 52 = 13. Igy Albert kapitany 15 + 12 4+ 10 = 37 km-t
tett meg, mig a legrévidebb at 13 km, azaz Albert 24 km-t spérolhatott volna meg.
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C5. Kartal egy 5 x 5-0s tablazat mez6it kitolti 1-t6l 25-ig az egész szamokkal, minden mezdbe egy szamot irva és
minden szamot egyszer felhasznalva. Ezek utan Benedek minden sor utédn, Dani pedig minden oszlop ala odairja a benne
szerepld szamok Osszegét. Joska kivonja a Benedek &ltal leirt legnagyobb szdmbdl a Dani altal leirt legkisebb szamot. Mi
a lehetd legnagyobb szam, amit Joska eredményiil kaphatott?

Megoldas: Vegyiik észre, hogy barhogy valasztunk ki egy sort és egy oszlopot, lesz egy k6zos mezGjiik.
Ezt a mez6t egyszer hozzaadtuk, egyszer kivontuk, igy a végereménybdl kiesik. Nézziik a Benedek-féle
legnagyobb sor masik 4 mezgjét (cél, hogy ezek Osszege a lehets legnagyobb legyen), és ebbdl vonjuk
ki a Dani-féle legkisebb oszlop masik 4 mezdjét (cél, hogy ezek Osszege a lehetd legkisebb legyen). A

legjobb, amit kaphatunk, 25 +24 +234+22 — (1 +2+3+4) =25+ 24 + 23 + 22 — 10 = 84.

C6. Egy digitalis kijelzs egy 1 és 9999 kozti egész szamot képes kijelezni, és egyesével szamol masodpercenként, vagy
mindig névekvs, vagy mindig csokkend irdnyban. Sajnos az egyesek helyiértékén allo szamjegynek kiégett a jobb fels
vonalkaja (minden méas miikodik). Béla valamennyi ideig folyamatosan nézte a kijelzdt, és ez alapjan nem tudta eldonteni,
hogy a szamlalas felfelé, vagy lefelé megy-e. Legfeljebb hany kiilonb6z6 szamot probalt a kijelz6 megjeleniteni ezalatt?
Amikor a kijelzd eléri névekvd irdnyban a 9999-et, vagy csokkend irdnyban az 1-et, megdll. A kijelz6 a szdm eldtt nem
jelez ki nulldkat, és a négy rész rendre az ezresek, szdzasok, tizesek €s egyesek helyén lévd szdmjegyet mutatja.

m N1 J3JJ20CC 100

N JO N R B O
A bal oldalon ldthatd példaként, hogy a kijelzd hogyan jelzi ki a 637 szdmot. A jobb oldalon pedig az ldtszik, hogy a kijelzé
(ha minden pdlcika jol mikodne) melyik szamjegyet hogyan jelezné ki.
Megoldas: A kiégett vonalka miatt a kijelzén ugyanigy jelenik meg az 6t6s és a kilences, illetve a hatos
és a nyolcas szamjegy. Ha az egyes helyiértéken 1év6 szam 6t6st6l né kilencesig, vagy ha kilencestél
csOkken 6tosig, ekdozben nem donthets el, hogy melyik eset 4ll fenn, hiszen a nagyobb helyiértéken allo
szamok sem véltoznak ekozben. Lehetséges tehat, hogy 6t szamot is megjelenitett a képernys, amig
Béla nézte azt.
Ha a kijelz6 egyes helyiértéke nulla és négy kozottrdl indul (a hatarokat is beleértve), amikor Béla ranéz,
akkor rogton az elsd valtozasnal eldonthets, hogy né vagy csokken (mivel ezen szdmok nem keverhetSek
ossze semelyik masik szammal sem, illetve két-két szomszédjuk sem keverhets ossze egymaéssal). Igy
tehat elég olyan szamlaldsokat vizsgalni, amelyeknél a kijelz6 egyes helyiértéke 6t és kilenc kozottrél
indul. Egy ilyen lefelé mend szamléalas utolsd szamjegye legfeljebb 6t 1épés alatt elér négyesre. Hogyha
a kijelzd egyes helyiértéke eljut a négyes szamjegyig, akkor mér meg tudjuk mondani, hogy a szamlélas
felfelé vagy lefelé megy. Ezért legfeljebb 6t hosszu lehet egy olyan szamsorozat, amelyrsl nem dénthetd
el, hogy nd vagy csokken, azaz legfeljebb 5 kiilonb6z6 szamot probalt a kijelz6 megjeleniteni ezalatt.

C7. Egy biin6z6 polipnak nyolc csapja van. Amikor a rendsrok elfogjak, négy bilincs segitségével, parosaval akarjak
lebilincselni a csapjait. Minden csapot pontosan egy mésikkal bilincselnek 6ssze. Hanyféleképpen tudjak ezt megtenni?
Két bilincselési mod akkor kilonbozd, ha van olyan csdpja, amelyik mdsikkal van Osszebilincselve.
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Megoldas: Az els§ Osszebilincselendd csappart (g)—féleképpen, a masodik part a maradék 6 csapbol
(g)—féleképpen, a harmadik part (3) -féleképpen vélaszthatjuk ki, a megmaradé két szam lesz az utolso
par. A parok kivélasztédsanak sorrendje azonban nem szamit, ezért azok 4! lehetséges sorrendjeinek
()

szaméval még le kell osztani. Osszességében tehét = 105-féleképpen bilincselhetGek Ossze a

polip csapjai.

C8. A Betiik Birodalmaban vélasztasokat tartanak, ahol a harom jelslt A, B és C. Osszesen 40 szavazé dont, akik 8
darab 5 f6s csapatba oszlanak, majd minden csapat 2 fGszavazatot ad le. Pontosan azok a jelltek kapnak egy csapattol
f6szavazatot, akiket az adott csapat legalabb 2 tagja tamogat. Ha csak egy ilyen jelolt van, akkor 2 f&szavazatot kap a
csapattol, ha pedig kettd, akkor 6k 1-1 f6szavazatot kapnak. Mind a 40 szavaz6 pontosan egy jeloltet tAmogat: A-t 16-an,
B-t 12-en és C-t is 12-en. Jeldlje z, illetve y azt, hogy a 16 f6szavazatbol legalabb, illetve legfeljebb hanyat kaphat A.
Mennyi z - y?

Megoldas: Be fogjuk latni, hogy x = 4 és y = 10. Ez alapjan x - y = 40.

Ha a lehetd legkisebb szavazatszamot szeretnénk elérni, akkor legyen 2 olyan csapat, ahol mindenki
A-t tdmogatja, és 6 csapat, ahol pontosan egy darab A-t tAmogatd van. Ekkor A 4 fGszavazatot kap.

Ennél kevesebb nem elérhetd, mert ha legfeljebb 3 f@szavazatot kapna, akkor lenne legaldbb 5 olyan
csoport, akitél nem kap fészavazatot, azaz legfeljebb egyvalaki tdmogatta A-t minden csoportban. Ha
lenne egy hatodik ilyen csoport is, akkor itt is legfeljebb egy tamogatoja lenne A-nak, igy a masik két
csoportban 5-5 A tamogatonak kell lennie, ami 4 f6szavazathoz vezet. Ha A 3 csoportboél kap f@sza-
vazatot, akkor ezekbdl a csoportokbdl legalabb 11 tamogatést kap, igy kell lennie egy csapatnak, ahol
legalabb 4-en A-t tamogatjak, ahonnan 2 fészavazat jon. Igy minden esetben legalabb 4 fészavazatot
kap A.

Ha A-nak a lehetd legtobb f&szavazatot akarjuk elérni, akkor tekintsiik azt az esetet, amikor van 5
olyan csoport, ahol harman A-t, és egy-egy ember B-t és C-t tAmogatja. A tovabbi hdrom csoportban
nem szamit, hogy mik a szavazatok (itt Osszesen 1 darab A tamogatas van, ami nem ér {Gszavazatot).
Igy A 5 csoportban 2 fGszavazatot kap, azaz Gsszesen 10-et.

Tegyiik fel, hogy lehet olyat is csinalni, ahol A legalabb 11 f&szavazatot kap, ekkor legalabb 3 csa-
pattol két fészavazatot kap. Ezekben a csapatokban legalabb 3 ember A-t tamogatja. Ha pontosan 3
csapatban kap 2 fGszavazatot, akkor a tobbi 5 csapatban Osszesen legfeljebb 7 tamogatast kap, azaz
legfeljebb 3 tovabbi fészavazatot kap, ami Gsszesen csak 9. Ha A 4 csapattol kap 2 fészavazatot, ak-
kor a tobbi csapatban Osszesen legfeljebb 4-en tdmogatjak, igy ezekbdl legfeljebb 2 tovabbi csapatbol
kap fészavazatot, ami Osszesen 10. Es végiil, ha 5 csapatbol kap 2 fészavazatot, akkor a tobbi csapat-
ban Osszesen legfeljebb 1 tamogatésa van, igy ekkor is legfeljebb 10 f&szavazatot kaphat. 5-nél tobb
csapatban nem kaphat 2 f&szavazatot.

Tehat a megoldas tényleg 40.

Megjegyzés: Egy nagyon hasznos Otlet, ami segithet megsejteni, hogy hogyan tudunk minél tobb,
vagy minél kevesebb f@szavazatot kiosztani, ha "leosztjuk" a f6szavazatokat az emberekre. Tehét legyen
egy A-ra szavazd ember tdmogatasanak hasznossdga, a csoportjaban A-ra adott fészavazatok szama
osztva a csoportban A-t tamogaté emberekkel. Ekkor, ha a 16 A-t tdmogaté ember hasznossigat
Osszeadjuk, akkor éppen azt kapjuk, hogy A hany fészavazatot kap. Nézziik meg, hogy mekkora lehet
a csoportokban a tdmogatéas hasznossaga aszerint, hogy hanyan szavaztak A-ra.

e 5 ember tamogatta — 2 szavazat: egy tdmogatas hasznossaga %

e 4 ember tdmogatta — 2 szavazat: egy tAmogatas hasznossaga % = %

e 3 ember tamogatta és a masik két tag ugyanazt a jeloltet tamogatja (pl: AAABB) — 1 szavazat:

egy tamogatéis hasznossiga %

3 ember tamogatta és a méasik két tag kiilonbozs jelolteket tamogat (AAABC) — 2 szavazat:
egy tamogatéis hasznossiga %
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e 2 ember taAmogatta, ilyenkor skatulyaelv miatt biztos, hogy a maradék harom ember koziil lesz
kettd, aki ugyanazt tamogatja (pl: AABBC) — 1 szavazat: egy tamogatéas hasznossaga %
e 1 ember tamogatta — 0 szavazat: egy tdmogatéis hasznossiga % =0

e 0 ember tdmogatta — ekkor itt nincs A-ra szavaz6 ember, igy nincs értelme a hasznossagarol
beszélni.

Emiatt ha sok f@szavazatot akarunk, akkor érdemes olyan csoportokat csinélni, ahol nagy a hasz-
nossag, tehat amiben 3 A tamogatas és még egy-egy B és C tamogatas van, ezek utan még esetleg
azok a nem rosszak ( % hasznossaggal) ahol 2 vagy 4 tamogatéast kap A. Ha pedig kevés {Gszavazatot

akarunk, akkor érdemes sok olyan csoportot csindlni, amiben pontosan 1 darab A-t tdmogato van, és

emellett még az nem rossz (% és % hasznossag), amikor harman tamogatjak A-t, és a méasik két ember

ugyanarra szavaz, vagy amikor mind az 5-en A-t tamogatjak.

C9. Osszeragasztottunk 25 szabalyos dobokockat az abran lathato modon agy, hogy barmely két Gsszeragasztott lapon
a pottyok szama megegyezik. Legfeljebb mennyi lehet a felszinen talalhaté pottyck szama?

A péttyoktdl eltekintve a test a mdsik irdnybdl nézve is ugyanigy néz ki. Eqy dobdkockdt szabdlyosnak neveziink, ha a
szemkozti lapokon a pottyok szdma dsszesen 7.

als

|

Y
-

Megoldas: Mivel az 6sszeragasztott oldalakon azonos szamu potty van, és a ”kockaoszlopok” péaratlan
szamu kockabol allnak, igy minden &sszeragasztott ”kockaoszlop” két végén a pottyok szama 7 (4llan-
do). A ”kockaoszlopok” harom iranyban éallnak. Barmely iranybol nézve az alakzatot, azonos szamu
kockaoldal latszik (13). Minden latszodé kockaoldal pontosan egy irdnyboél nézve egy ”kockaoszlop”
vége. A felszinen talalhaté pontok szama: 7-3 - 13 = 273.

C10. Melyik az a legkisebb pozitiv egész szam, amelynek a fele négyzetszam, a harmada pedig kobszam?
Megoldas: Ismert, hogy egy szam akkor és csak akkor négyzetszam, ha a primtényezds felbontasaban
minden kitev6 oszthatod 2-vel, illetve akkor és csak akkor kébszam, ha minden kitev6 oszthatéd 3-mal.
Legyen n a legkisebb olyan pozitiv egész szam, amely teljesiti a feladat feltételeit. Ekkor n/2 négyzet-
szam, ezért n primtényezds felbontasaban 2 kitevdje paratlan, 3 kitevSje pedig paros. n/3 kobszam,
ezért n primtényezds felbontasaban 2 kitevGje 3-mal oszthato, 3 kitevije pedig 3-mal osztva egy ma-
radékot ad. Igy tehat n-ben 2 kitevéje 3, mert a 3 a legkisebb pozitiv szam, amely paratlan és 3-mal
oszthato; 3 kitevije pedig 4, mert a 4 a legkisebb pozitiv szdm, amely paros és 3-mal osztva 1 maradé-
kot ad. Viladgos, hogy az is csak novel a szamon, ha van mas primtényezGje a 2-n és 3-on kiviil. Tehat
23 . 3% = 648 teljesiti a feladat feltételeit.

C11. Az abran lathato korvonalakon 9 hangya jarkal, mindannyian azonos, allandé sebességgel, anélkiil, hogy meg-
fordulnanak vagy megallndnak. Amikor egy hangya két kor érintési pontjara ér, valaszthat, hogy a két egymaést érintd
korvonal koziil melyiken halad tovabb elére, de ekkor sem fordulhat meg. Amikor két hangya szembetalalkozik egymassal,
akkor az egyik atmaszik a méasikon, és ha utjuk soran korabban még nem talalkoztak, akkor egyikiik felkialt. Legfeljebb
hanyszor kialthatnak fel a hangyak Osszesen, ha kezdetben az dbran lathato helyekrsl a megjel6lt iranyokba indulnak el?

Tudjuk, hogy a megadott kezddhelyzetbdl indulva nem fordulhat eld olyan, hogy két hangya gy taldlkozik, hogy éppen
ugyanabba az irdnyba néznek.
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Megoldas: Egy hangya egy koron éramutato jarasaval megegyezéen vagy ellentétesen mehet. Amikor
egy hangya kort valt, akkor a haladasi iranya mindig megvéaltozik, amikor pedig nem valt kort, akkor
nem valtozik. Ezért sakktablaszertien valtakoznak egy adott hangya esetén az o6ramutatd jarasaval
megegyez6 és ellentétes iranya haladasi irdanyok az abran. Igy egy adott kezdGpontboél indulé hangya
esetén csak a kiindulési helyzetbdl egyértelmiien kovetkezik, hogy a hangya melyik koréon melyik irdnyba
halad, ha arra jar.

A maéasodik sorban levs két hangya a bal fels§ koron éramutato jardsaval megegyezGen megy, a tobbi
hét hangya mind ellentétesen. A feltétel miatt az ugyanolyan irdnyba nézé hangyak nem talalkoznak,
ezért csak a két kiilonboz6 irdnyd csoportba tartozé hangyak talalkozhatnak. Koziiliik pedig mindenki
taldlkozhat mindenkivel a mésik csoportboél. Példa erre, ha az 6sszes hangya ugyanazon a korén maéaszik.

Ezért a vilasz 14, a 2 hangya egyenként mind a 7 mésik hangyaval talédlkozhat.

C12. Oxisz szigetének tengerpartjan egy szabalyos haromszog alapt homokvarat épitettek, melyet vizesarokkal vettek
koriil az abran lathaté modon, aminek alapja téglalapokbol és rombuszokbdl épiil fel. A vizesarok mélysége a téglalap
alapt részeken 35 cm, a rombusz alapu részeken v/12 dm. A homokvar oldalai 2 méter, a rombuszok oldalai 1 méter
hosszuak. Hany liter vizre volt sziikség a vizesarok teletoltéséhez?

Megoldas: Egy téglalap alakt vizesarok-rész térfogata Ilm - 2m -35cm=1m -2 m - 0,35 m = 0,7
3
m-.

A bels6 szabalyos haromszog alapi homokvar egy csiicsanal az alabbi szégeket latjuk: 60° + 90° +
120° + 90° = 360°, ez alapjan egy rombusz alakt vizesarok-rész szogei 60°,120°,60°,120° és teriilete
épp kétszerese egy 1 méter oldalhosszii szabalyos haromszog teriiletének. Egy 1 méter oldalhosszu

V3

szabalyos haromszog magassidga 5> m.

Tehét egy-egy rombusz alakil vizesarok-rész alapjanak teriilete 1 nr@ m. A mélysége v/12 dm = ‘1[—102
m = % m.
Egy rombusz alakt vizesarok-rész térfogata 1 m - @ m - % m = %m:)’ = %m?’ =0,3m>.

Harom téglalap alaki rész és harom rombusz alakii rész van, ezért az ssz-térfogat 3- (0,3 +0,7)m? =
3m3.
Tudjuk, hogy egy kébméter egyenld 1000 literrel, ezért a vizesarkokban 1évG Osszes viz térfogata

3000 liter.
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C13. Egy szamot nevezziink kacsaszdmnak, ha a szamot visszafelé kiolvasva az eredetinél nagyobb szamot kapunk.
Csak az 1-es és 2-es szamjegyek felhasznalasaval hany nyolcjegyi kacsaszam irhato le?

Példdul a 37145 kacsaszdam, mert 54173 > 37145.

Megoldas: Osszesen 28 darab nyolcjegyi szam van, amely csak 1-es vagy 2-es szamjegyeket tartalmaz.
Ezeket parba allithatjuk a megforditottjukkal, ezek koziil pontosan az egyik (a kisebbik) lesz kacsaszam,
kivéve ha a szam és megforditottja megegyezik. Ezeket a kdvetkezSképpen szamolhatjuk le: a szam elsd
4 szamjegyét szabadon megvalaszthatjuk, és az utols6 4 jegy ennek megforditésa lesz, tehat palindrom
szambol 2* darab van. Igy a kacsaszamok szama 28524 = 120.

2. Megoldas: Ha az els§ szamjegy 1 és a nyolcadik szamjegy 2, akkor a tobbi szamjegytol fligget-
leniil kacsaszam lesz, forditott esetben sosem lesz az. Ilyen fajta szam 2° = 64 db van. Ha azonosak
(1 vagy 2), akkor a masodik és a hetedik szamjegyet nézziik. Ha a masodik szamjegy 1 és a hetedik 2,
akkor ismét kacsaszam lesz, ilyenbél 2 - 24 = 32 db van. Ezt a gondolatmenetet folytatva kapjuk, hogy
még azok a megfelel§ szamok, amiknek elsd és utolsd, valamint masodik és hetedik jegye megegyezik,
a harmadik 1, hatodik 2, negyedik és 6todik barmi lehet, ez 16 eset, és végiil még az lehet, hogy a
negyedik 1, 6todik 2, és az els6-utolsd, masodik-hetedik, harmadik-hatodik parok megegyeznek, ez 8
eset. Ezért Osszesen 64 4+ 32 4+ 16 + 8 = 120 db 1-2-szdmjegyes nyolcjegyii kacsaszam van.

C14. Azonos méretii kiskockakbol dsszeragasztottunk egy 5 x 7 x 9-es téglatestet, melynek a kozépss kiskockaja piros
szind, a tobbi kiskocka pedig sérga, azonban mind kiillénb6z8 arnyalati.

Anita leszedett ebbdl néhany sarga kiskockat (legalabb egyet) gy, hogy egy olyan téglatest maradt, amelynek a felszinén
nem lathaté piros szin. Hanyféleképpen nézhetett ki a kapott téglatest?

Anita a téglatest aljdrdl is szedhetett le kiskockdt, és a megmaradt téglatest minden lapja ldthatd volt.

Megoldas: Tekintsiik a téglatestet az abran lathaté moédon.

A megmaradt téglatestet tigy kaphatta Anita az eredetibdl, hogy leszedett valahény réteg sarga kockat
rendre a téglatest aljarol, tetejérsl, elejérsl, hatuljarol, bal, illetve jobb oldalarél. Mivel a piros kocka
nem latszik a felszinen, igy alulrél és feliilrsl legfeljebb 1-1, el6lrdl és hatulrol legfeljebb 2-2, balrél és
jobbrol pedig legfeljebb 3-3 réteget szedhetett le Anita. Mivel akar az is lehet, hogy az adott iranybol
egy réteget sem szedett le, igy Osszesen 2-2-3 -3 -4 -4 = 576-féleképpen valaszhatta meg a leszedett
rétegek szamat. Mivel ebbdl 1 esetben egy kockat sem szedett le, igy Gsszesen 575 téglatestet kaphatott.

C15. Toltsétek ki a tablazat mezsit az 1,2,3,4,5,6 szamjegyekkel tigy, hogy minden sorban és oszlopban minden
szamjegy pontosan egyszer szerepeljen, és a tablazaton kiviilre irt szamok azt mutassik, hogy mi a legnagyobb szam,
ami el6all az adott sorban/oszlopban két szomszédos mez8ben allé szam kiilonbségeként. Valaszként azt a négyjegyi
szamot adjatok meg, amit az abran sziirkével jelGlt négy mezdben 1év6 szamjegyek fentrsl lefelé torténd
Osszeolvasasaval kaptok!
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Megoldas:
3 31 e : L
5 G I. Az 1-es mellé csak 2-es vagy 3-as mehet a kiilénbség miatt, de a 2-est kizarja
olo 4605 az oszlopban talalhato 2-es. A 4. oszlopban a kiilonbség miatt csak sorrendben
kovethetik egymést a szamok, és amennyiben forditva lennének, az utolsé sorban
5) 4 , . ) , . ) .
2-es és 6-os keriilne egymés mellé, ami a sorra vonatkoz6 3-as miatt nem lehet.
3 A 2. sorban az elsd harom helyre a 2, 4 és 6 keriil, ebben a sorrendben, mivel a
5 ? 2-es és a 6-os nem lehet szomszéd, és a 2-es nem keriilhet az 5-0s mellé.
3 3 1 IT. Mivel 5 kiilonbség kizarolag 6-bol 1-ként johet ki ezekbdl a szamokbol, az
5) 6 1. sorban mindenképpen egymaés mellett van az 1-es és a 6-os, de az egyes nem
201214165 keriilhet a 3. oszlopba a 6-os mellé az oszlopra vonatkozé 3-as miatt. A 3. sorra
o016 4 vonatkoz6 5-0s miatt az 1-es és a 6-os egymas mellett &llnak, az 1-es miatt csak
4 3 a 4-estd6l balra lehetnek és ott a 6-os csak a 2. oszlopban lehet az oszlopokra
2 vonatkozo szamok miatt, és ezutan az 1-es sem lehet 3. oszlopban. Az 1. oszlop
3 1 4. eleme nem lehet 2-es vagy 3-as, szdval az oszlopra vonatkozé szam miatt 4-es.
3 3 1 ITI. A 3. oszlopban az 1-es a t&bbi 1-es miatt méar csak két helyre keriilhet. Ha a
50 | | |6/1] 4. helyre keriil, akkor a 3. oszlopra és a 6. sorra vonatkoz6 szamok miatt az 5.,
201214|/6 |5 illetve 6. helyre csak 3-as és 4-es keriilhet, ezért a 3. helyre 2-esnek kéne keriilnie,
of1|6 4 ami nem mehet a 6-os mellé. Tehat a 3. oszlopban a 5. helyre keriil az 1-es, és
4111213 ez alapjan a 2. oszlopban a 4. helyre. A 3. oszlop 4. helyére nem keriilhet 3-as
112 vagy 4-es, tehat, 2-esnek kell lennie. Az utosé sorban a korabban beirt 6-osok és
316 1 a sorra vonatkoz6 szam miatt csak az 1. helyre keriilhet 6-os.
3 3 1
5) 2 6 IV. A 3. sorban a korabban beirt 2-esek alapjan a 2-es csak az utols6 helyre
201214165 keriilhet. A kordbban beirt 2-esek miatt az 1. sorban a 2-es csak a 2. helyre
ol1/6|3 |4 keriilhet, illetve a korabban beirt 4-esek miatt az 5. oszlopban a 4-es csak a 5.
4111213 helyre keriilhet. Ezenkiviil a kordbban beirt 3-asok miatt a 3. sorban a 3-as csak
112 a 3. helyre keriilhet.
316 1
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201214/6|5|3 |1 V. A 3. oszlopban az 1-es ala az oszlopra vonatkoz6 szam miatt csak 4-es keriil-
501163452 het, ami utdn a mésik hidnyzo 4-es is beirhat6. Innen pedig néhany lépés alatt
41112131615 kitolthet6ek a maradék hidnyz6 mezdk.
51311/2|4]6
36/5/141112]3

Tehét a keresett négyjegyid szam a 2563.

C16. Ibolya, Hanga, Kamilla és Rozsa viragokat osztanak a Bartolomeu koriton, melynek mindkét oldalan 26-26
héz van. A héazak péarosaval vannak, azaz minden hézzal szemben van egy maésik héz is az uttest taloldalan. Ibolya és
Hanga csak a korut bels§ oldalan, Kamilla és Rézsa pedig csak a kiils6 oldalan osztjak a virdgokat. Mind a négyen
azonos irdanyban, ugyanattol a hazpartél indulnak, és mindig egyszerre érkeznek meg a soron kovetkezs hazparhoz. Az
els§ hazparnal mind a négyen osztanak virdgot, majd ezutédn az Gt adott oldalan Ibolya és Kamilla minden masodik
hazba, Hanga minden harmadikba, Roézsa pedig minden 6t6dikbe visz viragot. Mennyi virdgot osztanak szét Gsszesen,
ha addig osztjak szét a virdgokat ezzel a modszerrel, amig minden hézba jutott legalabb egy? Mind a négyen egyesével
osztjak a virdgokat a megldtogatott hdzakba. A kérit teljes kort zdr be.
Megoldas: Elgszor azt kell meghatarozni, hogy hanyadik koérben és melyik haznél fejezik be a korbe-
jarast a lanyok. Ibolya és Kamilla minden 2. hézparnal ad virdgot és mivel paros darabszamu hazpar
van, ezért minden korben a paratlan sorszamuaknak adnak viradgot, de mar az els6 kérben minden
ilyen haz kap viragot. Igy azt kell meghatarozni, hogy melyik paros sorszamu héz fog utoljara viragot
kapni. Az ut belsd oldalan ezek csak Hangétol, a kiilsé oldalon csak Rozsatol kaphatnak.

Roézsa az els6 korben az 5-tel osztva 1 maradékot adé sorszami hazaknak oszt virdgot, majd mivel
26 az utolso ilyen haz, a kovetkez§ kort a 5-0s haznél kezdi és minden 5-tel osztva 0 maradékot add
héaznal oszt. Az ezt kivets kdrokben sorban a 4, 3, majd 2 maradékot add sorszamu hazaknak ad viragot,
ezért a kiils6 koron utolsonak legnagyobb olyan sorszamiui haz kap, mely 5-tel osztva 2 maradékot ad,
azaz a 22-es haz, amely az 5. korben kapja meg.

Hasonlban a bels§ korén a paros sorszamii hazak Hangatol kapnak virdgot, el@szor a 3-mal osztva
1, majd 2, végiil 0 maradékot ad6 sorszadmu héazak, igy 3 kor alatt mindannyian el vannak latva.
Ezért utolsénak a belsd kor 22-es szamu haza kap virdgot, a 4 - 26 + 22 = 126. lépésben.
Ezalatt Ibolya és Kamilla mindketten % = 63 virdgot osztanak ki, Hanga % = 42-t, Rozsa pedig
+ 1 = 26-ot, mivel a 126. lépésben is kioszt még egyet.
A négy lany 6sszesen tehat 63 4+ 63 + 42 + 26 = 194 viragot oszt ki.
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