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Helyi fordul6 (2025. november 14.) Feladatsor

1. Tyrion és Kisujj egy jatékot jatszanak, melynek kezdetén adott 2026 iires lada 0-t6l 2025-ig sorszé-
mozva. Minden korben a soron kovetkezé jatékos kivalaszt egy ¢ sorszami, szamot még nem tartalmazo
ladat, majd a maésik jatékos valaszt egy a; egész szamot és beleteszi a ladaba. A két jatékos felvéltva
valaszt ladat, elészor Tyrion. A jatéknak akkor van vége, amikor mar minden lddaba keriilt szam. Ha
az a025229%° + agp24x?9%* + ... + a1z + ag = 0 egyenletnek megoldésa az 5202, akkor Tyrion nyer,
kiilénben Kisujj. Kinek van nyerd stratégiaja?

A jdatékosok a jaték sordn végig ismerik a ldddk tartalmdt.

Varga Boldi feladata

2. Legyen ABC' egy haromszog, tovabba legyen D és E két pont a BC' egyenesen ugy, hogy a négy
pont sorrendje D, B, C, E. Jelolje X az ABC és ADE haromszogek koréirt koreinek A-t6l kiilonb6zo
metszéspontjat. A B-n dtmend, AD-vel parhuzamos egyenes az AC' egyenest F'-ben, mig a C-n dtmend,
AFE-vel parhuzamos egyenes az AB egyenest G-ben metszi el. Hasonléan, a B-n atmend, X D-vel
parhuzamos egyenes az X C' egyenest H-ban, mig a C-n dtmend, X E-vel parhuzamos egyenes az X B
egyenest I-ben metszi el. Bizonyitsatok be, hogy az F', G, H, I pontok egy egyenesen vannak!
Hegediis Dani feladata

3. Egy goblin megette az Gsszes olyan n pozitiv egész szdmot, melyre teljesiil, hogy az n-nél kisebb,
n-hez relativ prim pozitiv egészek négyzetosszege oszthaté n-nel. Bizonyitsatok be, hogy létezik 2025
egymast kovets pozitiv egész, melyek mindegyikét megette a goblin!

Beke Csongor feladata

4. Legyen p egy rogzitett primszam. A sik egy véges nemiires H ponthalmazat nevezzik p-fantasztikusnak,
ha tudunk tugy pozitiv egészeket irni H pontjaira, hogy az alabbi harom feltétel mindegyike teljesiiljon.

e Nincs H 0Osszes pontja egy egyenesen.
e Létezik olyan H-beli pont, amin p-vel nem oszthatd szam van.

e Ha egy egyenes legalabb két H-beli pontot tartalmaz, akkor a rajta fekvé pontokra irt szamok
Osszege oszthatd p-vel.

Hatéarozzatok meg p fiiggvényében a p-fantasztikus ponthalmazok lehetd legkisebb elemszamat!
A H-beli pontokra pontosan eqy szdmot irunk, a tobbi pontra nem irunk szdmot.
Beke Csongor feladata
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5. Létezik-e olyan valos szamokbol allo korlatos aq,ag, ... végtelen sorozat, amelyre |a; — a;| > =]

teljestil minden ¢ # j esetén?

Egy valds szamokbol allo végtelen sorozatot korldatosnak neveziink, ha létezik hozzd eqy M wvalds szam,
amelyre |a;| < M teljesil minden i esetén.

Varga Boldi feladata

Mindegyik megolddst kildn lapra irjdtok, amin szerepeljen a csapat neve, kategoridja és a feladat szdma.
Minden helyes és megfelelden indokolt feladatmegoldds 12 pontot ér. Osszesen 60 pont szerezhetd.
A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivanunk!
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