o

/.
— \\\\ / 7

\

-~ #

LL777
o
o N

c
L
) ~
=y
Lo
3
H C
L =
$
e
a

2026.

[l




XIX. Durer
Verseny

kategoria

< @
Dont6 (2026. januar 16-17.) ® Kifejtos Feladatsor

1. Roxfortban Harry szobajahoz egy hétfoku 1épcsén vezet fel az tt.
Harry ugy szeretne felmenni a szobajahoz, hogy a 0-s 1épcséfokrol in-
dul, a 7-es 1épcséfokra érkezik, és kozte az 1-es, 2-es, 3-as, 4-es, H-0s,
6-os lépcssfokokra 1ép ra valamilyen sorrendben, mindegyikre pon-
tosan egyszer. Ezenkiviil minden lépésben egy vagy két lépcséfokot
1ép, lefelé vagy felfelé. Hanyféleképpen juthat fel Harry a szobé-
jahoz? Adjatok meg minél tobbféle sorrendet, aminek megfelelGen
Harry végigmehet a 1épcséfokokon.

Azt mem kell megindokolnotok, hogy mds lehetdség miért nincsen. Két eset akkor kiilonbozd, ha
Harry nem ugyanolyan sorrendben lép rd a lépcsdfokokra.

2. Aron egy 12 cm oldalhosszisagt négyzetet olyan kisebb négyzetekre vagott fel, amelyeknek
oldalai cm-ben mérve egész szamok. Ezutdn megszamolta, hogy hany részre darabolta fel a
négyzetet. Milyen szamot kaphatott Aron? Mutassatok példat minél tobb 1-nél nagyobb, de
11-nél kisebb szédmra.

A feldarabolt részek kozt lehetnek azonos és kiilonbozd méretiek is.

Ha eqy szamrol ugy gondoljatok, hogy lehetséges, akkor mutassatok eqy lehetséges példat a da-
raboldsra. Ha gy gondoljdatok, hogy eqy szamra nem létezik példa, akkor azt nem kell megindo-
kolnotok, hogy szerintetek miért nem létezik.

3. Felirtunk a tablara 3 szamot: 6, 21, 42. Egy lépésben letorliink egy szamot a tablardl, a
helyére pedig egy olyan egész szadmot irunk, ami a tablan maradt két szam Gsszege, kiilonbsége,
szorzata vagy hanyadosa, amennyiben az pozitiv egész. Tehat ha a tablan az a és b szamok
maradtak fent, akkor az jonnan felirt szdm az a + b, a — b, b — a, a - b, a/b, b/a szamok
valamelyike lehet.

a) Elérhetd-e, hogy a tablan a 3, 6, 12 szamok szerepeljenek?

b) Elérhets-e néhany lépés utan az 5, 11, 167

A tdblan nem szdmit a szdmok sorrendje. Ha eqy szamhdrmast elérhetének gondoltok, akkor ad-
jatok meq eqy lehetséges lépéssorozatot, amellyel el lehet oda jutni. Amennyiben azt gondoljdatok,
hogy eqy szamhdrmas nem elérhetd, akkor indokoljatok meg, hogy miért nem az.

4. Aprajafalvan futoversenyt rqueztek a torpok. A versenyen Dulifuli, Notata, Okoska, Tor-
pilla, Torpliliom, Torpvirag és Ugyifogyi vett részt. A verseny végén minden torp mondott egy
allitast:

e Dulifuli: Ki nem &llhatok utolsé lenni, de az lettem.

e Notata: Elsttem és mogottem is 3-3 torp végzett.

e Okoska: Szerencsére nem lettem utolso, de Ugyifogyi jobban szerepelt nalam.

e Torpilla: Az utolsdé harom helyezett kozt vagyok.

e Torpliliom: Okoska kés6bb végzett, mint én, de Torpilla el6bb.

e Torpvirdg: En nyertem és Ugyifogyi is dobogés lett.

e Ugyifogyi: Nem Térpliliom és nem Térpvirag ért be kozvetleniil elGttem.

Milyen sorrendben végzett a hét torp, ha pontosan az egyikiik tévedett, a tobbiek igazat mond-
tak, valamint nem tortént holtverseny?

Irjdtok le az dltalatok helyesnek vélt sorrendet, €s azt is indokoljdtok meg, hogy mds sorrend
miért nem fordulhatott eld.
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5. Ot ember (Anita, Dani, Eszter, Kartal, Taméas) kozt sakkbajnokségot rendeztek, ami soran
mindenki mindenkivel pontosan egyszer jatszott. A gy6zelem 2 pontot ér, a dontetlen 1-et,
a vereség 0-t. A bajnoksag végén mindenkinek 4 pontja lett. Hany dontetlen torténhetett a
bajnoksag soran?

Minden, dltalatok lehetségesnek gondolt dontetlenszamra irjatok 1-1 példdt a Vilaszlapra. (A
Vilaszlapon tébb eset van, mint ahdny példa lehetséges.) Azokrdl a szamokrol, amikrdl gy
gondoljatok, hogy nem lehetségesek, irjatok indokldst a Vdlaszlap hdtuljara.

6. Egy magikus ladédban kilenc rekesz van 3 x 3-as elrendezésben. Két jatékos felvaltva pakol
koveket a lada rekeszeibe, minden rekeszbe legfeljebb egy k& rakhato. A lada mar kicsit rozoga,
igy ha egy sorban vagy oszlopban mindhérom rekeszben van k&, akkor a lada alja kiszakad. Az
a jatékos veszit, akinek a 1épése utéan a lada kiszakad.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer eqgymds utdn ebben a jdatékban! A jdték elején ti donthetitek
el, hogy ti vagy a szervezd tegye le az elsd kovet.
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1. Aron felvagott egy 12 cm oldalu szabalyos haromszoget néhany olyan kisebb szabalyos hé-
romszogre, amelyeknek az oldalai cm-ben mérve egész szdmok. Ezutdn megszamolta, hogy
hany részre darabolta fel a haromszoget. Milyen szamot kaphatott Aron? Mutassatok példat
minél tobb 1-nél nagyobb, de 11-nél kisebb szamra.

A feldarabolt részek kozt lehetnek azonos €és kiilonbozd méretiiek is.

Ha eqy szamrol ugy gondoljatok, hogy lehetséges, akkor mutassatok eqy lehetséges példat a da-
raboldsra. Ha gy gondoljdatok, hogy eqy szamra nem létezik példa, akkor azt nem kell megindo-
kolnotok, hogy szerintetek miért nem létezik.

2. Felirtunk a tablara 3 szamot: 6, 21, 42. Egy lépésben letorliink egy szamot a tablardl, a
helyére pedig egy olyan egész szadmot irunk, ami a tablan maradt két szam Gsszege, kiilonbsége,
szorzata vagy hanyadosa, amennyiben az pozitiv egész. Tehat ha a tdblan az a és b szamok
maradtak fent, akkor az jonnan felirt szdm az a + b, a — b, b — a, a - b, a/b, b/a szamok
valamelyike lehet.

a) Elérhetd-e, hogy a tablan a 3, 6, 12 szamok szerepeljenek?

b) Elérhets-e néhany 1épés utan az 5, 11, 167

A tdblan nem szdmit a szdmok sorrendje. Ha eqy szamhdrmast elérhetének gondoltok, akkor ad-
jatok meg eqy lehetséges lépéssorozatot, amellyel el lehet oda jutni. Amennyiben azt gondoljdatok,
hogy eqy szamhdrmas nem elérhetd, akkor indokoljatok meg, hogy miért nem az.

3. Aprajafalvan futoversenyt rqueztek a torpok. A versenyen Dulifuli, Notata, Okoska, Tor-
pilla, Torpliliom, Torpvirag és Ugyifogyi vett részt. A verseny végén minden torp mondott egy
allitast:

e Dulifuli: Ki nem allhatok utols6 lenni, de az lettem.

e Notata: Elsttem és mogottem is 3-3 torp végzett.

e Okoska: Szerencsére nem lettem utolso, de Ugyifogyi jobban szerepelt nalam.

e Torpilla: Az utolsdé harom helyezett kozt vagyok.

e Torpliliom: Okoska kés6bb végzett, mint én, de Torpilla elbb.

e Torpvirdg: En nyertem és Ugyifogyi is dobogés lett.

e Ugyifogyi: Nem Térpliliom és nem Térpvirag ért be kozvetleniil elGttem.

Milyen sorrendben végzett a hét torp, ha pontosan az egyikiik tévedett, a tobbiek igazat mond-
tak, valamint nem tortént holtverseny?

Irjdtok le az dltalatok helyesnek vélt sorrendet, €s azt is indokoljdtok meg, hogy mds sorrend
miért nem fordulhatott eld.

4. Ot ember (Anita, Dani, Eszter, Kartal, Taméas) kozt sakkbajnoksagot rendeztek, ami soran
mindenki mindenkivel pontosan egyszer jatszott. A gy6zelem 2 pontot ér, a dontetlen 1-et,
a vereség 0-t. A bajnoksag végén mindenkinek 4 pontja lett. Hany dontetlen torténhetett a
bajnoksag soran?

Minden, dltalatok lehetségesnek gondolt dontetlenszdmra irjatok 1-1 példat a Vilaszlapra. (A
Vilaszlapon tébb eset van, mint ahdny példa lehetséges.) Azokrdl a szamokrol, amikrdl gy
gondoljatok, hogy nem lehetségesek, irjatok indokldst a Vilaszlap hdtuljdara.
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5. A Megyében 11 hobbit lakik, mindenki egyediil a sajat hobbitiiregében. Bérmely hobbit-
iireghez pontosan egy maésik iireg van, ami a legkézelebb van hozza, és pontosan egy masik lireg
van, ami a legtavolabb. Az egyik nap délel6ttjén minden hobbit ellatogat ahhoz, akinek az {ire-
ge legkozelebb van a sajatjahoz és ott ebédel. Ezutan aznap délutan minden hobbit ellatogat
ahhoz a hobbitiireghez, ami a legmesszebb van attol, ahol ebédelt, és itt tolti az éjszakat.

a) Legalabb hany hobbitiireg nem iires az éjszaka folyaman?

b) Legfeljebb hany hobbitiireget hasznélnak az éjszaka?

c) Legfeljebb hanyan toltik a sajat tiregiikben az éjszakat?

Minden feladatrészben mutassatok eqy lehetséges példat az tiregek elhelyezkedésére is €s indokol-
jatok meg, hogy az adott részben a vdlaszotok miért a lehetd legjobb.

6. Egy magikus ladaban kilenc rekesz van 3 x 3-as elrendezésben. Két jatékos felvaltva pakol
koveket a ldda rekeszeibe, minden rekeszbe legfeljebb egy k6 rakhatd. Az elsG lépésben a
mésodik jatékos kijelol egy sort vagy oszlopot, az els¢ jatékosnak pedig ebbe a sorba vagy
oszlopba kell rakni a kévet. Ezutan az elsé jatékos jelol ki egy sort vagy oszlopot és a masodik
jatékos helyezi le a kovét. Majd ezek a lépések ismétlsdnek felvaltva. A jaték akkor ér véget, ha
valaki nem tud kovet lerakni a masik altal kijelolt sorba vagy oszlopba, és az a jatékos veszit,
aki nem tudta a kovet lehelyezni.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer eqgymds utdn ebben a jdatékban! A jdték elején ti donthetitek
el, hogy ti vagy a szervezd rakja le az elsd kévet.
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A-1. Aslan, az Erd6 ura minden reggel sétat tesz a birodalmaban. Az idei év els6é napjan 19 kilométert
tesz meg. Ha egy nap paratlan szamu kilométert sétal, akkor a kovetkezd nap eggyel tobbet tesz meg, ha
pedig paros szamu kilométert sétal, akkor a kovetkez6 nap feleannyi kilométert tesz meg. Hany kilométert
fog sétalni a 30. napon? (3 pont)

A-2. Harry és a felsobb évfolyamosok szabadidejiikben Roxmortsba latogattak. A délutan folyaman 57-en
ittak vajsort és 34-en vettek Bogoly Berti mindenizii drazséjabol. Hanyan vettek vajsort és mindenizii
drazsét is, ha mind a 75-en vettek legalabb az egyikbdl? (3 pont)

A-3. A Voros Kiralyno és a Fehér Kiralyné dobokockakkal jatszanak. Mindketten harom kockaval
dobnak. A Voros Kiralyné altal dobott harom szam szorzata 36, dsszege 11, a Fehér Kiralyn6 szamainak
szorzata 12, Osszege 8. Melyik szam szerepel mindkettéjik dobott szamai kozt? (3 pont)

A-4. Aprajafalvan Torpapa a torpjeit sorokba allitja egy tinnepségre. Azt veszi észre, hogyha minden
sorba pontosan 3 torp all, akkor 2 torp marad ki, ha pedig soronként pontosan 4-en allnak, akkor 1 marad
ki. Hany torp marad ki, ha hatosdval allitja éket sorba? (3 pont)

A-5. Egy hosszt autépalya mentén kilométerenként egy-egy szamozott kilométerké all, az 1t elején
nullas kével kezdve. Egy fehér nyul all a 2026-os kilométerké mellett. Egyszer csak a nyul ttnak indul,
el6szor egy kilométert ugrik csokkend irdanyba, majd kettét novekvibe, és ezt folytatva felvaltva ugrik a
két iranyba, mindig egy kilométerrel tobbet, mint el6zoleg. A 2026 kilométer hosszii ugrasa utan megall.
Hanyas kilométerkonél all ekkor?

Tudjuk, hogy ezalatt a nyul sosem éri el az autopdalya eqyik végét sem. (4 pont)

A-6. Az alabbi térkép mutatja négy jobarat reggeli futasat: Benedek
a piros, Benjamin a lila, Bogi a kék, Brigi a pontozott utat futotta : C
végig. Hany métert tett meg ma reggel Brigi, ha Benedek 1300 m-t, e :
Benjamin 400 m-t, Bogi pedig 1200 m-t futott? 1 B ;
Benedek az A és E, Benjamin a D, Bogi az A és B, Brigi pedig az A D
A, D és E épiiletek egyiittesét futotta korbe. Az utcdk vastagsdga nem & : :
szamit. (4 pont)

A-7. Abris siillt krumplit eszik szésszal, osszesen 120 szl krumplija van. Ha minden krumplijat egyszer
martana bele a szoszba, akkor megmaradna a szosz negyede. Hany szalra nem maradna sz6sz, ha minden
krumplijat kétszer martana bele a szdszba?

Amig van szész, addig Abris minden mdrtdskor ugyanannyi szészt rak eqy silt krumplira. (4 pont)

A-8. Egy lottéhizason 6t kilonbozo szamot huznak ki az 1, 2, 3, ..., 90 szdmok koziil. Eszter a
lottéhuzas utan az 6t kihtzott szdm koziil az 6sszes lehetséges modon osszeadott két-két szamot és az igy
kapott Osszegeket felirta maganak. FEzek az Osszegek az 5, 8, 11, 12, 14, 15, 17, 18, 20 és a 24 voltak.
Mennyi az 6t kihtzott szam szorzata? (4 pont)
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A-9. Egy erdei tisztason lovak, emberek és kentaurok allnak. Minden ember vagy a sajat lova hatan
érkezett vagy gyalog, és minden 16 hatan pontosan egy ember jott. Tudjuk, hogy néggyel tobb kentaur
van, mint 16. Hany ember érkezett gyalog, ha 6sszesen 110 ldbat és 35 fejet szamoltunk meg?

Egy kentaurnak 1 feje és 4 ldba van. (5 pont)

A-10. 1987. 06. 25. volt a legutobbi olyan datum, amely leirdsdhoz 8 kiillonb6z6 szamjegyre volt sziikség.
Melyik évben lesz a legkozelebbi ilyen datum? (5 pont)

A-11. Dulifuli felir egy kétjegyti szamot a tablara, ami nem oszthaté tizzel, és a két szamjegye kiilonbozo.
Ezek utdn Ugyifogyi felcseréli ennek a szamnak a jegyeit, és a kapott kétjegyti szdmot felirja Dulifuli szdma
mellé a tablara. Végiil Okoska Osszeadja a két szamot. Ezek alapjan hany kiilonbo6z6é eredményt kaphat

Okoska? (5 pont)

A-12. Hablaty az abran lathato kilenc tires mezobe egy-egy egész szamot irt. Ezutan 61415

észrevette, hogy minden sorban és oszlopban igaz az, hogy a szélsé szamokkal egytitt 5 7

ot kiilonboz6 egymaést kovetd szam szerepel valamilyen sorrendben. Mennyi a sziirke |3 1

mezokbe irt szamok szorzata? (5 pont) |4 3
312(8

A-13. Egy négyzetracsos lapon 6sszekotottiink néhany racspontot és oldalfelezo
pontot, {gy az dbran lithaté gyémant alakot kaptuk. Hany cm? a kékkel szinezett
részek teriileteinek Osszege, ha az egész gyémant teriilete 198 cm?? (6 pont)

A-14. Ki szeretnénk tolteni az alabbi abrat 1-tél 9-ig a szamjegyekkel tgy, hogy

. ) . . L L O<O<O
minden szam pontosan egyszer szerepeljen, valamint hogy az 5-6s szamjegy ne kozépre NERVERY,
kertiljon. Hanyféleképpen tehetjiik ezt meg gy, hogy a bejelolt relacios jelek (< és >) O<O<O
helyes irdnyba &lljanak? (6 pont) VooV

O<O<O

A-15. Az intergalaktikus birodalom XIX. bolygéjan egy év 30 hénapbdl all. A hénapok kozil kettd 17
napos, 6t 18 napos, tizenkilenc 19 napos, ketté 20 napos, kettd pedig 21 napos, de azt nem tudjuk, hogy
ezek milyen sorrendben kovetik egymast. Az idei év a XIX. bolygén hétfovel kezdodott. Ezek alapjan
legfeljebb hany honap kezdédhet hétfovel ebben az évben?

A bolygon a hetek, a Féldhéz hasonloan 7 napbdl dllnak. (6 pont)

A-16. Hany olyan pozitiv egész szam van, amelynek a szamjegyeinek 6sszege 11, de nem szerepel benne
a 0-s szamjegy? (6 pont)
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B-1. A Voros Kirdlyno és a Fehér Kiralyné dobdkockakkal jatszanak. Mindketten harom kockaval
dobnak. A Voéros Kiralynd altal dobott harom szam szorzata 36, 6sszege 11, a Fehér Kirdlyn6 szamainak
szorzata 12, Osszege 8. Melyik szam szerepel mindkettdjiik dobott szamai kozt? (3 pont)

B-2. Aprajafalvan Torpapa a torpjeit sorokba allitja egy tinnepségre. Azt veszi észre, hogyha minden
sorba pontosan 3 torpot oszt, akkor 2 torp marad ki, ha soronként pontosan 4 torpot oszt, akkor 1 marad
ki, ha pedig pontosan 5-6t, akkor 4 marad ki. Hany torp marad ki, ha hatosaval allitja ¢ket sorba?

(3 pont)

B-3. Egy hosszi autépdlya mentén kilométerenként egy-egy szdmozott kilométerkd all, az 1t elején
nullas kével kezdve. Egy fehér nyul all a 2026-os kilométerké mellett. Egyszer csak a nyul tnak indul,
el6szor egy kilométert ugrik csokkend irdnyba, majd kettot névekvibe, és ezt folytatva felvaltva ugrik a
két iranyba, mindig egy kilométerrel tobbet, mint elézdleg. A 2026 kilométer hosszi ugrasa utan megall.
Hényas kilométerkonél all ekkor?

Tudjuk, hogy ezalatt a nyiul sosem éri el az autopdlya egyik végét sem. (3 pont)

B-4. Az aldbbi térkép mutatja négy jobarat reggeli futdsit: Benedek a :
piros, Benjamin a lila, Bogi a kék, Brigi a pontozott utat futotta végig. : C
Hény métert tett meg ma reggel Brigi, ha Benedek 1300 m-t, Benjamin : o= :
400 m-t, Bogi pedig 1200 m-t futott? B :
Benedek az A és E, Benjamin a D, Bogi az A és B, Brigi pedig az A, D A a9 D
és I épiiletek egyiittesét futotta kiorbe. Az utcdk vastagsiga nem szdmit. : : :

(3 pont) }

B-5. Abris siilt krumplit eszik szésszal, dsszesen 120 szal krumplija van. Ha minden krumplijét egyszer
martana bele a szoszba, akkor megmaradna a szosz negyede. Hany szalra nem maradna sz6sz, ha minden
krumplijat kétszer martana bele a szoszba?

Amig van szdsz, addig Abris minden mdrtdskor ugyanannyi szészt rak eqy silt krumplira. (4 pont)

B-6. Egy lottohtzason ot kiillonbozé szamot hiaznak ki az 1, 2, 3, ..., 90 szamok koziil. Eszter a
lottohtzas utan az 6t kihtzott szam koziil az 6sszes lehetséges moédon Osszeadott két-két szamot és az igy
kapott Osszegeket felirta maganak. Ezek az Osszegek az 5, 8, 11, 12, 14, 15, 17, 18, 20 és a 24 voltak.
Mennyi az 6t kihtzott szam szorzata? (4 pont)

B-7. 1987. 06. 25. volt a legutébbi olyan datum, amely leirasahoz 8 kiilonbo6z6 szamjegyre volt sziikség.
Melyik évben lesz a legkozelebbi ilyen datum? (4 pont)

B-8. Dulifuli felir egy kétjegyti szamot a tablara, ami nem oszthato tizzel, és a két szamjegye kiilonbozo.
Ezek utdn Ugyifogyi felcseréli ennek a szamnak a jegyeit, és a kapott kétjegyli szamot felirja Dulifuli szama
mellé a tablara. Végiil Okoska Osszeadja a két szamot. Ezek alapjan hany kiilonbo6z6é eredményt kaphat
Okoska? (4 pont)
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B-9. Hablaty az dbrén lathato kilenc iires mezobe egy-egy egész szamot irt. Ezutan 61415
észrevette, hogy minden sorban és oszlopban igaz az, hogy a szélsé szamokkal egytitt 5 7
ot kiilonboz6 egymdst kovetd szam szerepel valamilyen sorrendben. Mennyi a sziirke |3 1
mezokbe irt szamok szorzata? (5 pont) |4 3

312(8

B-10. Egy négyzetracsos lapon 6sszekotottiink néhany racspontot és oldalfe-
lez6 pontot, {gy az abran lathaté gyémant alakot kaptuk. Hany cm? a kékkel
szinezett részek teriileteinek Osszege, ha az egész gyémdnt teriilete 198 cm??

(5 pont)

\'%

B-11. Merlin 9 sarkanytojast talalt, amiknek a szine piros, zold vagy fekete, mig
az alakja gomb, kocka vagy gylri. Minden szinbdl és alakbédl is 3-3 tojas van, és
minden tojas csak egyféle szinii és alaku lehet. Azt is észrevette, hogy nincs két

tojds, amiknek a szine és az alakja is ugyanolyan. Merlinnek a kikoltéshez tgy kell O P @
elhelyeznie a tojasokat egy 3 x 3 rekeszes dobozba, hogy megfeleljen az abranak. ” |:|

Héanyféleképpen helyezheti el igy a tojasokat? (5 pont)
B-12. Ki szeretnénk tolteni az alabbi abrat 1-t6l 9-ig a szamjegyekkel ugy, hogy O<O<O
minden szam pontosan egyszer szerepeljen, valamint hogy az 5-0s szamjegy ne kdzépre NV,
keriiljon. Hanyféleképpen tehetjiik ezt meg gy, hogy a bejelolt relacids jelek (< és >) O<O<O
helyes irdanyba alljanak? (5 pont) vVoovoV
O<O<O
B-13. Az intergalaktikus birodalom XIX. bolygéjan egy év 30 hénapbdl all. A hénapok kozil kettd 17
napos, 6t 18 napos, tizenkilenc 19 napos, ketté 20 napos, ketto pedig 21 napos, de azt nem tudjuk, hogy
ezek milyen sorrendben kovetik egymast. Az idei év a XIX. bolygon hétfével kezd6dott. Ezek alapjan
legfeljebb hany hénap kezdodhet hétfével ebben az évben?

o

A bolygon a hetek, a Féldhéz hasonléan 7 napbdl dllnak. (6 pont)
B-14. Gandalf felrajzolt a porba két 125 cm oldalhosszisagu négyzetet, melyeknek As
az egyik csicsa kozos. A négyzetek cstcsait elnevezte az abra szerint. Tudjuk, hogy
az Ay és Ay cstucsok tavolsaga 234 cm, valamint a By és By csticsok tavolsdga 322 cm. A D Ba
Hany centiméter a C; és Cy csticsok tavolsaga? (6 pont) Cy

By C1
B-15. Hany olyan pozitiv egész szam van, amelynek a szamjegyeinek 6sszege 11, de nem szerepel benne
a 0-s szamjegy? (6 pont)

B-16. Alice szeretne vasarolni a Bolond Kalapostdl. Alice-nél és a Bolond Kalaposnal is 5-5 darab pozitiv
egész és nem feltétlen kiilonbozé cimleti pénzérme van. A vasarlas soran Alice odaad néhany pénzérmét
a Kalaposnak, aki visszaad a sajatjai kozil néhany (akar 0 darab) pénzérmét. Azt veszik észre, hogy igy
Alice barmely egész értéket pontosan ki tud fizetni 1-t6l n-ig. Mi lehet n legnagyobb értéke?

Ha az Alice-nél lévé pénzérmék értéke 1, 11, 42, 69 és 100, a Kalaposndl pedig 1, 1, 1, 1 és 7, akkor az 1,
2=11-7-1-1,3=11-7—-1,4=11-7,5= 1141 — 7 dsszegek kifizethetoek, de a 6-ot mar nem
tudnd kifizetni. (6 pont)
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# | MO A feladat szovege P
A-1 2 Aslan, az Erdo ura minden reggel sétat tesz 3p
A-2 16 Harry és a felsébb évfolyamosok szabadidejiitkben 3p
A-3 3 A Voros Kirdlyné és a Fehér Kirdlyno dobokockakkal 3p
A-4 5 Aprajafalvan Torpapa a torpjeit sorokba allitja egy tinnepségre. | 3p
A-5 | 3039 Egy hosszu autopalya mentén kilométerenként 4p
A-6 | 1600 Az alabbi térkép mutatja négy jobarat reggeli futdsat: 4p
A-7 | 40 Abris stlt krumplit eszik szosszal, 4p
A-8 | 4004 Egy lottohuzason 6t kiilonb6z6 szamot huznak ki 4p
A-9 7 Egy erdei tisztason lovak, emberek és kentaurok allnak. op
A-10 | 2345 1987. 06. 25. volt a legutébbi olyan datum, S5p
A-11| 15 Dulifuli felir egy kétjegyli szamot a tablara, op
A-12 | 150 Hablaty az abran lathato kilenc iires mezobe egy-egy 5p
A-13 | 72 Egy négyzetracsos lapon 6sszekdtottiink néhéany racspontot 6p
A-14 | 24 Ki szeretnénk tolteni az alabbi abrat 1-t6l 9-ig 6p
A-15 | 10 Az intergalaktikus birodalom XIX. bolygdjan 6p
A-16 | 1021 Hény olyan pozitiv egész szdm van, 6p
# | MO A feladat szovege P
B-1 3 A Voros Kirdlyné és a Fehér Kirdlyné dobokockakkal 3p
B-2 5t Aprajafalvan Torpapa a torpjeit sorokba allitja egy tinnepségre. 3p
B-3 | 3039 Egy hosszi autopalya mentén kilométerenként 3p
B-4 | 1600 Az alabbi térkép mutatja négy jobarat reggeli futasat: 3p
B-5 40 Abris siilt krumplit eszik szdsszal, 4p
B-6 | 4004 Egy lottéhuzason 6t kiillonbo6zo szamot huznak ki 4p
B-7 | 2345 1987. 06. 25. volt a legutobbi olyan datum, 4p
B-8 15 Dulifuli felir egy kétjegyti szamot a tablara, 4p
B-9 | 150 Hablaty az abran lathato kilenc iires mezobe egy-egy 5p
B-10 | 72 Egy négyzetracsos lapon 6sszekotottiink néhéany racspontot 5p
B-11 6 Merlin 9 sarkanytojast taldlt, amiknek a szine 5p
B-12 | 24 Ki szeretnénk tolteni az alabbi abrat 1-t6l 9-ig 5p
B-13 | 10 Az intergalaktikus birodalom XIX. bolygdjan 6p
B-14 | 88 Gandalf felrajzolt a porba két 125 cm oldalhossztusagu négyzetet, | 6p
B-15 | 1021 Hény olyan pozitiv egész szam van, 6p
B-16 | 992 Alice szeretne vasarolni a Bolond Kalapostol. 6p
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A1l. Roxfortban Harry szobajahoz egy hétfoki lépcsén vezet fel az ut. Harry agy
szeretne felmenni a szobajahoz, hogy a 0-s 1épcséfokroél indul, a 7-es 1épcséfokra érkezik,
és kozte az 1-es, 2-es, 3-as, 4-es, 5-0s, 6-o0s lépcséfokokra 1ép ra valamilyen sorrendben,
mindegyikre pontosan egyszer. Ezenkiviil minden 1épésben egy vagy két lépcséfokot 1ép,
lefelé vagy felfelé. Hanyféleképpen juthat fel Harry a szobéjahoz? Adjatok meg minél

tobbféle sorrendet, aminek megfeleléen Harry végigmehet a lépcséfokokon.
Azt nem kell megindokolnotok, hogy mds lehetdség miért nincsen. Két eset akkor kiilonbozd,
ha Harry nem ugyanolyan sorrendben lép rd a lépcsdfokokra.

Megoldas: Vizsgaljuk meg a lehetséges feljutédsokat aszerint, hogy hasznal-e 2 lépcséfokos 1épést, és
amennyiben igen, hany darab 1 1épcséfokos 1épést 1ép az els6 2 1épcséfokos 1épés el6tt!

Ha Harry nem hasznal 2 lépcs6fokos 1épést, akkor egyszer sem léphet visszafelé, hiszen az els6
visszalépéséig csak felfelé 1épkedne, igy a visszalépéssel kétszer lépne arra a lépcséfokra, amelyre vis-
szalép. Tehat ha nem hasznal 2 1épcsfokos 1épést, akkor Harry csak egyféleképpen juthat fel, méghozza
lépcstfokokon a 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 sorrendben 1épkedve.

Innentdl kezdve feltételezziik, hogy Harry hasznal 2 1épcséfokos 1épést. Mivel hét egymés uténi 1
lépcstfokos 1épéssel feljutna mar a szobajahoz, igy az els6 2 1épcs6fokos 1épés elstt legfeljebb hatszor
léphet 1 1épcséfokot.

Ha az els6 2 1épcstfokos 1épés el6tt pontosan hatszor 1épne 1-1 1épceséfokokat, akkor feljutna a 6-os
lépcssfokig, ahonnan visszafele mar nem 1éphetne, igy a kovetkezs lépése a 7. 1épcs6fokra kellene legyen.
Igy azonban nem hasznal 2 1épcséfokos lépést, tehéat nincs olyan lehetség, hogy 1ép 2 lépeséfokos 1épést
és pontosan hatszor 1ép elGtte 1 lépcséfokokat.

Ha az els6 2 1épcséfokos 1épés elGtt pontosan 6tszor 1épne 1-1 1épcessfokokat, akkor feljutna az 5-6s
lépcssfokra és mar csak a 6-os 1épcséfokra 1éphetne, mielStt fellép a 7-es 1épcséfokra. Mivel elébb a
6-os 1épcsdfokra kell 1épnie, mint a 7T-esre, igy az 5-6srdl nincs olyan 2 1épcséfokos 1épés, amit 1éphet,
tehat nincs ilyen lehet&ség.

Ha az els6 2 1épcsfokos 1épés elGtt pontosan négyszer 1ép 1-1 1épcssfokokat, akkor feljutédsa soran
a lépcstfokok sorrendje az 0, 1, 2, 3, 4, 6-tal indul. Mivel igy mar csak az 5-0s 1épcs6fokra 1éphet és
kell is 1épnie, miel6tt felér a 7-es 1épcstfokra, igy a 6-r6l mindenképp az 5-re kell 1épnie, ahonnan fel
tud lépni a 7-esre. Tehat ebben az esetben egy lehetséges feljutés van, ami sordn a 0, 1, 2, 3,4, 6,5, 7
sorrendben érinti a lépcséfokokat.

Ha az els6 2 1épcssfokos 1épés elGtt pontosan haromszor 1ép 1-1 1épceséfokokat, akkor feljutasa soran
a lépesdfokok sorrendje az 0, 1, 2, 3, 5-tel indul. Mivel igy mar csak a 4-es és 6-os lépcsfokra léphet
és kell is 1épnie, mielStt felér a 7-es 1épcsGfokra, és a 4-es 1épeséfokrol mar csak a 6-osra 1éphet majd
feljutasa soran, igy az 5-6srél mindenképp a 4-esre kell 1épnie, kiilonben a 4-esre nem léphetne, mielGtt
felér a szobajahoz. Tehat ebben az esetben egy lehetséges feljutas van, ami sordn az 0, 1, 2, 3, 5, 4, 6,
7 sorrendben érinti a lépcséfokokat.

Ha az els6 2 1épcséfokos 1épés el6tt pontosan kétszer 1ép 1-1 lépceséfokokat, akkor feljutasa sorén a
lépcstfokok sorrendje az 0, 1, 2, 4-gyel indul. Hasonléan a korabbiakhoz, innen a 3-as 1épcs6fokra kell
lépnie, mivel a 3-asra mar csak az 5-0s 1épcsfokrol lehet 1épni, és a 3-asrdl csak az 5-0s lépcssfokra
lehet 1épni a 4-esen kiviil, igy a 1épései 1, 2, 4, 3, 5-el folytatodnak. Mivel mar csak a 6-os lépcs6fokra
kell ralépnie a 7-esre érés elGtt, ebben az esetben is egy lehetséges feljutas van, ami sorédn a 0, 1, 2, 4,
3, 5, 6, 7 sorrendben érinti a 1épcssfokokat.

Ha az els§ 2 lépcséfokos 1épés el6tt pontosan egyszer 1ép 1 1épcstfokot, akkor feljutédsa soran a
lépcssfokok sorrendje az 0, 1, 3-mal indul. Innen a 2-es 1épcséfokra kell 1épjen, mivel a 2-esre mar csak
az 4-es lépcstfokrol lehetne 1épni a 3-ason kiviil, azonban csak az 4-esre is lehetne tovabblépni, igy a
3-asrol kell a 2-esre 1épnie. Tehét az ilyen feljutésa soran a lépcssfokok sorrendjének 0, 1, 3, 2, 4-el kell
indulnia. Ekkor ha nem 1ép tobbszor 2 lépcséfokosat, akkor a feljutédsa sorédn az 0, 1, 3, 2, 4, 5, 6, 7
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sorrendben érinti a 1épcséket. Ha 1ép még egyszer két lépcssfokosat, akkor a kovetkezd két fokos 1épését
csak a 4-es lépcs6fokrol 1épheti, hiszen 5-rél mar felérne a 7-esre, ami el6tt a 6-ost még érintenie kell.
Igy az 0, 1, 3, 2, 4, 6, 5, 7 lehetséges feljutas is ezen esetbe tartozik és mas lehetség nincs ebben az
esetben.

Ha az elsé 2 1épcstfokos 1épés el6tt nem 1ép 1 1épessfokot egyszer sem, a feljutdsénak a korabbiakhoz
hasonléan a 0, 2, 1, 3 lépcséfokokkal kell kezdGdnie ebben a sorrendben. Ha nem 1ép tébbszor 2
lépcstfokot, akkor a feljutasa soran a lépcséfokokat 0, 2, 1, 3, 4, 5, 6, 7 sorrendben érinti. Ha 1ép még
2 lépcsofokot, akkor a kovetkezd két fokos 1épését hasonléan az el6zG esethez, csak a 3-as vagy 4-es
lépcssfokokrol teheti, igy a feljutasanak sorrendje vagy 0, 2, 1, 3, 5,4, 6, 7, vagy 0, 2, 1, 3, 4,6, 5, 7
lehet, és mas lehetség nincs ebben az esetben.

Tehét a feljutésa soran az érintett 1épcséfokok sorrendje a kovetkezs lehet:

©0,1,2,3,4,56,7 ©0,1,24,3,56,7 ©0,2,1,3,4,56,7
©0,1,234,6,5 7 ©0,1,324,56,7 ©0,2,1,35,4,6,7
©0,1,2,3,54,6,7 ©0,1,324,6,5 7 ©0,2,1,34,6,5 7

A2. Aron egy 12 cm oldalhosszisagl négyzetet olyan kisebb négyzetekre vagott fel, amelyeknek oldalai cm-ben
mérve egész szamok. Ezutan megszamolta, hogy hany részre darabolta fel a négyzetet. Milyen szamot kaphatott Aron?
Mutassatok példat minél tobb 1-nél nagyobb, de 11-nél kisebb szamra.

A feldarabolt részek kézt lehetnek azonos és kiilonbézd méretiek is.

Ha egy szdmrdl gy gondoljatok, hogy lehetséges, akkor mutassatok egy lehetséges példdt a daraboldsra. Ha gy gon-
doljdtok, hogy egy szdmra nem létezik példa, akkor azt nem kell megindokolnotok, hogy szerintetek miért nem létezik.

Megoldas: Vegyiik észre, hogy mivel Aron legalabb két négyzetre darabolta a négy-
zetet, igy barmely rész legfeljebb 1 cstucsat tartalmazhatja az eredeti négyzetnek, kiilon-
ben a darab maga az egész négyzet lenne. Igy minden rész legfeljebb 1 csticsot tartal-
maz az eredeti négyzet 4 csticsabol, tehat legalabb 4 darab részre kellett a négyzetet

darabolni. i
Az &4bran konnyen lathatjuk, hogy darabolhatta Aron 4 négyzetre a négyzetet.

Kovetkezdnek belatjuk, hogy 5 négyzetre bontas nem lehetséges. A fentiek alapjan a négyzet 4 csicsat
kiilonbo6z8 négyzeteknek sziikséges tartalmazniuk. Ha ezen négy rész koziil két szomszédos oldalhossza-
nak Osszege kisebb, mint 12 cm, akkor két csiicsot 0sszekotd oldalt nem fedi a két rész le, igy sziikséges
még egy négyzetnek tartalmaznia részt az eredeti négyzet azon oldalabol. Mivel ha egy rész két oldal-
nak is tartalmazza részeit, az csicsat is tartalmazza az eredeti négyzetnek, igy az eredeti négyzet 4
oldalabdl legfeljebb 1 esetén lehetséges hogy az oldal két csticsat tartalmazéd részek oldalhosszainak
Osszege kisebb, mint 12 cm. Ekkor azonban a masik harom oldalra annak teljesiilése miatt, hogy az
oldal csicsait tartalmazé négyzetek oldalhosszainak Gsszege 12 cm, a négy cstcsot tartalmazo négyzet
oldalhosszai rendre a, (6 — a), a és (6 — a) cm kell legyenek, ekkor azonban hogy ne fedjék 4t egymast
ezen négyzetek, a = 6 sziikséges, amikor a fenti, 4 részre darabolést kapjuk. Tehat 5 négyzetre nem
darabolhato fel egy négyzet.
A maradék 6, 7, 8, 9 és 10 négyzetre darabolas lehetségességét az alabbi abrakon lathatjuk:

|| T

Tehat Aron a 4, 6, 7, 8, 9 és 10 szamokat kaphatta.
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A3. Felirtunk a tablara 3 szamot: 6, 21, 42. Egy lépésben letorliink egy szamot a tablarol, a helyére pedig egy olyan
egész szamot frunk, ami a tadblan maradt két szam Osszege, kiilonbsége, szorzata vagy hanyadosa, amennyiben az pozitiv
egész. Tehat ha a tablan az a és b szdmok maradtak fent, akkor az jonnan felirt szam az a + b, a — b, b —a, a - b, a/b,
b/a szamok valamelyike lehet.

a) Elérhet6-e, hogy a tablan a 3, 6, 12 szamok szerepeljenek?

b) Elérhet6-e néhany lépés utan az 5, 11, 167

A tablan nem szamit a szdmok sorrendje. Ha egy szamhdrmast elérhetének gondoltok, akkor adjatok meg egy lehet-

séges lépéssorozatot, amellyel el lehet oda jutni. Amennyiben azt gondoljdtok, hogy egy szdmhdrmas nem elérhetd, akkor
indokoljdatok meg, hogy miért nem az.
Megoldas: a) Nem érhets el tetszoleges 1épésszam utédn sem. Ugyanis ha elérhets lenne, akkor a
tablan szereplé valamelyik két szam Osszege, kiillonbsége, szorzata vagy hanyadosa lenne a harmadik
szam. Ha az utolsoként felirt szidm a 12, akkor ezt a 3-bdl és a 6-bdl kellett kapnunk, ami nem lehet,
csak a3+6=9,6—-3=3,3-6=18¢s a 6/3 =2 szamokat irhattuk volna fel. Ha az utolsoként felirt
szam a 6, akkor ezt a 3-bodl és a 12-bdl kellett kapnunk, ami nem lehet, csak a 3+12 =15,12—-3 =9,
312 = 36 és a 12/3 = 4 szamokat irhattuk volna fel. Ha az utolsoként felirt szam a 3, akkor ezt a
6-bol és a 12-bdl kellett kapnunk, ami nem lehet, csak a 6 +12 = 18, 12 -6 =6, 6-12 = 72 és a
12/6 = 2 szamokat irhattuk volna fel. Tehat nem érhetd el, mert egyik esetben sem kaphattuk meg a
harmadik szamot.

b) Elérhet6 a kovetkez6 modon. Elss 1épésben letoroljiik a 42-t és felirjuk a 6,21 mellé a 6-21 = 126-
ot. Masodik 1épésben letoroljiik a 6-ot és a 21, 126 mellé felirjuk a 126 —21 = 105-6t. Harmadik 1épésben
letoroljiik a 126-ot és a 21,105 mellé felirjuk a 105/21 = 5-6t. Negyedik lépésben letoroljitk a 105-6t
és az 5,21 mellé felirjuk a 21 — 5 = 16-ot. Otddik 1épésben letoroljiik a 21-et és az 5,16 mellé felirjuk
al6 —5=11-et.

A4. Aprajafalvan futoversenyt rendeztek a torpok. A versenyen Dulifuli, Nétata, Okoska, Torpilla, Térpliliom, Téor-
pvirag és Ugyifogyi vett részt. A verseny végén minden térp mondott egy allitast:

e Dulifuli: Ki nem allhatok utolsé lenni, de az lettem.

e Notata: Elsttem és mogottem is 3-3 torp végzett.

e Okoska: Szerencsére nem lettem utolsé, de Ugyifogyi jobban szerepelt nalam.

e Torpilla: Az utols6 harom helyezett kozt vagyok.

e Torpliliom: Okoska késébb végzett, mint én, de Torpilla el6bb.

e Torpvirag: En nyertem és Ugyifogyi is dobogds lett.

e Ugyifogyi: Nem Térpliliom és nem Torpvirag ért be kdzvetleniil elttem.
Milyen sorrendben végzett a hét torp, ha pontosan az egyikiik tévedett, a tobbiek igazat mondtak, valamint nem tortént
holtverseny?

Irjatok le az dltalatok helyesnek vélt sorrendet, és azt is indokoljdtok meg, hogy mds sorrend miért nem fordulhatott
eld.
Megoldas: Mivel egyvalaki tévedett, igy nézziikk meg, hogy vannak-e olyan allitasok, amik nem lehet-
nek egyszerre igazak és akkor koztik lesz a téves valasz. Tegylik fol, hogy Torpilla, Torpliliom és
Okoska is igazat mondott. Ekkor Térpilla az utols6 harom helyezett kozott van, Torpliliom pedig
mogotte végzett, de Okoska el6tt. Ezért Torpilla 5., Torpliliom 6. és Okoska 7. lett, de ez ellentmond
Okoska allitdsanak, hiszen 6 az utolsd. Tehét talaltunk harom vélaszt, amik nem lehetnek igazak egysz-
erre. Akkor a tobbi torp igazat mondott, ezért Dulifuli utolso (7.), Notata 4. és Torpvirag 1. lett az
allitasaik alapjan. Ugyifogyi az elsé harom helyezett kozt van és az (igaz) allitasa szerint nem Torpvirag
van el6tte, ezért 6 a 3. helyezett. Kimaradt a 2., 5. és 6. hely. Térjiink vissza a harom kimaradt torpre,
akik koziil valaki tévedett és nézziik végig mind a harom tévedési lehet&séget.
Ha Okoska tévedett, akkor mivel nem lehet utolsé Dulifuli miatt, igy Ugyifogyi el6tt kellett beérnie
és 6 a 2. helyezett. Ekkor Torpliliom 5. vagy 6. lett, vagyis Okoska mogott szerepelt, tehat két téves
allitasunk van, ami nem lehet.
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Ha Téorpilla tévedett, akkor neki kell lennie a 2. helyezettnek. Torpliliom az 5., igy Okoska mogotte
szerepelhet, de nem lesz utols6. Ebben az esetben mindenki igazat allitott, kivéve Torpillat.

Ha Térpliliom tévedett, akkor Ugyifogyi allitsa miatt nem lehet 2. helyezett. Térpilla se lehet, tehat
Okoska a 2., de akkor Ugyifogyi elétt végzett. Igy ismét két téves allitasunk van.

Minden esetet megvizsgéltunk és csak egyben nem jutottunk ellentmondésra. A sorrend: Torpvirag,
Torpilla, Ugyifogyi, Notata, Torpliliom, Okoska, Dulifuli.

A5. Ot ember (Anita, Dani, Eszter, Kartal, Tamas) kozt sakkbajnoksagot rendeztek, ami soran mindenki mindenkivel
pontosan egyszer jatszott. A gy6zelem 2 pontot ér, a dontetlen 1-et, a vereség 0-t. A bajnoksag végén mindenkinek 4
pontja lett. Hany dontetlen torténhetett a bajnoksag soran?

Minden, dltalatok lehetségesnek gondolt dontetlenszdmra irjatok 1-1 példdt a Vilaszlapra. (A Vilaszlapon tébb eset

van, mint ahdny példa lehetséges.) Azokrdl a szamokrdl, amikrdl igy gondoljdtok, hogy nem lehetségesek, irjatok indokldst
a Vilaszlap hdtuljdra.
Megoldas: Elgszor azt nézziik meg, hogy milyen moédokon lehet a bajnoksag végén valakinek 4 pontja.
Mivel Gten jatszanak a bajnoksagban, ezért mindenki négy-négy sakkpartit jatszik. Ketténél tobbszor
senki sem nyerhet, mivel két gy6zelemmel mér 4 pontja van a jatékosnak. Igy lehetséges, hogy valaki 2
gybzelemmel és 2 vereséggel zarta a bajnoksagot vagy 1 gy6zelem mellett 2 dontetlennel és 1 vereséggel.
Ha pedig nem nyert egy jatszmat sem valaki, akkor a 4 pontot csak dgy tudja elérni, hogy mind a 4
meccsen dontetlent jatszott. Tehat ezen a harom moédon lehetséges, hogy egy személy 4 pontot szerezzen
a bajnoksag soran. Vegylik észre, hogy mind a harom esetben az adott jatékos paros sok dontetlent
jatszott (0, 2 vagy 4-et).

A bajnokség soran mindenki 4 partit jatszott és egy partit ketten jatszanak, azaz Gsszesen % =10
sakkjatszma zajlott le. Az nem lehetséges, hogy egyetlen dontetlen sziiletett, mivel ekkor a dontetlent
jatszod két versenyzének 1 dontetlenje lenne, ami nem lehetséges, mert ez nem paros. Az sem lehet,
hogy pontosan 2 dontetlen sziiletett, hiszen az els6 dontetlent jatszo két jatékos koziil mindkettejiiknek
kellett, hogy legyen még egy dontetlen partija, igy ekkor méar legalabb 3 dontetlen volt a bajnoksagban.
Az sem lehet, hogy 9 dontetlen sziiletett, hiszen ekkor az Osszes meccs koziil csupan egy gyzelemmel
eldslt volt és ennek a partinak a két jatékosa ez esetben 4 — 1 = 3 dontetlennel zarné a bajnoksagot,
ami nem lehetséges. Hasonl6an az sem lehet, hogy 8 dontetlen volt, hiszen ekkor két meccs nem lett
dontetlen, viszont az elsd eld6lt meccs gybztesének és vesztesének is kellett, hogy legyen tovabbi nem
dontetlen partija, azaz ekkor mar legalabb 3 nem dontetlen volt a bajnoksagban.

Igy maradtak a kivetkezs lehetGségek: 0, 3, 4, 5, 6, 7, illetve 10 déntetlen. Ezek mind megvalosul-
hattak a feltételeknek megfeleléen. Gondoljunk gy a versenyzdékre, hogy egy asztal koril tilnek 6ten
Anita, Dani, Eszter, Kartal és Tamés sorrendben (rajuk innentél a neveik kezdgbettijével hivatkozunk).

0 dontetlen: ha mindenki az asztalnal a téle jobbra 1l6 versenyzét és a téle kettével jobbra il
versenyzst gyGzte le, a t6le balra 1il6ktsl pedig kikapott, akkor egy olyan bajnoksagot kapunk, ahol
mindenkinek 2 gyézelme és 2 veresége van, azaz mindenki 4 ponttal zart valoban. Igy ez az eset
lehetséges.

3 dontetlen: ha Anita, Dani és Taméas egymést kozt csupa dontetlent jatszanak, mig Eszter és Kartal
koziil Esztert Anita és Dani, Kartalt pedig Taméas gy6zi le harmuk koziil, akkor Anitanak, Daninak
és Tamasnak is 4-4 pontja lesz. Kartalnak eddig két gydzelme volt, mig Eszternek csak egy, igy ha
Eszter legy6zi Kartalt az abran lathaté médon, akkor mindenkinek 4 pontja lesz. Tehat 3 dontetlen is
lehetséges.

A
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4 dontetlen: ha Eszter, Kartal és Anita korbeverik egymast az abran lathaté modon (azaz Eszter
legy6zi Kartalt, aki legy6zi Anitat, aki viszont legydézi Esztert), tovabba hasonloan Dani, Kartal és
Tamas is korbeverik egymaést, akkor Kartalnak 4 pontja lesz, mig a tobbieknek ketté-ketts. A maradék
4 parti Anita, Dani, Eszter és Tamas kozott legyen dontetlen, amivel nekik is 2 + 1 + 1 = 4 pontjuk
lesz. Fz az eset is lehetséges.

5 dontetlen: az asztalnal mindenki gy6zze le a téle kozvetlentil jobbra iilG jatékost és igy kapjon ki
a téle kozvetleniil balra 1il6t6l. A t6bbi 5 jatszma eredménye legyen dontetlen. Ekkor mindenkinek egy
gy6zelme, két dontetlenje és egy veresége lesz, azaz valoban 4 ponttal zarjdk a bajnoksagot. Tehat ez
az eset is lehetséges.

6 dontetlen: ha Dani megveri Esztert, aki megveri Tamést, aki megveri Anitat, aki pedig megveri
Danit, akkor ebbdl a 4 meccsbél mind a négyliknek 2 pontja lesz. Az Gsszes tobbi 6 meccs legyen
dontetlen, igy mind a négyiiknek 2+ 1+ 1 = 4 pontja lesz, mig Kartal 4 dontetlennel szintén 4 ponton
zar. Ez az eset is lehetséges.

o
@b
N~

7 dontetlen: ha Dani, Tamés és Anita korbeverik egymast, rajtuk kiviil pedig az Osszes parti don-
tetlennel zarul, akkor Eszter és Kartal 4-4 dontetlennel végez, mig a tobbiek egy gy&zelem mellett
két-két dontetlennel, azaz mindenkinek 4 pontja lesz. Ez az eset is lehetséges.

>
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10 dontetlen: ha az Osszes jatszma eredménye dontetlen lett, akkor mindenki 4 dontetlennel, azaz
4 ponttal zéart, tehat ez az eset is lehetséges.
Tehét 0, 3, 4, 5, 6, 7 és 10 dontetlen lehetett a bajnoksagban.
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Ae6. Egy magikus ladaban kilenc rekesz van 3 X 3-as elrendezésben. Két jatékos felvaltva pakol koveket a lada
rekeszeibe, minden rekeszbe legfeljebb egy k& rakhaté. A lada mar kicsit rozoga, igy ha egy sorban vagy oszlopban
mindharom rekeszben van kg, akkor a lada alja kiszakad. Az a jatékos veszit, akinek a lépése utan a lada kiszakad.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer eqymds utdn ebben a jdtékban! A jdték elején ti donthetitek el, hogy ti vagy a
szervezd tegye le az elsd kévet.

Megoldas: A masodik jatékosnak van nyerd stratégiaja.

A megoldas alapja a kovetkezs észrevétel: Ha 7 k6 van a laddban, akkor valaki veszitett. Ez azért
igaz, mert ha még senki sem veszitett, akkor minden oszlopban legfeljebb két k& lehet, vagyis Gsszesen
legfeljebb 6 k& lehet a ladaban. Vegyiik észre tovabbé, hogy 6 kének van olyan elrendezése, hogy
semelyik oszlopban és semelyik sorban sincs harom. Ehhez véilasszunk ki hadrom mezd6t, melyek koziil
semelyik ketts nincs egy sorban vagy oszlopban, és rakjunk a t6bbi hat mezére egy-egy kovet.

Az alabbiakban megadunk egy stratégiat, amellyel a mésodik jatékos tud ugy lerakni koveket az
els6 harom lépésénél, hogy addig ne veszitsen. Ha ezt sikeriil elérnie, ekkor a tablan hat kavics lesz, igy
a kovetkezs 1épésben az elsé jatékos barhogyan is rakja le a hetedik kavicsot, az elsé jatékos vesziteni
fog az észrevétel miatt.

A stratégia: Az Els6 jatékos elGszor lerak valahova egy kiovet. Erre Méasodik valasza, hogy lerak egy
kovet ugyanabba a sorba. Az egyszertiség kedvéért tegyiik fel, hogy ebben a sorban a harmadik mezd
maradt iires.

Ezek utédn Elsének egy 1j sorba kell kévet raknia, kiillonben veszitene. Ekkor Masodik a mésodik
lépésében abba a sorba tesz kovet, és arra figyel, hogy a lépése utan ezen sor harmadik mez§jében
legyen k&. Ezt el tudja érni, hiszen ha Els6 a harmadik mez6re rakott akkor Masodiknak két valasztasa
van, ha pedig Els§ nem a harmadik mezére rakott, akkor a harmadik mezdére rak. Ekkor tegyiik fel az
egyszertiség kedvéért, hogy ebben a sorban a mésodik mez§ maradt tiresen.

Ekkor mit 1éphet Els6? Nyilvan nem rakhat kavicsot azokba a sorokba, ahol mar van kavics, ezért
a még iires sorba kell raknia. Viszont ennek a sornak az els6 mez§jébe sem rakhat, mert akkor az
els6 oszlop megtelne. Vagyis ekkor az Els6 csak két mezére rakhat kavicsot, hogy ne veszitsen. Viszont
barmelyiket is valasztja ezek koziil, Masodik rakhat kavicsot a mésikra. Ezzel elértiik, hogy a hat k&
legyen a ladaban, igy a kovetkezs lépésben ElsG barmit is 1ép, vesziteni fog.
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B1. Aron felvagott egy 12 cm oldala szabalyos haromszoget néhany olyan kisebb szabélyos haromszdgre, amelyeknek
az oldalai cm-ben mérve egész szamok. Ezutan megszamolta, hogy héany részre darabolta fel a haromszoget. Milyen
szamot kaphatott Aron? Mutassatok példat minél tébb 1-nél nagyobb, de 11-nél kisebb szamra.

A feldarabolt részek kozt lehetnek azonos és kiilonbézd méretiek is.

Ha egy szamrdl igy gondoljdtok, hogy lehetséges, akkor mutassatok eqy lehetséges példdt a daraboldsra. Ha gy gon-
doljdtok, hogy eqy szdmra nem létezik példa, akkor azt nem kell megindokolnotok, hogy szerintetek miért nem létezik.
Megoldas: Vegyiik észre, hogy mivel Aron legalabb két szabélyos haromszogre darabolta az eredeti
héromszoget, igy barmely rész legfeljebb 1 csiicsat tartalmazhatja az eredeti hiromszognek, kiilonben
a darab maga az egész haromszog lenne. Igy minden rész legfeljebb 1 cstcsot tartalmaz az eredeti
haromszog 3 csticsabol, tehat legalabb 3 darab részre kellett a szabélyos hdromszoget darabolni.

3 szabalyos haromszogre se darabolhatta Aron a haromszoget, ekkor az el6z6 érvelés miatt a harom
haromszog mindegyike tartalmazza a haromszog egy csicsat. Az egyik oldalt nézve, az oldal két cstc-
sdhoz tartozo szabélyos haromszogeknek kell fednie az oldalt, kiilonben még legaldbb egy haromszoggel
(ami nem lehet a harmadik cstcsnal 1évs haromszog) kellene lefedni az oldalt. Ahol 6sszeérnek az oldalt
fed6 haromszogek, azt a pontot még legalabb egy haromszognek kell fednie, ami szintén nem lehet a
harmadik csticsnal 1év6 haromszog, vagyis harom haromszogre nem darabolhatta Aron.

4 szabalyos haromszogre konnyen lathatjuk, hogy bonthatta Aron a szabalyos haromszoget:

5 szabalyos haromszogre nem darabolhatta Aron a szabéalyos haromszoget. Ha minden csticsot egy-
egy 6 cm oldalhosszu szabalyos haromszoggel fediink, akkor megkapjuk a 4 haromszoges konstrukciot,
igy még a kozépen 1évE szabalyos haromszoget kellene két szabélyos haromszogre bontani, amit méar
lattunk, hogy lehetetlen. Ha nem minden cstcsnal egy 6 cm oldalhosszti hdromszog van, akkor az
egyik oldal pontjai nincsenek teljesen fedve, ehhez kell még legaldbb egy haromszog és ahol ezek a
haromszogek érintkeznek, ott kell még legaldbb két haromszog. Ez az 6t haromszog semelyike se lehet a
harmadik csiicsot fedd szabalyos haromszog, ekkor kellene legalabb hat haromszog. Vagyis 6t szabélyos
haromszogre nem darabolhatott Aron.

A maradék 6, 7, 8, 9 és 10 szabélyos haromszogre darabolas lehetségességét az alabbi abrdkon
lathatjuk:

NN AN

Tehat Aron a 4, 6, 7, 8, 9 vagy 10 szamokat kaphatta.

B2. Felirtunk a tablara 3 szamot: 6, 21, 42. Egy 1épésben letorliink egy szamot a tablarél, a helyére pedig egy olyan
egész szamot irunk, ami a tablan maradt két szam Osszege, kiilonbsége, szorzata vagy hanyadosa, amennyiben az pozitiv
egész. Tehat ha a tablan az a és b szamok maradtak fent, akkor az jonnan felirt szdm az a +b, a — b, b —a, a - b, a/b,
b/a szamok valamelyike lehet.

a) Elérhet6-e, hogy a tablan a 3, 6, 12 szamok szerepeljenek?

b) Elérhet6-e néhany lépés utan az 5, 11, 167

A tdblan nem szamit a szdmok sorrendje. Ha eqy szamhdrmast elérhetének gondoltok, akkor adjatok meg egy lehet-
séges lépéssorozatot, amellyel el lehet oda jutni. Amennyiben azt gondoljdtok, hogy egy szamhdrmas nem elérhetd, akkor
indokoljdatok meg, hogy miért nem az.

Megoldas: A B2. feladat megegyezett az A kategoria 3. feladatéval, megoldasa az A kategoria

megoldodkulcsaban olvashato.
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B3. Aprajafalvan futoversenyt rendeztek a torpok. A versenyen Dulifuli, Nétata, Okoska, Térpilla, Térpliliom, T6r-
pvirag és Ugyifogyi vett részt. A verseny végén minden t6rp mondott egy allitast:

e Dulifuli: Ki nem &llhatok utolsé lenni, de az lettem.

e Notata: Elgttem és mogottem is 3-3 torp végzett.

e Okoska: Szerencsére nem lettem utolsé, de Ugyifogyi jobban szerepelt nalam.
e Torpilla: Az utols6 harom helyezett kozt vagyok.

e Torpliliom: Okoska kés6bb végzett, mint én, de Torpilla el6bb.

e Torpvirag: En nyertem és Ugyifogyi is dobogos lett.

o Ugyifogyi: Nem Térpliliom és nem Torpvirag ért be kdzvetleniil elttem.

Milyen sorrendben végzett a hét torp, ha pontosan az egyikiik tévedett, a tobbiek igazat mondtak, valamint nem tortént
holtverseny?

Irjdtok le az dltalatok helyesnek vélt sorrendet, és azt is indokoljitok meg, hogy mds sorrend miért nem fordulhatott
eld.

Megoldas: A B3. feladat megegyezett az A kategoria 4. feladataval, megoldasa az A kategoria

megoldodkulcsaban olvashato.

B4. Ot ember (Anita, Dani, Eszter, Kartal, Tamas) kozt sakkbajnoksagot rendeztek, ami soran mindenki mindenkivel
pontosan egyszer jatszott. A gyGzelem 2 pontot ér, a dontetlen 1l-et, a vereség 0-t. A bajnoksig végén mindenkinek 4
pontja lett. Hany dontetlen torténhetett a bajnoksag soran?

Minden, dltalatok lehetségesnek gondolt dontetlenszdmra irjatok 1-1 példdt a Vilaszlapra. (A Vilaszlapon tobb eset
van, mint ahdny példa lehetséges.) Azokrdl a szamokrdl, amikrél dgy gondoljdtok, hogy nem lehetségesek, irjatok indokldst
a Vilaszlap hdtuljdra.

Megoldas: A B4. feladat megegyezett az A kategoéria 5. feladataval, megoldasa az A kategoria

megoldokulesédban olvashato.

B5. A Megyében 11 hobbit lakik, mindenki egyediil a sajat hobbitiiregében. Barmely hobbitiireghez pontosan egy
maésik lireg van, ami a legkdzelebb van hozzé, és pontosan egy masik iireg van, ami a legtavolabb. Az egyik nap délel6ttjén
minden hobbit ellatogat ahhoz, akinek az iirege legkdzelebb van a sajatjahoz és ott ebédel. Ezutan aznap délutdn minden
hobbit ellatogat ahhoz a hobbitiireghez, ami a legmesszebb van attol, ahol ebédelt, és itt tolti az éjszakat.

a) Legalabb hany hobbitiireg nem {iires az éjszaka folyaman?

b) Legfeljebb hany hobbitiireget hasznalnak az éjszaka?

c) Legfeljebb hanyan toltik a sajat iiregiikben az éjszakat?

Minden feladatrészben mutassatok egy lehetséges példdt az iiregek elhelyezkedésére is és indokoljatok meg, hogy az
adott részben a vdlaszotok miért a lehetd legjobb.
Megoldas: a) Legalabb egy hobbitiireg nem lesz iires, hiszen minden hobbit a 11 {ireg valamelyikében
tolti az éjszakat. Megmutatjuk, hogy el lehet tgy helyezni a 11 iireget, hogy mindenki ugyanabban az
iiregben toltse az éjszakat. Ehhez helyezziik el az iiregeket a szdmegyenesre gy, hogy az els§ iireget a 0-
ra, a kovetkez6t pedig az 1-re tessziik. Ezt kovetGen mindig a legutobb letett lireg kétszeresénél eggyel
nagyobb szamra tegyiik le. Igy az iiregek a 0,1,3,7,15,31,63,127,255,511, 1023 szdmokon lesznek.
Ekkor minden tiregtsl az utolso6 iireg lesz a legtéavolabb, és délben senki nem lesz abban az iiregben,
igy az éjszakat mindenki ebben az iiregben fogja tolteni.
b) Elgszor megmutatjuk, hogy nem lehet, hogy minden iireget hasznalnak éjszaka. Induljunk ki egy
tetszbleges tiregbdl, és huzzunk egy nyilat abba az iireghe, ahol az iiregiink lakoja ebédel. Ezutan ebbdl
az liregbdl hizzunk hasonléan egy nyilat abba az iiregbe, ahol ennek a lakdja ebédel, és ezt ismételjiik
addig, amig visszaériink egy olyan iiregbe ahol mar jartunk. Igy a nyilak sorozataban lesz egy rész,
amik néhany cstics kozott egy kort tesznek meg.
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Vegyiik észre, hogy minden behtizott nyil vagy abba az iiregbe mutat, ahonnan az aktuélis iiregbe
érkeztiink, vagy ha mashova mutat, akkor révidebb, mint az a nyil, amin ide jutottunk (hiszen ha hossz-
abb lenne, akkor helyette visszamennénk az el6z6 iiregbe). Ha a kor tobb mint kettd nyilt tartalmaz,
akkor minden nyil hosszabb az el6z6nél, de ekkor az a nyil, amin visszaértiink egy mar meglatogatott
iiregbe, révidebb, mint az Osszes korabbi él, igy annal is, amin innen kimentiink. De ekkor ebbdl a
csticsbol nem oda mentiink volna, ahova a nyil szerint mentiink, tehat ez nem lehet. Mivel az iiregek
szama péaratlan, lesz legalabb egy iireg, amibe nem lép be nyil, azaz senki nem ebédel ott. Ekkor
legfeljebb 10 {iregben ebédel valaki és ebbdl a 10 tiregbdl legfeljebb 10 iiregbe mehetnek at éjszakéra.

Most mutatunk egy konstrukciot, amiben 10 iireget hasznélnak éjszaka. Helyezziink el 10 tireget
egy 8 egység oldalt szabélyos 10-sz0g oldalain tgy, hogy minden maéasodik oldalon van 2 {ireg a két
csuicstol 1 egység tavolsagra, a tobbi oldalra pedig ne tegyiink iireget. A maradék egy iireget tegyiik
a szabalyos tizszog kozéppontjaba és toljuk el 0.1 egységgel egy maésik iireg irdnyaba (valojaban bar-
milyen pont j6, ami a mésik 10 iiregtSl tébb, mint 6 tavolsagra van, és van hozza egy egyértelmi
legkozelebbi és legtavolabbi tireg). Ekkor konnyen lathato, hogy tizszog egy oldalan 1évd két hobbit
délelstt helyett cserél, igy a tizszog oldalain 1évé mind a 10 iiregben lesz hobbit délben (a kozépss
szintén ezek egyikében lesz). Minden ilyen iiregtdl a legtavolabbi a “vele majdnem szemkozti” iireg lesz,
amiket parba tudunk allitani az dbran lathaté modon, és ezen parok éjszakéira helyet fognak cserélni,
igy éjszaka is lesz ebben a 10 iiregben hobbit.

c) Az a) részben mutatott konstrukcioban az utolsé (a 0-tol legtavolabb lako) hobbit a sajat
iiregében tolti az éjszakat. Megmutatjuk, hogy 1-nél tobb hobbit nem toltheti a sajat tiregében az
éjszakat. Jelolje a A egy olyan hobbit {iregét, aki otthon tolti az éjszakat. Ez csak tgy lehetséges, hogy
A-hoz egy B ilreg van a legkozelebb, és a B liregtdl viszont A van a legtavolabb. Ekkor A-n kivil
minden iireg az dbrén a szinezett teriileten talalhato.
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Legyen C egy A-n és B-n kiviili lireg. Ekkor a hozza legkdzelebbi iireg nem lehet A, hiszen A-hoz
B kozelebb van. Ha B a legkozelebbi iireg, akkor az éjszakat C' lakdja is A-ban tolti, igy nem lehet a
sajat iiregében. Igy tehat elég megnézni azt az esetet, ha a C-hez legkizelebbi iireg D, ami A-tol és
B-t6l is kiilonb6zs. Ekkor C és D tévolsaga kisebb mint C' és B tavolsidga, ami kisebb, mint A és B
tavolsaga, ami kisebb, mint A és D tavolsaga, ezért D-bdl biztosan nem megy vissza C-be éjszakira
(hiszen A messzebb van téle, mint C'). Tehét az egyetlen iireg, aminek a lakoja otthon tolti az éjszakat,
az A-val jelolt iireg.

B6. Egy magikus ladaban kilenc rekesz van 3 x 3-as elrendezésben. Két jatékos felvaltva pakol koveket a lada rekeszeibe,
minden rekeszbe legfeljebb egy k6 rakhato. Az els6 lépésben a masodik jatékos kijeldl egy sort vagy oszlopot, az elsé
jatékosnak pedig ebbe a sorba vagy oszlopba kell rakni a kovet. Ezutan az elsé jatékos jelol ki egy sort vagy oszlopot és
a masodik jatékos helyezi le a kdvét. Majd ezek a 1épések ismétlsdnek felvaltva. A jaték akkor ér véget, ha valaki nem
tud kovet lerakni a masik altal kijel6lt sorba vagy oszlopba, és az a jatékos veszit, aki nem tudta a kovet lehelyezni.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer egymds utdn ebben a jdatékban! A jdaték elején ti donthetitek el, hogy ti vagy a
szervezd rakja le az elsd kovet.

Megoldas: Az a jatékos tud nyerni, aki elGszor tud lehelyezni egy kovet gy, hogy egy sorban vagy
oszlopban mindharom helyen legyen k&, mert ekkor azt jeloli ki a kovetkezd 1épés soran és a maésik
jatékos nem fog tudni 1épni.

Az els6 jatékos meg tudja nyerni a jatékot, megadunk szaméra egy nyerd stratégiat. Az elss lépésben
tetszGleges helyre rakhat le a kijel6lt sorbél vagy oszlopbdél, majd jelolje ki a lerakott k& sorat.

Ezutan ha a masodik tgy jeldl ki, hogy be tudja fejezni az els6 ezt a sort, akkor fejezze be és jeldlje ki
ezt a sort, ezzel nyerjen. Ha a mésodik nem igy jelolt, akkor megint rakjon az els6 jatékos tetszélegesen
kovet, majd megint jelolje ki a lerakott k& sorat.

Akarhogyan jatszott a masodik, a kdvetkezd 1épésben az elsd jatékos ki tud alakitani egy teli osz-
lopot vagy sort, majd azt kijel6lve nyerni. Ha a méasodik oszlopot jeldl ki, akkor vagy az egyik sort tudja
beteliteni vagy mindkét mar hasznalt sorbdl van mar ebben az oszlopban, akkor az egyetlen lehetséges
lépésével az oszlopot teliti be. Ha mar hasznalt sort jelol ki a mésodik, akkor ez els6 azt beteliti. Négy
k& lehelyezésével az egyik oszlopban lesz legaldbb két k&, mivel minden oszlopban legfeljebb egy k&
csak Osszesen legfeljebb harom lenne, a mi esetiinkben két sort hasznaltunk, igy lesz egy oszlop, amiben
pontosan két k& van. Emiatt ha a masodik az eddig hasznalatlan sort jeloli ki, akkor az els§ jatékos be
tudja teliteni azt az oszlopot, amelyikben két k& volt.
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A1l. Aslan, az Erd6 ura minden reggel sétat tesz a birodalmaban. Az idei év elsé napjan 19 kilométert tesz meg. Ha
egy nap paratlan szamu kilométert sétal, akkor a kévetkezd nap eggyel tébbet tesz meg, ha pedig paros szamu kilométert
sétal, akkor a kovetkezs nap feleannyi kilométert tesz meg. Hany kilométert fog sétélni a 30. napon?

Megoldas: Nézziik meg az els néhany értéket. Az els6 napon 19 kilométert sétal, a masodik napon
20-at, a harmadik napon 10-et, a negyedik napon 5-6t, az 6todik napon 6-ot, a hatodik napon 3-at, a
hetedik napon 4-et, a nyolcadik napon 2-t, a kilencedik napon 1-et. Viszont ezek utan csak az 1 km és
a 2 km fog ismétlédni, hiszen ha egy adott napon 1 kilométert sétal, akkor a rakévetkezs napon kettst
fog, ha pedig 2 km-t sétal, akkor a rakdvetkez6 napon 1 km-t fog. Ezt a két értéket ismételgetve azt
kapjuk, hogy ha mar tal vagyunk a nyolcadik napon, akkor Aslan minden paros sokadik napon 2 km-t
sétal és minden paratlan sokadik napon 1 km-t, igy a 30. napon 2 kilométert fog sétélni.

A2. Harry és a felsébb évfolyamosok szabadidejiikben Roxmortsba latogattak. A délutan folyaméan 57-en ittak vajsort
és 34-en vettek Bogoly Berti mindenizii drazséjabol. Hanyan vettek vajsort és mindenizi drazsét is, ha mind a 75-en
vettek legalabb az egyikbgsl?

Megoldas: Tudjuk, hogy 57-en ittak vajsort és 34-en vettek Bogoly Berti mindenizi drazséjabol. Ha
ezt a két értéket Osszeadjuk, akkor 57 4+ 34 = 91-et kapunk. De csak 75 didk latogatott Roxmortsba.
Eszerint 91 — 75 = 16 olyan didk van, akit kétszer szdmoltunk, mert mindenkit legalabb egyszer
szamoltunk. Tehat 16-an vettek vajsort és mindenizii drazsét is.

A3. A Vorés Kiralyné és a Fehér Kiralyns dobokockakkal jatszanak. Mindketten harom kockaval dobnak. A Vorss
Kiralyng altal dobott harom szam szorzata 36, Osszege 11, a Fehér Kirdlyns szamainak szorzata 12, 6sszege 8. Melyik
szam szerepel mindkett§jiik dobott szdmai kozt?
Megoldas: A Voros Kiralyng altal dobott harom szém szorzata 36. A kockakon csak 1-t6] 6-ig szere-
pelnek szamok, igy példaul 9-et nem tud dobni. A lehetséges dobasok, amik 36 szorzatot adnak: 6, 6,
1, vagy 6, 3, 2, vagy 4, 3, 3. Ezek koziil csak a 6 4+ 3 + 2 esetén lesz 11 az Osszeg.

A Fehér Kiralyng altal dobott harom szam szorzata 12. A lehetséges dobasok, amik 12 szorzatot
adnak: 6, 2, 1, vagy 4, 3, 1, vagy 3, 2, 2. Ezek koziil csak a 4 4+ 3 + 1 esetén lesz 8 az Gsszeg.

Tehat a Voros Kiralyns a 6, 3, 2 szamokat dobta, a Fehér Kiralyns pedig a 4, 3, 1-et. A 3 az a
szam, ami szerepel mindkett&jiik dobott szdmai kozott.

A4. Aprajafalvan Térpapa a torpjeit sorokba allitja egy iinnepségre. Azt veszi észre, hogyha minden sorba pontosan
3 torp all, akkor 2 t6rp marad ki, ha pedig soronként pontosan 4-en allnak, akkor 1 marad ki. Hany torp marad ki, ha
hatosaval allitja ket sorba?

Megoldas: Aprajafalvarél 5 torp elutazott. Torpapa igy is sorbaéllitja az otthon maradt torpjeit.
Amikor harmasaval allitja Sket sorokba, akkor senki sem marad ki, hiszen éppen egy sornyi (harom),
meg a két kimaradd torp utazott el. Amikor négyesével allnak az otthon maradt torpok a sorokban,
akkor megint senki nem marad ki, hiszen éppen egy sornyi (négy térp), meg a kimarado 1 torp utazott
el. Tehat ekkor a torpok szama oszthatd harommal és néggyel is, azaz oszthaté 12-vel. Igy ha az otthon
maradt torpoket hat f6s sorokba osztja Torpapa, akkor senki sem marad ki. Tehat eredetileg, amikor
6 {6s sorokba osztotta a torpoket, akkor 5 torp maradt ki (amennyi elutazott).

A megoldasban szerepl 5-0s szam légbdlkapottnak tiinhet. Egy lehetséges modszer az ilyen fe-
ladatok megoldasara az, hogy végigmegyiink a 3-mal 2 maradékot adé szdmokon és leellenérizziik a
4-es maradékaikat. Amikor megfelel6hoz ériink, akkor megkapunk egy szdmot, aminek a 3-as és a 4-es
maradéka is megfeleld, igy a 12-es (tehat 6-os) maradéka is. Vegytik észre, hogy kihasznatuk, hogy a 3
és a 4 relativ prim (vagyis hogy a legnagyobb kozos osztojuk az 1).

A5. Egy hosszt autopalya mentén kilométerenként egy-egy szamozott kilométerks all, az t elején nullas kével kezdve.
Egy fehér nyul all a 2026-os kilométerks mellett. Egyszer csak a nyul atnak indul, elészor egy kilométert ugrik csékkend
iranyba, majd kett6t novekvibe, és ezt folytatva felvaltva ugrik a két iranyba, mindig egy kilométerrel tobbet, mint
el6z6leg. A 2026 kilométer hosszt ugrasa utdn megéll. Hanyas kilométerkénél 4ll ekkor?
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Tudjuk, hogy ezalatt a nyil sosem éri el az autdpdlya eqyik végét sem.

Megoldas: A nyul elGszor egy kilométert ugrik cstkkend irdanyba, majd kett6t novekvébe, ekkor a
2027-es kilométerkénél lesz. Ezutdn harom kilométert ugrik csdkkend irdnyba, és négyet névekvibe,
ekkor 2028-as kilométerkénél lesz. Megfigyelhetjiik, hogy ha egy pératlan szamot ugrik lefelé, és az
ennél eggyel nagyobb paros szamot felfelé, a két 1épést Osszevonva ugyanaz torténik, mintha csupan
egy kilométert ugrott volna felfelé. A torténetben az 1,2,3,...,2026 hosszti ugrasokat vizsgaltuk,
kettesével Gsszevonva ugyanazt kapjuk, mintha 1013 alkalommal ugrott volna 1 kilométert névekvs
irdnyba. A 2026-os k&6t6l indult és 2026 4+ 1013 = 3039, tehat a feladatbeli ugrasok utan a nyul a
3039-es kilométerkénél pihent meg.

AG6. Az alabbi térkép mutatja négy jobarat reggeli futdsat: Benedek a piros, Benjamin a lila, Bogi a kék, Brigi a
pontozott utat futotta végig. Hany métert tett meg ma reggel Brigi, ha Benedek 1300 m-t, Benjamin 400 m-t, Bogi pedig
1200 m-t futott?

Benedek az A és E, Benjamin a D, Bogi az A és B, Brigi pedig az A, D és E épiiletek egyiittesét futotta korbe. Az
utcdk vastagsdga nem szamit.

Megoldas: Egy téglalap szemkozti oldalai ugyanolyan hosszuak. Ezt felhasznélva mozgassuk at Bogi
futasanak utvonalat az aldbbi moédon tgy, hogy a hossz ne valtozzon:

C C C

ABD ABD ABD

& & |

Ezek utan Benjamin utvonaléat is mozgassuk at.

B

E

Latszik, hogy Brigi atvonala ezen két &tmozgatott Gtvonal Gsszege, vagyis a megoldéas 1200+ 400 =
1600 m.
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AT7. Abris siilt krumplit eszik szosszal, 6sszesen 120 szal krumplija van. Ha minden krumplijat egyszer martana bele
a szo6szba, akkor megmaradna a szosz negyede. Hany szalra nem maradna sz6sz, ha minden krumplijat kétszer martané
bele a szbszba? )
Amig van szdsz, addig Abris minden madrtdskor ugyanannyi szdészt rak egy stlt krumplira.

Megoldas: A feladat szévege alapjan egyszeri martas esetén a krumplira a sz6sz 1 — 1/4 = 3/4 része
kertil fel. Igy ahhoz, hogy kétszeri martas esetén legyen elég szosz, ahhoz a szosz 2 -3/4 = 6/4 = 3/2
részére lenne sziikség. Tehat 120 siilt krumpli kétszeri méartasahoz a szosz 3/2 részére (masfélszeresére)
lenne sziikség, igy mindossze a siilt krumpli 2/3 részét tudja bemartani kétszer Abris, azaz 2/3-120 = 80
szalat. Tehat 120 — 80 = 40 szalra nem maradna szosz.

AS8. Egy lottohuzason 6t kiilonboz6 szamot huznak ki az 1, 2, 3, ..., 90 szamok koziil. Eszter a lottohtzas utan az 6t
kihtizott szdm koziil az Gsszes lehetséges moédon Gsszeadott két-két szamot és az igy kapott Osszegeket felirta magénak.
Ezek az Osszegek az 5, 8, 11, 12, 14, 15, 17, 18, 20 és a 24 voltak. Mennyi az 6t kihtzott szam szorzata?

Megoldas: A legkisebb Gsszeget Eszter biztosan tigy kapta, hogy a két legkisebb kihuzott szamot adta
Ossze. Mivel ez az Osszeg 5, ezért a két legkisebb kihtizott szam vagy az 1 és a 4 vagy a 2 és a 3 lehettek.
A masodik legkisebb Osszeg biztosan a legkisebb szém és a harmadik legkisebb szam Gsszege, hiszen az
Osszes tObbi parositas Osszege legalabb ekkora lesz. Mivel ez az Gsszeg a 8, ezért ha a legkisebb szam
a 2, akkor a harmadik legkisebb a 6 lenne. Viszont ekkor a 2, 3 és a 6 is kihizott szamok, de nem
szerepel a 3 + 6 = 9 az Osszegek kozott, azaz ez az eset nem fordulhatott els. Tehat a két legkisebb
szam az 1 és a 4, igy a harmadik legkisebb a 7 lesz a 8-as Osszeg miatt. A mésodik legnagyobb Gsszeg
a legnagyobb és a harmadik legnagyobb kihtzott szam Osszegeként jon létre, azaz mivel a 7 a k6zépsé
kihtzott szam és 20 = 7 + 13, ezért ebbdl a legnagyobb szam a 13. A legnagyobb osszeg a 24, igy
a masodik legnagyobb kihtzott szan a 24 — 13 = 11 lesz. A kihuzott szamok: 1, 4, 7, 11, 13 és ezek
szorzata 4004.

A9. Egy erdei tisztason lovak, emberek és kentaurok allnak. Minden ember vagy a sajat lova hatan érkezett vagy
gyalog, és minden 16 hatan pontosan egy ember jott. Tudjuk, hogy néggyel tobb kentaur van, mint 16. Hany ember
érkezett gyalog, ha Gsszesen 110 labat és 35 fejet szamoltunk meg?
Egy kentaurnak 1 feje és 4 laba van.

Megoldas: Egy embernek egy feje és 2 laba, egy lonak 1 feje és 4 laba, egy kentaurnak szintén 1 feje
és 4 laba van. Tehét az el6bbi harom él6lénybdl Osszesen 35 tartozkodik az erdei tisztédson. Ha mind
emberek lennének, akkor 70 labuk lenne. De 110 labuk van, ez negyvennel t6bb, ez alapjan 6sszesen
20 kentaur és 16 van ott. Tovabba tudjuk, hogy néggyel tobb kentaur van, mint 16, emiatt a kentaurok
szama 12, a lovak szama 8. Az emberek szama 35—20 = 15. Ez alapjan azt mondhatjuk, hogy 15—8 =7
ember érkezett gyalog.

A10. 1987.06. 25. volt a legutobbi olyan datum, amely leirasahoz 8 kiilonbézé szamjegyre volt sziikség. Melyik évben
lesz a legkozelebbi ilyen datum?

Megoldas: A hénapokat 01-t6l 12-ig tudjuk leirni, a napokat pedig 01-t6l 31-ig. Ebbdl kovetkezik,
hogy a honap leirasakor is, és a nap leirdsakor is szerepel a 0, 1 és 2 szamjegyek valamelyike. Tehat e
hérom szamjegy koziil legalabb kett6t nem hasznalhatunk fel az évszamban. Minél korabbi datumot
keresiink, ezért maradjunk a 2-vel kezd6dé éveknél. Ekkor a 0 és 1 szamjegyet az évszamban mér nem
frhatjuk le, igy hat a legkorabbi lehetdség az 2345-6s év. Megmutatjuk, hogy ez valoban megvaldsithato:
a 2345.06.17. a feladat feltételeinek megfelelé datum.

A11. Dulifuli felir egy kétjegyt szamot a tablara, ami nem oszthato tizzel, és a két szamjegye kiilonbozs. Ezek utan
Ugyifogyi felcseréli ennek a szdmnak a jegyeit, és a kapott kétjegyl szamot felirja Dulifuli szdma mellé a tablara. Végiil
Okoska Osszeadja a két szamot. Ezek alapjan hany kiillénb6z6 eredményt kaphat Okoska?
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Megoldas: Legyen a Dulifuli altal felirt kétjegyti szam ab, azaz olyan szam, amiben az egyesek helyén
b, a tizesek helyén pedig a &all. Ekkor a és b is 1-9-ig egy-egy szamjegy, hiszen tudjuk, hogy a felirt
szam kétjegyt és 10-zel nem oszthato, tovabba a # b. Ekkor Ugyifogyi a ba szamot irja a tablara. A
Dulifuli altal irt szam értéke helyiértékekkel szamolva 10a + b, mig Ugyifogyi szamanak értéke 10b + a.
Igy ha Okoska 6sszeadja ezt a két szamot, akkor 10a 4 b + 10b + a = 11a + 11b = 11 - (a + b) szamot
fogja kapni. Okoska szama tehat biztos oszthatd 11-gyel. De ekkor a + b az eredetileg Dulifuli altal
felirt szam szamjegyeinek Osszege, ez legalabb 1 + 2 = 3 és legfeljebb 8 + 9 = 17, ezek kozott pedig
barmilyen értéket felvehet. Azaz a + b értéke egy egész szam 3-17-ig és az Okoska altal kapott Gsszeg
ennek a 11-szerese. Ez 15 lehetség, azaz Okoska 15-féle kiilonboz6 eredményt kaphatott. A legkisebb
eredmény a 33, a legnagyobb a 187, és konnyen lathato, hogy minden koztes opciéra van példa.

A12. Hablaty az abran lathato kilenc iires mezdbe egy-egy egész szamot irt. Ezutan észrevette, hogy minden sorban
és oszlopban igaz az, hogy a szélsé szamokkal egyiitt 6t kiilonb6z6 egymést kovets szdm szerepel valamilyen sorrendben.
Mennyi a sziirke mezékbe irt szadmok szorzata?

3|2]8

Megoldas: A feladat feltételei alapjan ha egy sorban, vagy egy oszlopban szerepel
két szam, akkor barmely kozottik 1évé egész szam is. Tovabbé vegyiik észre azt

is, hogy minden sorban és oszlopban 4 az eltérés a benne szereplé legnagyobb és 6,45
legkisebb szém kozott és semelyikben nem szerepelhet ugyanaz a szam kétszer. 5 67
Vizsgaljuk a jobb oldali oszlopot! Ebben a 7-es szamjegy nem keriilhet a felsé helyre, |3 1
mivel ott mar van egy 7-es, tovabba a kozépsére sem, mivel akkor ott az 1 és a 7 |4 713
kozott mar 6 lenne az eltérés. Tehat a 7-es csak az alsé sorba keriilhet. Hasonléan a 31218
6-os sem keriilhet kozépre, mivel akkor ott 1-nek és a 6-nak méar 5 lenne az eltérése,

tehat a jobb fels6 sarokba 6-os keriil.

A jobb oldali oszlopban a hidnyzo6 szam nem lehet a 9, mivel akkor a kdzéps sorban 61415

az 1 és a 9 kozott mar 8 lenne az eltérés, igy oda csak 4 keriilhet. 3 A
Vegyiik észre, hogy az alsé sorban mar szerepel 3-as és 7-es, tehat ott a szamok 3-t6l

7-ig szerepelnek, amib&l mar csak az 5-6t és a 6-ot nem irtuk be. Mivel a bal oldali 3 411
oszlopban mar van 6-o0s, igy csak az 5-0s keriilhet a bal alsé sarokba, tehat az als6 4156|173
sor k6zéps6 helyére jon a 6-os. 3128
Az el6bbi észrevételhez hasonldéan a kozépsS oszlopban 2-t6l 6-ig kellenek, hogy

legyenek a szamok, amibdl mér csak a 3 és az 5 hidnyzik. Mivel a fels§ sorban mar 645
van 5-0s, igy a kozépsé oszlop fels6 mezejébe 3-as keriil, kozépre pedig az 5-0s. 51413167
A kozépsd sorban ekkor kénnyen lathato, hogy csak akkor kapunk egymast kovets |32 15|41
szamokat, ha a jobb oldali mezejébe 2-est frunk. Végiil pedig a bal oszlopot tekintve [4|5(6|7 |3
lathatjuk azt, hogy csak akkor kapunk ott egymast kovets szamokat, ha a bal felsé 31218

sarokba 4-es keriil.
Tehat a sziirke mezdkbe két 5-0s és egy 6-os keriil, melyek szorzata 5-5 -6 = 150.

A13. Egy négyzetracsos lapon 6sszekstottiink néhany racspontot és oldalfelezd pontot, igy az dbran lathaté gyémant
alakot kaptuk. Hany cm? a kékkel szinezett részek teriileteinek Ssszege, ha az egész gyémant teriilete 198 cm??
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Megoldas: Legyen egy-egy kis négyzet oldala 1 egység hosszusagi. Ekkor a kis haromszogek tertilete
0,5 teriiletegység, hiszen atdarabolhatd egy 0,5 x 1-es téglalappa. Az 6t kis haromszog igy Osszesen
2,5 teriiletegység. Az als6 haromszogek egylitt egy nagyobb haromszoget alkotnak, aminek teriilete 3,
hiszen atdarabolhatd egy 1,5 x 2-es téglalappd. A harom als6é haromszog koziil a kozépss teriilete 1
teriiletegység, hiszen atdarabolhatd egy 0,5 x 2-es téglalappéa, a mésik kett6 pedig egyenls, hiszen az
abra szimmetridja miatt egybevagok. Igy ennek a két haromszognek a teriilete % = 1 teriiletegység.
Ezek alapjan a kékkel szinezett teriilet 2 teriiletegység, az egész alak teriilete pedig 5,5 teriiletegység.

A kék haromszogek teriilete az egész alakzat teriiletének % = 14—1 része, ami 198 - % = T2cm?.

A1l14. Ki szeretnénk tolteni az aldbbi abrat 1-t6l 9-ig a szamjegyekkel gy, hogy minden szdm pontosan egyszer
szerepeljen, valamint hogy az 5-0s szamjegy ne kozépre keriiljon. Hanyféleképpen tehetjiik ezt meg ugy, hogy a bejeldlt
relacios jelek (< és >) helyes irdnyba alljanak?

O<O<O

Vv vV

O<O<O

vV

Vv
O<O<O

Megoldas: Latszik, hogy a jobb fels6 sarokban 1év§ szamnak nagyobbnak kell lennie minden masnal,
ezért ide csak a 9-es keriilhet. Hasonl6an a bal als6 sarokba csak 1-es kertilhet. Az 5-6s nem keriilhet a
fels§ sor kozepére, mert van 6t darab mez6, ahova kisebb szamnak kell keriilnie, mint oda. Hasonléan
az 5-0s nem keriilhet jobb kozépre, alul kozépre és bal kozépre sem. Nézziik meg, hanyféleképpen lehet
kitolteni, ha bal feliilre keril.

Nézziik meg, milyen szidm keriil kdzépre. Ennél nagyobb a feliil kbzépss, valamint a jobb kozéps6
is, ezért ide legfeljebb 6-os keriilhet. Hasonldéan belathato, hogy legalabb 4-esnek kell ide keriilnie.
Nézziik azt az esetet, amikor 6-os keriil ide. Ekkor a feliil kdzépsd, valamint a jobb k6zépsé mezkbe
kell keriilnie a 7, 8-nak, de ezek mindig felcserélhetGek lesznek. Ekkor nézziik, hova keriilhet a 4-es.
Bal kozépre keriilhet, ekkor a maradék helyeket egyféleképpen lehet kitolteni. Ha jobb alulra kertil,
akkor a 2-es, 3-as szamokat szabadon be tudjuk irni a bal kozépsd, illetve alul koézépss helyekre. Ez
Osszesen 3 - 2 lehetéség. Ha pedig 4-es keriil kozépre, hasonloan kapunk 6 kitdltést. Szimmetria miatt
ugyanennyi, 12 kitoltés van, ha az 5-0s jobb alulra keriil. Vagyis Gsszesen 24 j6 kitoltés van.

A15. Az intergalaktikus birodalom XIX. bolygéjan egy év 30 honapbol &ll. A honapok koziil kettd 17 napos, 6t 18
napos, tizenkilenc 19 napos, kett6 20 napos, kett§ pedig 21 napos, de azt nem tudjuk, hogy ezek milyen sorrendben
kovetik egymaéast. Az idei év a XIX. bolygén hétfgvel kezdddott. Ezek alapjan legfeljebb hany honap kezdédhet hétfgvel
ebben az évben?

A bolygon a hetek, a Féldhéz hasonléan 7 napbdl dllnak.
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Megoldas: Probaljuk meg a hénapokat tgy csoportokba osztani, hogy minden csoportban a napok
Osszege oszthato legyen 7-tel. Ekkor ha ez a csoport hétfével kezd&dik, akkor a csoport uténi els6 nap
is hétfs lesz. Ha a csoportjaink 2 db {21}, 2 db {17,19,20}, 5 db {18,19,19} és az utols6 csoport a
maradék 7 db 19 napos hoénap, akkor minden csoportban a napok szdma oszthatd 7-tel, és mivel az
els6 csoport hétfével kezdGdik, ezért mind a 10 csoport hétfével kezdsdik. Egy csoport kezdete persze
egy honap kezdete is, tehat lesz 10 olyan hénap, ami hétfével kezdddik.

Még be kell latnunk, hogy 10-nél tébb hénap nem kezdSdhet hétfével. Ehhez nézziik meg, hogy
melyik honaphoz hany nap hianyzik ahhoz, hogy egész szamu hét legyen (azaz a napok szama oszthato
legyen 7-tel). Ez 17 nap esetén 4, 18 nap esetén 3, 19 nap esetén 2, 20 nap esetén 1, 21 nap esetén
pedig 0. Ha ezeket Gsszeadjuk az Osszes honapra, akkor Osszesen 63 napnyi hidnyt kapunk, amit el
kell osztanunk tgy a csoportok kozt, hogy minden csoportban 7-tel oszthatd szdmu nap hidnyozzon
osszesen (kiilonben nem lehet 7-tel oszthato a csoportban a napok szama). Elég azt az esetet nézniink,
amikor a két 21 napos héonap egy-egy csoportot alkot 6nmagaban, hiszen ha egy legalabb két hénapos
csoportban benne van egy 21 napos honap, akkor azt kivéve a maradék is 7-tel oszthato, és a 21 napos
hénap onmagéban is, tehat eggyel tobb csoport kezdddik hétfével.

Igy tehat feltehets, hogy az elsé két honap 21 napos (hiszen a csoportok sorrendje nem szamit),
és elég azt nézniink, hogy a maradék 28 hénapbol hany megfelel§ csoportot tudunk csinalni. Ahhoz,
hogy legalabb 11 kezd&djon hétfével, legalabb 9 csoportba kell osztanunk a honapokat. Ekkor a 63
nap hidnyt csak gy lehet 9 csoportba osztani, hogy minden csoportba 7 nap hidny keriil. Ez nem
lehetséges, mert ha néhany szam Osszege 7, akkor muszaj koztiik legalabb egy paratlannak lennie, de
csak a 3 és az 1 nap hianyt hénapokban paratlan a hidnyzé napok szama, az ilyen hénapokbdl pedig
Osszesen csak 7 van. Igy tehat nem kezdddhet 10-nél tébb honap hétfével.

A16. Hany olyan pozitiv egész szam van, amelynek a szamjegyeinek 6sszege 11, de nem szerepel benne a 0-s szamjegy?

Megoldas: Vegylink egy 1 x 11-es téglalapot. Ezen fogunk dbrazolni egy-egy ilyen szamot az alabbi
modon. Néhany fiiggsleges vonallal kisebb, egész oldalhosszisagu téglalapokra daraboljuk gy, hogy
ha a szam elsd jegye x, akkor balrol az els6 téglalap x széles lesz. Ha a masodik jegy y, akkor a masodik
téglalap y széles lesz és igy tovabb. Latszik, hogy minden egyes olyan szdmhoz, amiben a jegyek Gsszege
11 és nincs benne 0, ahhoz létezik ilyen felbontas, valamint két kiilonb6z6 ilyen szamhoz kiilonb6zd
téglalapfelbontas tartozik. S6t visszafelé, minden téglalapfelbontéshoz is tartozik egy-egy ilyen szam,
ha nincs olyan téglalap, aminek a szélessége nagyobb, mint 9.

Az Osszes téglalapfelbontas szama 1024, mert minden, a fiigg6leges oldaltél egész tavolsagra 1éve
fliggtleges vonalnal egymastol fiiggetlentil eldonthetjiik, hogy behtizzuk-e, vagy sem. Ez minden esetben
két lehet8ség, és 10 darab ilyen dontés van, tehat ez 210 = 1024 opcié. Ebbél viszont ki kell vonni azokat
az eseteket, amikor van olyan téglalap, aminek a szélessége nagyobb, mint 9. Ha van egy 10 hosszt
téglalap, akkor amellett csak 1 darab 1 széles lehet, vagy téle jobbra, vagy téle balra, ez két eset. Ha
van 11 hosszi téglalap, akkor az kitolti az egész téglalapot. Vagyis a megoldas 1024 — 3 = 1021.
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B1l. Lasd az A kategoria 3. valtofeladatat.
B2. Lasd az A kategoria 4. valtofeladatat.
B3. Lasd az A kategoria 5. valtofeladatat.
B4. Lasd az A kategoria 6. valtofeladatat.
B5. Lasd az A kategoria 7. valtofeladatat.
B6. Lasd az A kategoria 8. valtofeladatat.
B7. Lasd az A kategoria 10. valtofeladatat.
B8. Lasd az A kategoéria 11. valtofeladatat.
B9. Lasd az A kategoria 12. valtofeladatat.
B10. Lasd az A kategoria 13. valtofeladatat.

B11. Merlin 9 sarkanytojast talalt, amiknek a szine piros, zold vagy fekete, mig az alakja gdmb, kocka vagy gytiri.
Minden szinbdl és alakbol is 3-3 tojas van, és minden tojas csak egyféle szinii és alakn lehet. Azt is észrevette, hogy nincs
két tojas, amiknek a szine és az alakja is ugyanolyan. Merlinnek a kikoltéshez tgy kell elhelyeznie a tojasokat egy 3 x 3
rekeszes dobozba, hogy megfeleljen az abranak. Hanyféleképpen helyezheti el igy a tojasokat?

F| 2z |O
Olr|o
F]|F

Megoldas: A feladat feltételeinek akkor felel meg egy kitoltés, ha minden szinbdl harom kiilénbo6zé
alaki tojas van. Ketts pirosnak a helyét latjuk az dbran, a harmadik piros tojas csak az egyelSre
szintelen géomb és gy(ri lehet, mert piros kocka tojas mar van.

1. eset: Ha a gémb piros, akkor a kozépen 1év6 piros tojas csak gytiri lehet. A zoldekbdl is ketts
helye adott, a harmadik a szintelen gytird és kocka valamelyike lesz. Ha a gytrt lesz zold, akkor
a harmadik zold alakja csak kocka lehet, és a harom legalsé sorban 1évS tojas mind fekete. Mivel a
kozépss kocka alakil, a masik kett6 gomb vagy gytrid és mindkettd lehetséges a feladat feltételei szerint,
ez 2 lehetSség.

Ha a kocka lesz zold, akkor a harmadik zold alakja gyftirt, a jobb fels6 sarokban 1év§ gytiri csak fekete
lehet, az als6 két fekete tojas alakja gomb és kocka valamilyen sorrendben, ez is 2 lehetdség.

2. eset: Ha a harmadik piros a jobb felsg sarokban 1év§ gytrt lesz, akkor a kézépss piros gomb alakt.
A harmadik z6ld ekkor csak a szintelen kocka lehet, mert z6ld, gémb alaki tojas mar van. A fels6
sorbeli zold tojas gytri lesz, a kimaradt, az dbrén szintelen gémb tojas pedig fekete, ezért ismét az
also két fekete alakja ad tjabb 2 lehet&séget.

Minden esetet megvizsgaltunk, és Gsszesen 6-féleképpen helyezheti el Merlin a tojasokat.

B12. Lasd az A kategoria 14. valtofeladatat.
B13. Lasd az A kategoria 15. valtofeladatat.
B14. Gandalf felrajzolt a porba két 125 cm oldalhossziisagti négyzetet, melyeknek az egyik csticsa kozos. A négyzetek

cstcsait elnevezte az abra szerint. Tudjuk, hogy az A; és Az csiicsok tavolsadga 234 cm, valamint a By és Bs cstcsok
tavolsdga 322 cm. Hany centiméter a Cy és Ca csiicsok tavolsaga?
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Megoldas: Vegyiik észre, hogy az abra szimmetrikus C1DCy szogfelezGjére. Ez azért van, mert az
A1DAs, B1DBy és C1DC5y haromszogek egyenlészartak, amelyekben mindben D az alappal szemben
fekvs cstcs.
Legyen f a C1DCs szogfelezGje. Legyen X a C7 pont mer6leges vetiilete f-re. Legyen tovabba
Y a Bj-en atmend, f-fel parhuzamos egyenes, valamint az Aj-en atmend, f-re merdleges egyenes
metszéspontja. Ekkor a DC1 X, valamint a By A1Y haromszogek egybevagoak, hiszen DCy || BjA,
C1X || A1Y és XD || Y By, valamint A1B; = C1D. Tehat C1 X = A1Y. Vegyiik észre, hogy C1 X
a megoldas fele. Tovabba vegyiik észre, hogy az dbra szimmetridja miatt (pontosabban a BjBsAsA;
trapéz szimmetrikussaga miatt) A;Y = %‘%. Vagyis a megoldas 322 — 234 = 88.
Az

Al -7 .D BQ
Y

Co

B, R

B15. Lasd az A kategoria 16. valtofeladatat.

B16. Alice szeretne vasarolni a Bolond Kalapostol. Alice-nél és a Bolond Kalaposnal is 5-5 darab pozitiv egész és nem
feltétlen kiilonb6z6 cimlet pénzérme van. A vasarlas soran Alice odaad néhany pénzérmét a Kalaposnak, aki visszaad a
sajatjai koziil néhany (akar 0 darab) pénzérmét. Azt veszik észre, hogy igy Alice barmely egész értéket pontosan ki tud
fizetni 1-t6l n-ig. Mi lehet n legnagyobb értéke?

Ha az Alice-nél lévd pénzérmék értéke 1, 11, 42, 69 és 100, a Kalaposndl pedig 1, 1, 1, 1 és 7, akkor az 1, 2 =
11-7-1-1,3=11-7-1,4=11-7,5= 11+ 1 — 7 dsszegek kifizethetdek, de a 6-ot mdar nem tudnd kifizetni.
Megoldas: Megmutatjuk, hogy n lehets legnagyobb értéke (32 — 1) - 32 = 992.

A konstrukciohoz megadunk megfelel6 érmeértékeket. A konstrukcidéban legyen Kalaposnal az
els6 6t 2-hatvany, mig Alice-nél az azt kdvet§ 6t 2-hatvany. Tehat precizebben Kalaposnal legyen
1,2,4,8,16, mig Alice-nél 32,64, 128,256,512. Vegyiik észre, hogy az Alice-nél 1év§ szamok éppen
a 32-szeresei a Kalaposnél 1év6 szamoknak. A szamok 2-es szamrendszerbeli alakjabol tudjuk, hogy
bérmely pozitiv egész £ < 31-re £ elGall csupan Kalapos néhény szamanak Osszegeként. Hasonléan
tehat barmely pozitiv egész k < 31-re 32 - k elall csupan Alice néhany szédmanak Osszegeként. Ekkor
viszont tetszGleges k < 31 pozitiv egészre és £ < 31 nemnegativ egészre kifizethets 32 - k — ¢, amik épp
elgallitjak a nemnegativ egészeket 31 - 32-ig.

Az indoklashoz belatjuk, hogy ennél nagyobb n-ekre a feladat nem teljesithets. Nézziik meg, hogy
hanyféle érmekombinéciot tud adni Alice Kalaposnak. Barmelyik érmérsl egymastol fiiggetleniil eldont-
heti, hogy odaadja-e Kalaposnak vagy sem, ez 2° = 32 opci6. Viszont az nem megengedett, hogy egy
érmét sem ad at, tehat Osszesen csak 31-féle opcidja van. Viszont Kalaposnak hasonléan 32 opcidja
van arra, hogy kivalassza milyen érméket ad vissza. Ha az ilyen oda- és visszaadasok mind kiilonbo6zé
értékeket adnak, akkor az legfeljebb 31 - 32 = 992 opcidt ad, amivel kész lettiink.



A XIX. Durer Verseny (2025-2026) dontéjének eredményei - A kategoria

Kifejtés fordulo

- Pont
Hely Csapatnév Tagok Evf. Iskola Felkészit6 tanarok | 1. | 2. [ 3. [ 4. | 5. |Jatek | T z
Bajko Péter 6. Pard Eszter. Sit
1. Lapazarlok Gertner Milan 6. Dunakeszi Radnéti Miklés Gimnazium; Dunakeszi ""°°Z"‘yBeZZt:" ey 12 112 (12 (11|12 12 | 71 66 | 137
Kébor Julia llona 5.
Csaba Andras 5. Téthné Kovacs Judit,
2. TIGrisek Harangi Janos 6. GO6dollsi Torok Ignac Gimnazium; Godollé Veszelyné Fabri 121127 | 3|6 | 12 | 52 56 | 108
Winkler-Antal Vanda 6. Zsuzsanna
Séra Laura 5. . - . < o Alenla —_— )
3. Kobiiki Molnar Balint 6. Szent Gyorgy Golrogkafolllkus' Ovoda és Altalanos Jenei M|kI"05, Szerafin 1211012181512 | a9 44 | 93
AP skola; Kisvarda Tinde
Foldi Mira 5.
Személyi Veronika 6. Premontrei Szent Norbert Gimnazium, Egyhazzenei Debnarmé Vaidezki
. " J A AR PR N . ebnarné Vajoczki
4. Premi1234 Czike Léla Erzsébet 6. Szakgimnazium, Alapfoku Mivészeti Iskola és Krisztina. P4l Zsofia 8 (4 (8|7 |7 |12 |46 46 | 92
Garai Benedek 5. Kollégium; Gdollé g
Szabé Kinga 5. i Kadar E Lintak
5. | Meghatarozhatatlanok Nagy Antal 6. Hatvani Kossuth Lajos Altalanos Iskola; Hatvan A i P 12| 8 |7 |7 |4]| 3 |41 43 | 84
Szentgyodrgyi Levente 6.
Budai Boglarka 5.
6. MatematlQ-sok Kassa Marcell Bence 6. Miskolci Herman Otté Gimnazium; Miskolc Petrohan Krisztina 01|12 1| 1 9 3 6 31 52 83
Fehérvari Kristof 6.
7. PVGO08 Slmf)n Luc’a 5. Egri Pasztorvolgyi Altalanos Iskola és Gimnazium; Eger Bota Mariann 1211212 |7 |5 3 4 34| 75
Doman Balazs 6.
lllés Tamas Gellért 6. Premontrei Szent Norbert Gimnazium, Egyhazzenei Debnarné Vajoczki
8. Gorények a Marsrol Buitdsi Borbala 5. Szakgimnazium, Alapfoku Miivészeti Iskola és Krisztina, Kémiives 8|6 |7 |53 3 32 38 | 70
Molnar Akos Csaba 6. Kollégium; Goédollé Marton
Uri Bence 6. L n s e Alealz A X Farkas-Veres Tlnde,
9. Kuflik Domjan Barnabas 6. | JokaiMorReformdtus Allaidnos Iskola és Ovoda; Is4b5 Katalin, Safranku | 7 | 8 | 1|8 |6 | 0 |30 36 | 66
Arnoczki Dora 5. viregy Andras
Laufer Lotti 5.
10. Kobiikik Jakab-Reéti Nimréd 6. Egri Hunyadi Matyas Altalanos Iskola; Eger Vasné DévaiZsuzsana (12 | 2 | - [ 7 |2 | 12 | 35 28 | 63
Tézsa Botond 6.
CSIffaGr);"ngl)mbor 6. |  Eszterhazy Karoly Katolikus Egyetem Gyakorlo Sziics Istvan. Maior
11. Kovaszos uborka ergely 6. |Altalanos Iskola, Gimnazium, Alapfoku Miivészeti Iskola | S21°% ISUa0, MAIOT0S 1 g 1 6 | 6 | 8 | 4 | 0 |24 35 | 59
M. Kiss Tamas 5. és Technikum; Eger siia
Tajti Eszter
Szabo Blanka 6. Pilzné Naaviaki Tind
12. BTH Komaromi Johanna 6. Miskolci Herman Otté Gimnazium; Miskolc 'Z"es agylad 'tnde, | o |2 [ 1|7 (4|12 |28 27 | 55
. zaloki Rita
Barték Hunor 5.
Kallés Bertalan 5. Szent Imre Katolikus Gimnazium, Két Tanitasi Nyelvi
12. Fantastic3 Kallés Andras 6. Altalanos Iskola, Kollégium, Ovoda és Alapfoku Treszkai LaszIo o|6|2(7]1 6 22 33| 55
Varga Karolina 5. Muvészeti Iskola; Nyiregyhaza
N Konkoly-Molnar Botond 6. Fényi Gyula J ita Gimnazi Kolléai ss Ovoda:
14, SZERETJUK Sandor Vencel 5, |eniyua Jezsulia BImnezlm, Rolegium es Bvoda: Németh Anna g8|6|o|7|5| 0 |26 27 | 53
Farkas Lara 6.
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- Pont
Hely Csapatnév Tagok Evf. Iskola Felkészit6 tanarok | 1. 3. 4. |5 |Jatek | T 6.|7.|8.[9. [10.|11. z
Sozer-Papai Péter 5. . - . . o Aot N )
15. Magyarosok Sozer-Papai Jazmin 6. Szent Gyorgy Golrsok%klg?olll_kus. Ovoda és Altalanos Jenei Mlkl__os, Szerafin B 21713 3 21 3l2lolola 29 | 50
. . ; Kisvarda Tinde
Pasztor Csenge Déra 6.
i Kis Petra 5. ) Kadar E Liotak
16. PETRAPATRI Bercsényi Abel Levente | 5. Hatvani Kossuth Lajos Altalanos Iskola; Hatvan adar A?r?'::ﬁ ipta 8 6|7 3| 0 |24 4|l0]lofo]|s 25 | 49
Sebestyén Patrik 6.
Korsés Gabor Laszlé 5. .
. . Hatvani Kodaly Zoltan Ertékkozvetitd és A o
17. Matenergy Hammer Sepestyen Pal | 6. Képességfejlesztd Altalanos Iskola; Hatvan Samuné Téth Szilvia | 10 113|6] 0 (24 0|0|0|4]|5 21 | 45
Balla Nikolett 6.
Takacs Patrik Csaba 6. .
Szent Gyorgy Gorogkatolikus Altalanos Iskola; Fonagyné Pal
18. Burgonya Labb’ancz Marcell 6. Kazincbarcika Zsuzsanna 10 4 1412|024 013|0|0(5 20 | 44
Kénya Lara 5.
Zsiros Emili Mira 5. .
. £ C A Hatvani Kodaly Zoltan Ertékkozvetitd és L Te Lo
18. | Fantasztikus harmas ’Baranyl I_Dawd’ . 6. Keépességfejlesztd Altalanos Iskola; Hatvan Samuné Téth Szilvia | 10 113|4] 0 |22 0|3|0|0|4 22 | 44
Toéth-Szanyi Natalia 6.
Boka Laszlo 5| Gérdonyi Géza Giszterci Gimnazium és Kollégium;
20. Akimeraznyer Bozsik Sara 6. ardonyl eza Liszle CEger azium es Rollegium; | pozsikné Rauf Bettina | 8 o|le6|5]| 0 |23 olo|4|0]|3 19 | 42
Kalo David 6.
Glick Marcel 5. |  Eszterhazy Karoly Katolikus Egyetem Gyakorlo Garbaczné Olasz
20. Logiqusok Szabé Boglarka 6. |Altalanos Iskola, Gimnazium, Alapfoki Mlvészeti Iskola | Andrea, Téthné Szik | 10 2(2(3]| 0 |23 0|0|0f0]|5 19 | 42
Sipos Petra 6. és Technikum; Eger Erzsébet
Orosz Franciska 6. Szent Imre Katolikus Gimnazium, Két Tanitasi Nyelvii
22. Fantastic7 Toth Julia 6. Altalanos Iskola, Kollégium, Ovoda és Alapfoku Treszkai Laszlo 8 - 1713 0 18 o(o|o|0|4 21| 39
Verebélyi Patrik 5. Miivészeti Iskola; Nyiregyhaza
; Miskolci Szabé Lérinc Altalanos Iskola; Miskolc
Zsigmondi Irisz 6. | Miskolci Egyetem Féldes Ferenc Gyakorlé Gimnazium; Grallert Krisztina,
23. FFGalfa Miskolci Marcell 5. Miskolc Kovécs Beata, Hodi 8 2|7 (3| 3 |25 o[(0oj0|0fO 7 | 32
Féslis Kristof 5. | Miskolci Egyetem Féldes Ferenc Gyakorlé Gimnazium; Piroska
Miskolc
Balla Anna 5. . . a i . Leitnerné Csete
24. Matudésok Tegda Botond 6. Sérospataki Il Ra'g’gf(‘);e;gl‘f Altalénos Iskola; Andrea, Géczi 2 11420 |1 4]lofofo]|o 12 | 23
Hauser Marcell 6. Tamasné
Nagy Levente 6. . o ) i T - 4
25. Los Matekos Vizin Maté 6. Gardonyi Géza ClsztercEl Gimnazium és Kollégium; Zay quml, \!erepne 0 2164 0 12 ololololo 7 19
. ger So6s Gyorgyi
Nagy Biborka 5.
Szombati Laszlo 6. ) Gvémbér Csaba. Vigh
26. Szilvaleki Bajusznacs Olivér 6. Kecskeméti Reformatus Altalanos Iskola; Kecskemét yom I\Tr 5aba, Vig nem jelentek meg 0 nem jelentek meg 0
- orbertné
Helenkar Lili 5.
Torécsik Tamas 5. _Bocskai Istvan Katolikus Gimnazium, Technikum, E .{a;)sztalznté IIlZ)eég iKai
26. Szamveték Horvath Biborka 6. | Altalanos Iskola és Ovoda Bolyai Janos Tagiskolaja; | Sr2Sepet Katalin, Csikal nem jelentek meg 0 nem jelentek meg 0
6.

Urban Hanna

Szerencs

Zoltan, Cséakiné Borbély
Monika
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Hely Csapatnév Tagok Evf. Iskola Felkészit6 tanarok | 1. | 2. [ 3. [ 4. | 5. |Jaték | X 8. 9. [10.(11.({12.]|13.|14.|15.[16.| X~
Katona Amina 7. GESZ‘EG”I‘E"ZA); Klémly I|(?<to|"klg Egyetem Garbaczné Olasz
= sn s yakorl6 Altalanos Iskola, Gimnazium, ) o
1. Agymendk Taj_tl Marton 8. Alapfoki Mivészeti Iskola és Technikum: Andrea, Téthné Szik 12112 |10 10| 6 | 12 | 62 415|5|5|5[(0[{0|0|0]| 47 |109
Sagi Szabolcs 8. Eger Erzsébet
Koncz Olivér 8. ) . A . .
2. Fiiszeres fasirt Bene Balézs g. | MiskoleiHerman OUS Gimnazium; | Takdcs Zowan, Korodi |45 112 | 8 | 7 | 8 | 12 | 59 3|5|5]4]s5 46 | 105
Fejes Eszter 7.
Barabas Akos 8. U e
3. Mind1 TIG Keszthelyi Kolos 7. GOdOIGI Torck londe Gimnazium: | pyskasné Budai Tinde |12 | 8 | 11[12| 7 | 0 | 50 4|5|5|5|5]|6]0 53 | 103
Winkler-Antal Dalma 8.
Lengyel Andras 7. Szentlln.'\r.eKatoliﬂkqsGi’mnézium, Két o
i Lsis ot - Tanitasi Nyelv{ Altalanos Iskola, Kiralyné Varga
3. Pi-rajak Ilé“'ﬁ]!y BK?!mt g Kollégium, Ovoda és Alapfoku Miivészeti | Krisztina, Nagy Robert 1211219 110 | 1 12 | 56 0155|545 47 | 103
allos Klara . Iskola; Nyiregyhaza
Molnar David 8. i ax I Aitala
5, H4t nem tudom Horvath Akos g, | Peton Sandor Kaolikus fltalanos Iskola Nagy Tibor 1212|117 |- |12 |54 4|s5|5|5[5]0]0 48 | 102
Szakonyi Zsuzsanna 7. ’
Gabor Dorottya 8. . e NI A s Pardczay Eszter,
5, Pistak(talan?!) Szaraz \iince 7. | DunakesziRadnoti Mikids Gimnazium: | ganhegyesiné Topor |12 | 6 |12 6 | 7 | 12 | 55 3|s5|5[5|5]0 47 | 102
Toth Janos 7. Gizella
Kis Emma 8. A . R
7. DORMI MACIK Kajdi Kata g. | HawaniBajza JozsefGImnazum; | syqkelyne Kiszel Erika |12 | 7 |10 [ 9 | 5 | 12 | 55 2|5|s5(o0|5]0 41| 96
Nagy-Varga Matyas 7.
Babai Hédi 8. e o . e
8. Hol? A Diireren? Kovécs Aron g. | Petofi Sandor Katolikus Atalanos Iskola Nagy Tibor 12|7|8|6|0]| 6 |39 3ls|5|5]alo0 44 | 83
Szekeres Luca 7. ’
Harangozé Maté 8.
8. Primoszték Juhasz Levente 8. Egri Dob¢ Istvan Gimnazium; Eger Dr. Pappné Balazs Judit (10 [ 7 |10 | 6 | 6 | 6 | 45 415|5|0(|3[0f0 38 | 83
Péter Lilien 7.
Molnar Tiinde 8.
A X o Fényi Gyula Jezsuita Gimnazium, Svidréné Grallert
10. GAT Lupkqwcs,Gergo 8. Kollégium és Ovoda: Miskolc Marianna 121127 | 1|5 |12 | 49 0O[5|4]|0f0 32 | &1
Soltész Agnes 7.
Morvai Mira Fanni 8. ) . e . .
1. Goose Homa Kristof 7. | MiskoleiHerman OO Gimnazium; | Takacs Zotén, Korodi | g | 7 17 | 7|4 | 0 |33 4|5|5|5(3]0 46 | 79
Borcsik Balint 7.
Bakonyi Julia 7. MLl  Albals
- P . . ELTE Radnéti Miklés Gyakorld Altalanos :
12. | Haromegésztizennégy I." Chunru 7. Iskola és Gyakorlé Gimnazium; Budapest Csiginé VargaKlaudia | 6 | 1 [ 8 | 6 | 7 6 34 4155141010 41 | 75
Sallai Antal Botond 7.
Turcsanyi Panni Lili 7. g;;ii’r:‘:ztgzﬁg ﬁt;gk‘gﬁ?gﬁm Tothné Sziik Erzsébet,
12. | Nem oszt nem szoroz Gyon(aryD@nlel 8. Alapfoki Mavészeti IskolaésTechnikurﬁ; Garbaczné Olasz 4|88 (|6 |4]|12 |42 0o|5|5|0|0f0f0O 33| 75
M. Kiss Marton 8. Eger Andrea




A XIX. Diirer Verseny (2025-2026) dontéjének eredményei - B kategoria

Kifejtés fordulé

Valtéfordulo

- Pont
Hely Csapatnév Tagok Evf. Iskola Felkészit6 tanarok | 1. | 2. [ 3. [ 4. | 5. |Jaték | X 8. 9. [10.(11.({12.]|13.|14.|15.[16.| X~
2 Kovacs Noéra 8. | Hatvani Kossuth Lajos Altalanos Iskola; i
14. TACO FALOK Szabt Agnes Roza s Hatvan Kadar Emese 121127 |16 |2 | 0 |39 2(5|5|4(0|0]|0]|O0 34| 73
Pész Zoltan 8. Sz_?_nt .Itr1.'1r<_->’\ll(atlolinl<l/:!\?tGli'mna'zlilil(ml, Két Kiralyné Varga
15. Logikusokk Puskas Levente 8. K".?“'asc') Vg"‘ﬂ Alaaf“‘f. ;If’a.' i | Krisztina, Viragné {10 | 7 {117 | - | 0 |35 o|5|5[3|0|0|o|0o|0]|36]| 71
Varga Miriam Anna 7. oliegium, Ovo aes' apo'u uveszetl Roman Zsuzsanna
Iskola; Nyiregyhaza
Zsb6ka Hanna 7. Hernadnémeti Reformatus Altalanos Badics Agnes. Maior-
16. Radirok Zsuga Zara lldiko 8. | Iskola, Két Tanitasi Nyelvii és Alapfoku Na gBart;araJ 8|2 |7 |5(3]|12 |37 0o|5|5|0(|0f0 29 | 66
Fehér Balazs 8. Mlvészeti Iskola; Hernadnémeti 9y
Vadasz Fanni 8. SZTE?ar;thh?lflJZ:\? T(aet;)#gﬁ?tiznlljr;z%m Jeneiné Biervarth
17. Dino PJOOJ(';ﬁrgf'u 3 Altalénoslskoia, Kollégium, Gvoda és Ancéf:,éoxﬁﬁsane 103|553 0 |26 415|5|5]|0 37 | 63
app Julia Lilla : Bslcséde; Kisvarda i
Tamas Anna 8. Miskolci Eqyetem Foldes Ferenc Csendi Balazs, Dr.
18. #KapufaKisfiam x::g: E::::T g Gyakorld Gimnazium; Miskolc Gyowlﬁ\rl:sz}rgralleﬂ 416 (103 |0 3 | 26 415|0|0]|0 28 | 54
Bodnar Csenge 8. . - ) Kieml . .
X e Szent Gyorgy Gorogkatolikus Altalanos Fonagyné Pal
18. 77 Rig’lzl\rl]ét')al‘_cl;?/?ggrt:iel 3 Iskola; Kazincbarcika Zsuzsanna 41516152 0 22 4101010315 32 | 54
Szabg Katalin 8. Miskolci Egyetem Foldes Ferenc
18. idk Zgzg;y;g::; g Gyakorl6 Gimnazium; Miskolc Grallert Krisztina 50~ 9157 0 26 015]5]0 28 | 54
Parti Mark 8.
— . . Fényi Gyula Jezsuita Gimnazium, Svidréné Grallert
21. Parti Mark Ig—r%tglizggfkr; 373 Kollégium és Ovoda: Miskolc Marianna 8|6 (3|52 3 |27 o|5|0|0|0f0f0O]O 25 | 52
Bagi Barna 8. ) Mt s Albals . R
22. Krampuszok Andrasi Boglarka 7. | FoiHunyadiMatyas Atalanos Iskola; Vasne Devai slo|7|5|6]| 0|26 olo|s]o 21 | 47
Toth Ivett 8. ger suzsanna
Nagy Tekla Ella 7. . ) A Aol
23. Kakaé Nagy Eliza Fédra g, |Sarospatakl I Rakoezl Ferenc Allaldnos | - Geczi Tamasne 217174 lo] o |20 olalslolo 20 | 40
Kovacs Zétény 8. SKola; Sarospata
Poroszka Balazs 7. sS4 taki Il. Rakoczi F Altala
24, Bundaskenyér Braun David 7. |Parospatax’ |, Rakoczl erenc Altalanos Géczi Tamésné 6|7 (3[2]-]0 18 olo|o]o 20 | 38
Vigh Norina 7 Iskola; Sarospatak
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