
1. Aprajafalván futóversenyt rendeztek a törpök. A versenyen Törpilla, Törpliliom, Törpvirág, Dulifuli, Okoska
és Ügyi vett részt. A verseny végén minden törp mondott egy állítást:

• Törpilla: Közvetlenül utánam Okoska vagy Ügyi érkezett be, valamint Dulifuli és köztem pontosan három
törp végzett.

• Törpliliom: Törpvirág, Dulifuli és Okoska is előttem ért be.
• Törpvirág: 5. lettem.
• Dulifuli: Nem szeretek dobogón végezni és nem is kerültem oda.
• Okoska: Nem Dulifuli és nem Ügyi ért be közvetlenül utánam.
• Ügyi: 2. lettem és a dobogón Törpilla és Okoska szerepelt velem együtt.

Milyen sorrendben végzett a hat törp, ha pontosan az egyikük tévedett, a többiek igazat mondtak, valamint nem
történt holtverseny?

2. Adott 2026 négyzet egy sorban. Mutassátok meg, hogy akárhogyan írunk relációs jeleket (<, vagy >) a
négyzetek közé, mindig ki lehet tölteni a négyzeteket az 1, 2, . . . , 2026 számokkal úgy, hogy minden négyzetbe egy
szám kerüljön, minden számot egyszer használjunk és teljesüljenek a relációk!
Az ábrán látható egy példa öt négyzetre valamilyen relációs jelekkel, és egy helyes kitöltéssel az 1, 2, 3, 4, 5 számokkal.

4 > 2 > 1 < 5 > 3

3. Merlinnek van sok üres doboza egymás mellett. Arthur beletesz az első dobozba valahány kavicsot, majd
megad egy 1-nél nagyobb k egész számot. Ezután Merlin a második dobozba annyi kavicsot tesz, amennyi az első
dobozban lévő kavicsok számának k-szorosa. Merlin ezt ismételgetve minden dobozba az eggyel korábbi dobozban
lévő kavicsok számának k-szorosát teszi. Ha a bekerülő kavicsok számának nem lenne közös számjegye az előző
dobozban lévők számával, akkor azt már nem teszi bele és abbahagyja a kavicspakolgatást. Ha valamelyik dobozba
1000-nél több kavics kerülne, akkor azt már nem teszi bele és szintén abbahagyja. Végül Merlin annyi aranyat ad
Arthurnak, ahány dobozban van kavics. Legfeljebb hány aranyat szerezhet Arthur?

Például, ha Arthur az első dobozba 23 kavicsot tesz és a 4-es számot adja meg, akkor a második dobozba 92 darab
kerül, mert a 23-nak és a 92-nak van közös számjegye. Viszont a harmadikba egy sem kerül, mert a 92 ·4 = 368-nak
nincs közös számjegye a 92-vel. Ebben az esetben tehát Arthur kettő aranyat szerez.

4. Az ABCD rombuszban az oldalak hossza 1 hobbitláb, illetve BCD∢ = 150◦. Legyen az AC és BD átlók
metszéspontja E, továbbá a BC oldal felezőpontja F . Legyen az E-ből AB-re állított merőleges AB-vel vett
metszéspontja G, az AB oldal felezőpontja pedig H.
a) Mekkora az EH szakasz hossza?
b) Mekkora az FG szakasz hossza?

5. Felírtunk a táblára három darab 1-es számot. Egy lépésben kiválasztunk két számot, majd az egyiket letöröljük,
és helyére a két kiválasztott szám összegét vagy különbségét írjuk. Tehát ha az a és b számokat választottuk ki,
akkor a-t vagy b-t letöröljük, a helyére pedig a+ b vagy |a− b| kerül. Ilyen lépéseket végezve:
a) Elérhető-e, hogy a táblán a három szám az 53, 2026, 2036 legyen?
b) Elérhető-e, hogy a táblán a három szám a 0, 0, 0 legyen?
c) Elérhető-e, hogy a táblán a három szám a 42, 91, 112 legyen?

6. Játék: A játékvezető szétoszt 3 mezőre összesen legfeljebb 20, de páros számú korongot. Két játékos felváltva
lép, egy lépésben a soron következő játékos kiválaszt két mezőt, melyek egyike sem üres, és elvesz róluk 1-1
korongot. Az a játékos veszít, aki nem tud lépni.

Győzzétek le a szervezőket kétszer egymás után ebben a játékban! Ti dönthetitek el a kezdőállás ismeretében,
hogy a kezdő vagy a második játékos bőrébe szeretnétek bújni.

Mindegyik megoldást külön lapra írjátok, amelyen szerepeljen a csapat neve, kategóriája, és a feladat sorszáma. Mindegyik
feladat olvasható és megfelelően indokolt megoldása 12 pontot ér. Feladatonként legfeljebb 2 extra pont is szerezhető lénye-
gesen különböző második megoldással vagy általánosítással.
A feladatok megoldására 180 perc áll rendelkezésetekre. Jó versenyzést kívánnak:

a XIX. Dürer Verseny szervezői


