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1. Merlinnek van sok {ires doboza egymas mellett. Arthur beletesz az els§ dobozba valahany kavicsot,
majd megad egy 1-nél nagyobb k egész szdmot. Ezutan Merlin a mésodik dobozba annyi kavicsot tesz,
amennyi az els6 dobozban 1év§ kavicsok szaménak k-szorosa. Merlin ezt ismételgetve minden dobozba az
eggyel kordbbi dobozban 1év§ kavicsok szamanak k-szorosat teszi. Ha a bekeriil§ kavicsok szamanak nem
lenne kozos szamjegye az el6z6 dobozban 1évék szamaval, akkor azt mar nem teszi bele és abbahagyja a
kavicspakolgatast. Ha valamelyik dobozba 1000-nél t6bb kavics keriilne, akkor azt mar nem teszi bele és
szintén abbahagyja. Végiil Merlin annyi aranyat ad Arthurnak, ahany dobozban van kavics. Legfeljebb
hény aranyat szerezhet Arthur?

Példdul, ha Arthur az elsé dobozba 23 kavicsot tesz és a 4-es szdmot adja meg, akkor a mdsodik dobozba
92 darab keril, mert a 23-nak és a 92-nak van kozds szamjegye. Viszont a harmadikba egy sem keriil,
mert a 92 - 4 = 368-nak nincs kézos szimgjegye a 92-vel. Ebben az esetben tehdt Arthur kettd aranyat
szerez.

2. Felirtunk a tdblara harom darab 1-es szamot. Egy 1épésben kivalasztunk két szamot, majd az egyiket
letoroljiik, és helyére a két kivalasztott szam Osszegét vagy kiilonbségét irjuk. Tehét ha az a és b szdmokat
valasztottuk ki, akkor a-t vagy b-t letoroljik, a helyére pedig a + b vagy |a — b| keriil. Ilyen lépéseket
végezve:

a) Elérhets-e, hogy a tablan a harom szam az 53, 2026, 2036 legyen?

b) Elérhets-e, hogy a tablan a harom szam a 0, 0, 0 legyen?

c) Elérhet6-e, hogy a tablan a harom szam a 42, 91, 112 legyen?

3. Bizonyitsatok be, hogy a 7-nek van olyan t6bbszordse, amelyben a szamjegyek Osszege
a) pontosan 2,

b) pontosan 2028,

c) pontosan 2029.

4. Az ABCD rombuszban az oldalak hossza 1 hobbitlab, illetve BC D<t = 150°. Legyen az AC és BD
atlok metszéspontja E, tovabba a BC oldal felez6pontja F'. Legyen az E-b&l AB-re allitott merdleges
AB-vel vett metszéspontja G, az AB oldal felez6pontja pedig H.

a) Mekkora az EH szakasz hossza?

b) Mekkora az F'G szakasz hossza?

5. Legyen ag, a1, ag, . .. nemnegativ egész szamok egy végtelen hosszi sorozata. Tudjuk, hogy ag = 0, és
létezik olyan k, hogy ax # k. Tovabba minden n,m nemnegativ egészre teljesiil, hogy |a, — an,| osztja
|n — ml-et, vagy pedig a, = a,,. Mi a lehetd legnagyobb szém, ami szerepelhet egy ilyen sorozatban?
Ha mainden M egész szamra létezik olyan sorozat, amelyben szerepel M -nél nagyobb szam, akkor a vdlasz
végtelen.

6. Jaték: A jatékvezets szétoszt egy kor mentén 6 mezére Osszesen legfeljebb 30, de paros szdmu ko-
rongot. Két jatékos felvaltva lép, egy 1épésben a soron koévetkezs jatékos kivalaszt két szomszédos vagy
mésodszomszédos mezGt, melyek egyike sem iires, és elvesz réluk 1-1 korongot. Az a jatékos veszit, aki
nem tud lépni.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer eqymds utdn ebben a jatékban! Ti donthetitek el a kezdddllds isme-
retében, hogy a kezdd vagy a mdsodik jdtékos bdrébe szeretnétek bigni.

Mindegyik megolddst kilon lapra friatok, amelyen szerepeljen a csapat neve, kategoridja, €s a feladat sorszima.
Mindegyik feladat olvashato és megfelelden indokolt megolddsa 12 pontot ér. Feladatonként legfeljebb 2 extra pont
1s szerezhetd lényegesen kiilonbozd mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivannak:
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