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D1. Merlinnek van sok iires doboza egymas mellett. Arthur beletesz az elsé dobozba valahany kavicsot, majd megad
egy 1-nél nagyobb k egész szamot. Ezutan Merlin a méasodik dobozba annyi kavicsot tesz, amennyi az els6 dobozban 1évé
kavicsok szamanak k-szorosa. Merlin ezt ismételgetve minden dobozba az eggyel korabbi dobozban 1év6 kavicsok szaménak
k-szorosat teszi. Ha a bekeriil§ kavicsok szamanak nem lenne k6z6s szdmjegye az el6z8 dobozban 1évék szamaval, akkor
azt mér nem teszi bele és abbahagyja a kavicspakolgatast. Ha valamelyik dobozba 1000-nél t&bb kavics keriilne, akkor
azt mér nem teszi bele és szintén abbahagyja. Végiil Merlin annyi aranyat ad Arthurnak, ahany dobozban van kavics.
Legfeljebb hany aranyat szerezhet Arthur?

Példdul, ha Arthur az elsé dobozba 23 kavicsot tesz és a 4-es szamot adja meg, akkor a mdsodik dobozba 92 darab
keril, mert a 23-nak és a 92-nak van kozos szdmjegye. Viszont a harmadikba eqy sem keril, mert a 92-4 = 368-nak nincs
koz0s szamjegye a 92-vel. Ebben az esetben tehdt Arthur ketté aranyat szerez.

Janosik Aron feladata

1. megoldas: Arthur legfeljebb 7 aranyat szerezhet. Erre egy jo példa, ha az els§ dobozba 10 aranyat
tesz, és k értékét 2-nek valasztja. Ekkor a dobozokba rendre 10, 20, 40, 80, 160, 320, 640 keriil, a
nyolcadikba pedig meg mar a 2 - 640 = 1280 > 1000 nem keriil be.

Bebizonyitjuk, hogy 7-nél t6bb aranyat nem tud szerezni. Tegyiik fel, hogy mégis tud, és még a
nyolcadik dobozba is keriil kavics. Jelolje a az els§ dobozba rakott kavicsok szamat. Ekkor a nyol-
cadik dobozba ak” kavics keriil, amirél tudjuk, hogy legfeljebb 1000. Ekkor az nem lehetséges, hogy
k > 2, mert ekkor ak” > 37 > 1000 lenne. Igy k = 2, és a nyolcadik dobozba 128a kavics keriilt. Itt
128a < 1000, igy a < 7. Viszont barmely pozitiv egyjegyi szamot 2-vel megszorozva olyan szamot ka-
punk, ami nem rendelkezik koz0s jeggyel az eredeti egyjegyti szimmal, igy mar a méasodik dobozba sem

keriilnének kavicsok, ez ellentmondas. Igy a bizonyitassal készen vagyunk, valoban 7 arany a maximum.

2. megoldas: Vezessiink be egy p ismeretlent, ami az Arthur altal az els6é dobozba rakott kavicsok
szamat jelolje. Tudjuk, hogy Arthur altal megadott k egész szamra a kdvetkezs feltétel teljesiil: k& > 2.
Jeloljiik el Merlin dobozainak szamat n-nel, ekkor Merlin utolsé6 dobozaban a kavicsok szama: p- k"1,
Erre a feladat szdvege szerint a kovetkezs feltételnek kell teljesiilnie: p - k! < 1000. p minimalis
értéke esetén (p = 1) vizsgajuk meg kis k értékekre milyen hatarfeltételt szab meg az dsszefiiggéstink n
értékére: Ho k=2 - n <10, ha k=3 - n <7, ha k =4 — n < 5. Megfigyelhets, hogy k értékének
novelésével n feltétele csokken. Mivel azt szeretnénk elérni, hogy minél t6bb doboza legyen Merlinnek,
ezért vizsgaljuk meg, hogy tudunk-e k = 2 esetén legalabb 7 dobozba kavicsot helyezni. Ahhoz, hogy
az egymast kovet§ dobozokban 1év6 kavicsok szaménak legyen kozos szamjegye, a legegyszertibb, ha
az els§ dobozban a kavicsok széama 0-ra végzddik, igy az Osszes tobbi dobozban is a kavicsok szaménak
utolsd szamjegye 0 lesz. Mivel azt szeretnénk, hogy minél tébb dobozba keriiljon kavics, igy optimalis
esetben 10 kavicsot rak Arthur az elsé dobozba. Ekkor 7 dobozba keriilhet kavics (utols6 dobozba 640
kavics keriil), ahhoz hogy egyik dobozban 1évé kavicsok szama se haladja meg az 1000-t. Tudtunk 7
dobozra konstrukciot mutatni, igy & > 2-vel mar nem kell foglalkozni. Kérdés mar csak az, hogy lehet-e
8 dobozba kavicsokat rakni. Ehhez az kell, hogy az els6 dobozba helyezett kavicsok szamat csokkentsiik.
Ekkor egyjegyti lesz az els6 dobozba helyezett kavicsok szdma, azonban nincs olyan egyjegyt szam,
amelynek lenne azonos jegye a kétszeresével a 0 kivételével, de 0 kavicsot nem helyezhetek az elsé
dobozba. Tehat Arthur legfeljebb 7 aranyat szerezhet.
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D2. Felirtunk a tablara harom darab l-es szamot. Egy 1épésben kivalasztunk két szamot, majd az egyiket letoroljiik,
és helyére a két kivilasztott szam Osszegét vagy kiilonbségét irjuk. Tehat ha az a és b szdmokat valasztottuk ki, akkor
a-t vagy b-t letoroljiik, a helyére pedig a + b vagy |a — b| keriil. Ilyen 1épéseket végezve:

a) Elérhetd-e, hogy a tablan a harom szam az 53, 2026, 2036 legyen?

b) Elérhets-e, hogy a tablan a harom szam a 0, 0, 0 legyen?

c) Elérheté-e, hogy a tablan a harom szam a 42, 91, 112 legyen?

Halasi Gergd és Torok Eszter feladata

Megoldas: A megengedett lépések igy is megfogalmazhatok:
e amikor a és b helyére a + b és b keriil, akkor a-hoz hozzdadtuk b-t,

e amikor a és b helyére |a — b| és b keriil, akkor a-bol kivontuk b-t (melyet a feladat szovege szerint
tgy kell érteni, hogy ha negativ lesz az eredmény, akkor annak az abszolutértékét vessziik).

Vegyiik észre, hogy amig van a tablan legaldbb egy darab 1-es, addig a méasik két szdmhoz akarhany-
szor hozzaadhatunk 1-et. Igy a kezdallapotbol indulva és egy 1-est megtartva a masik két szam értékét
tetszbleges természetes szamokra beallithatjuk.

a) Igen, elérhets. Megadunk egy lehetséges lépéssorozatot:

o A fent emlitett modszerrel elGszor elérjiik, hogy a tablan az 1, 3, 2026 szamok szerepeljenek.

Az 1-eshez hozzéadjuk 3-szor a 3-ast, igy az 1-es helyett 10-est kapunk.
e A 3-ashoz hozzaadjuk 5-szor a 10-est, igy a 3-as helyett 53-ast kapunk.
e Végiil a 10-hez hozzdadjuk a 2026-ot, igy megkapjuk a 2036-ot.

Ezzel tehat megkaptuk a kivant harom szamot a tablan.

b) Nem lehetséges. Gondolkodjunk visszafelé. Egy lépésben a tablan 1évd szamok koziil maximum
egy darab véltozhat meg. Tehat, ahhoz, hogy mindharom szadm 0 legyen, az utols6 1épés el6tt vagy
hérom O-nak kellett lennie a tdblan, vagy két 0-nak és egy 0-tél kiilonb6z6 szamnak.

e Abban az esetben, ha a tablan harom 0 volt az utolsd lépés elStt, akkor az utolsoé lépésben
semmi sem tortént a szamokkal, igy haladjunk egy djabb lépést visszafelé, a gondolatmenetet
megismételve.

e Abban az esetben, ha két 0 és egy 0-t6l kiilonb6z6 szam volt a tablan az utolséd 1épés elGtt, akkor
ezekbdl egy lépéssel kellett elérniink a csupa 0 helyzetet. Ehhez a 0-t6l kiillonb6z6 szdmnak a
miveletben részt vev§ két szam kozott kellett lennie. A maésik szam egy 0 volt, azonban egy
nemnulla szamhoz 0-t hozzédadva vagy kivonva a szidm nem valtozik meg, ez ellentmondas.

Igy az valoban nem érhetd el a kezddallapotbol, hogy harom 0 legyen a tablan.

c) Vegyiik észre, hogy a 42, a 91 és a 112 mind oszthatok 7-tel, a kiindulo allapotban viszont egyik
szam sem. Itt is gondolkodjunk visszafelé. Ahhoz, hogy harom 7-tel oszthaté szamot kapjunk, az utolsd
lépés el6tt vagy szintén harom darab 7-tel oszthaté szamunk volt, vagy pedig két 7-tel oszthato és egy
7-tel nem oszthato.

e Abban az esetben, ha a tablan harom 7-tel oszthaté szam volt az utolsd lépés el6tt, akkor
ugyanabban a szituadciéban vagyunk, mint a folyamat végén, és a kezddallapotot nem értiik
el (mert abban 7-tel nem oszthato szamok vannak). Haladjunk egy tjabb lépést visszafelé, a
gondolatmenetet megismételve.
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e Abban az esetben, ha két 7-tel oszthaté szam és egy 7-tel nem oszthaté szam volt a tablan
az utolsd 1épés el6tt, akkor ezekbdl egy lépéssel el kellett tudnunk érni a csupa 7-tel oszthato
helyzetet. Ehhez a 7-tel nem oszthat6é szamnak a mitiveletben részt vevs két szam kozott kellett
lennie, a masik szam pedig egy 7-tel oszthato volt. Am egy 7-tel nem oszthato6 szamhoz hozzaadva
vagy abbdl kivonva egy 7-tel oszthat6 szamot, a kapott szam 7-tel tovabbra sem lesz oszthato,
ez ellentmondas.

Igy valoban nem lehet elérni a kezddallapotbol azt sem, hogy a tablan 1évé harom szam a 42, 91 és
112 legyen.

Erdekesség: Az euklideszi algoritmus hasznalataval barmilyen olyan szamharmas elérhets a megadott
lépésekkel, melyben a harom széam legnagyobb kozos osztdja megegyezik a kiindulé harom szam leg-
nagyobb kozos osztdjaval.
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D3. Bizonyitsatok be, hogy a 7-nek van olyan tobbszordse, amelyben a szamjegyek Osszege
a) pontosan 2,

b) pontosan 2028,

c) pontosan 2029.

Hegediis Dani feladata

Megoldas:
1. megoldas:

a) Olyan szamot, aminek a szamjegyeinek sszege 2, ugy kaphatunk, ha dsszeadunk az 1, 10, 100,
1000, ... szamok koziil kett6t. Az 1 héttel osztva 1 maradékot ad, a 10 héttel osztva harom maradékot
ad. Trasbeli osztassal kiszamolhato, hogy 100 = 14 x 7+ 2 és 1000 = 142 x 7 + 6, azaz a 100 ketts, az
1000 pedig hat maradékot ad héttel osztva. Igy 1000 + 1 oszthaté lesz héttel és ennek szamjegyosszege
2. Valéban, 1001 : 7 = 143.

b) Ha egy héttel oszthaté szdmot megszorzunk egy pozitiv egésszel, akkor tovabbra is héttel os-
zthato marad, illetve héttel oszthato szamok osszege is héttel oszthato. Igy példaul héttel oszthato
10010000 = 1001 x 1000 és emiatt 10010000 + 1001 = 10011001 is az. Folytatva a gondolatmenetet,
ha egyméas mogé irjuk a héttel oszthaté 1001-et 1014-szer, akkor is héttel oszthatd szdmot kapunk,
aminek a szamjegyosszege 2028 lesz, hiszen ennyi 1-es jegye van. (Hasonloan elérhetd tetszoleges paros
szamjegyosszegii héttel oszthato szam ezzel a modszerrel.)

c) Az el6z6 rész mintajara tudunk késziteni olyan héttel oszthatd szamot, amiben a szamjegyek Osszege
2026, mégpedig 1013 darab egymas utan irt 1001-es segitségével. Adjunk ehhez a szamhoz 21-et, ami
szintén oszthatd héttel. A kapott héttel oszthaté szdm igy 10011001 helyett 10011022-re végzddik,
igy 3-mal nétt a szamjegyek Gsszege. A kapott szam egy héttel oszthatd, 2029 szamjegyosszegl szam.
(Hasonloan elérhetd tetszéleges egynél nagyobb paratlan szamjegyosszegii héttel oszthato szam.)

2. megoldas:

Minden n > 1 egész szamhoz mutatunk egy ilyen tobbszorost az aldbbi médon: ha n-et 7-tel
maradékosan osztjuk, akkor megkapjuk egy felirdsat n = a - 7 4+ b alakban, ahol a,b természetes
szamok. El6szor n < 8 esetén keresiink megfelel§ szamokat, az aldbbiak példaul megfelelGek:

e n = 2-re az 1001,
e n=3raa?2l,

e n=4reall2

e n =>5-re a 14,

e n=06-raa42,

e n="7real,

e n = 8&ra a 35.

Altalanos esetben pedig egy a+4-jegyti szamot adunk meg, amelynek b > 1 esetén els a, egyébként
els6 a — 1 jegye T-es, az utolsd négy jegy pedig a megfelel§ hetes maradékhoz tartozo szdm a fenti hét
esetbdl, esetlegesen az elején 0-kkal kiegészitve, ha nem sziikséges mind a négy szdmjegy hasznalata.
Példaul n = 18 = 2 - 7 + 4 esetén a megadott szadmunk a 770112, hiszen n = 4-re 112 a szadmunk, ezt
két T-essel kell kiegésziteniink és egy 0-val, mivel a 112 csupan haromjegyt. Az igy kapott szamnak
épp n lesz a szamjegyeinek Osszege, és T-tel is oszthatod, hiszen az utolsd 4 jegy egy 7-tel oszthatd
szamot alkot, és ehhez csak 700...0 alaku, szintén 7-tel oszthatd szédmokat kell hozzdadnunk, hogy
a teljes szdmot megkapjuk. Ezzel a modszerrel tehat tetszéleges szamjegyosszegre meg tudunk adni
megfelel§ héttel oszthatd szamot. (2 szamjegyosszegre az 1001, 2028 szamjegyosszegre 77...70014 és
2029 szamjegyosszegre 77...70042 lesz a példa.)
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D4. Az ABCD rombuszban az oldalak hossza 1 hobbitlab, illetve BCD< = 150°. Legyen az AC és BD atlok
metszéspontja E, tovibba a BC oldal felez&pontja F'. Legyen az E-b&l A B-re allitott mer&leges A B-vel vett metszéspontja
G, az AB oldal felez&pontja pedig H.

a) Mekkora az EH szakasz hossza?

b) Mekkora az F'G szakasz hossza?

Hegediis Dani feladata

Megoldas: Mivel E az atlok metszéspontja, ezért E felezi az AC szakaszt. Tudjuk tovabba, hogy F
felezi BC-t, igy E'F kozépvonal ABC-ben. Tudjuk tovabba, hogy FG merdleges AB-re, ezért EF-re
is. Vagyis EGF egy derékszogi haromszog, amelyben az E-nél van a derékszog. A feladat (b) része,
hogy mekkora a GF szakasz hossza. Ezt Pitagorasz-tétel segitségével fogjuk kiszamolni, amihez el&szor
az EFF, majd az EG befogd hosszat szamoljuk ki. Az utébbihoz az EH szakasz hosszat is kiszamoljuk,
ami a feladat (a) kérdése.

Lattuk mar, hogy E'F kozépvonal ABC-ben, Vagyls M = g—g = % Viszont AB a rombusz egy
oldala, vagyis AB = 1, amibdl azt kapjuk, hogy EF =

Ezutan ratériink EG kiszamolaséira, amihez elc’iszéjr az FH szakasz hosszat szamoljuk ki.

a) Mivel ABCD egy rombusz, ezért az atloi merdlegesek egymasra, vagyis AED<( = 90°. Ebbdl
kovetkezik, hogy F rajta van AB Thalész-korén, vagyis HE = HA = HB = ATB = % Ezzel a feladat
els6 részével meg is vagyunk.

b) Ezutén folytassuk a megoldast, FG kiszamolasaval. Tudjuk, hogy BCD< = 150°, amibdl
kovetkezik, hogy ABC< = HBC< = 30°. Viszont azt is tudjuk, hogy egy rombuszban az atlo felezi
a csucsnal 16vE szoget, ami esetiinkben azt jelenti, hogy az EB egyenes felezi az ABC szbget. Vagyis
ABE< = HBE< = 15°. Lattuk viszont mar, hogy HB = HFE, vagyis BEH egy egyenl&szara harom-
sz0g, amibgl BE H < = 15°. Ebbdl ki tudjuk szamolni a GH E< nagysagat, hiszen ez a BE H haromszog
H-beli kils6 szoge, igy GHE<t = HBE< + BEH< = 15° + 15° = 30°. Tudjuk tovabba, hogy EG
merdleges AB-re, azaz FGH/ = 90°, ami azt jelenti, hogy EGH egy szabalyos haromszog fele (agy-

q;\,_.

nevezett félszabdlyos haromszog), vagyis EG = =
Vegul csak az maradt hatra, hogy a Pltagorasz tetelt alkalmazzuk az EGF héaromszogre: EG? +

— FG?, amibe behelyettesitve FG = /(1)* + (1)” = /1 + & = ¥5 hobbitlab.

m\m\
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D5. Legyen ag,a1,az,... nemnegativ egész szamok egy végtelen hosszi sorozata. Tudjuk, hogy ao = 0, és 1étezik olyan

k, hogy ax # k. Tovabba minden n, m nemnegativ egészre teljesiil, hogy |an — am| 0sztja |n — m|-et, vagy pedig an = am.
Mi a lehets legnagyobb szam, ami szerepelhet egy ilyen sorozatban?

Ha minden M egész szamra létezik olyan sorozat, amelyben szerepel M -nél nagyobb szdm, akkor a vdlasz végtelen.
Tarjan Berci feladata

Megoldas:

Megmutatjuk, hogy 3-nal nagyobb szdm nem szerepelhet egy ilyen sorozatban. Jeldlje a és b pozitiv
szamokra a|b azt, hogy a osztja b-t. El6szor vegyiik észre, hogy az |a,—an| ) |[n—m/| feltételbsl [n—m| =1
esetén kovetkezik, hogy an41 = an + 1 vagy ant1 = an — 1, illetve a, = a,, esetén lehet ap 1 = ap,
azaz a sorozat egy tagja az el6z6 tagtol mindig legfeljebb 1-gyel tér el. Ha minden n-re a,+1 = a, + 1
teljesiilne, akkor ap = 0 miatt minden n-re a,, = n lenne, amit a feladat nem enged meg, igy biztosan
lesz egy olyan ¢, amire a;4+1 = a; vagy a;+1 = a; — 1. Belatjuk, hogy barmelyik eset teljesiil, a sorozat
legnagyobb tagja nem lehet 3-nal nagyobb.

Vizsgaljuk el@szor azt az esetet, amikor a;11 = a;, legyen ez az érték . Megmutatjuk, hogy ekkor
a sorozat minden tagja az [x — 1,z + 1] intervallum egy egész pontja. Legyen a; = y a sorozat egy
tetszGleges tagja, ahol j > i 4+ 2. Ha y = x, akkor valéban az intervallumbdl val6. Tegyiik fel, hogy

y # x. Ekkor abbol, hogy |a; — a;| osztja |j —i|-t, megkapjuk, hogy |y — x||j — i. Hasonloan |a; — a;41]

osztja |j — (i + 1)|-t, azaz |y — x||j — i — 1. Persze ha egy szam oszt két szamot, akkor a kiilonbségiiket

is, igy megkapjuk, hogy |y — $\‘|j —i—(j—i—1)| =1, azaz |y — x| osztja l-et, ami csak tgy lehet,
hogy y —x = 1vagy y—x = —1, emiatt x —1 <y < x+1, vagyis a; —1 < aj < a; +1 minden j > i+2
esetén. Hasonldéan belathatd, hogy j < i — 1 esetén is fennall ugyanez az egyenlStlenség. Ebbél persze
kovetkezik, hogy a sorozat minden tagja az [x — 1,z + 1] intervallum egy egész pontja, és ezek kozott
szerepel a 0, igy ebben az esetben nem szerepelhet 2-nél nagyobb szam.

Most nézziik meg azt az esetet, amikor van olyan i, amire a;+1 = a; — 1. Tekintsiik a legkisebb ilyen
i-t. Tudjuk, hogy @ # 0, hiszen kiillonben a; negativ lenne. Itt feltehetjiik, hogy ax+1 = ar nem teljesiil
semmilyen k-ra, kiilonben alkalmazhatjuk az el6z8 esetet. Vegyiik észre, hogy mivel a; az els§ olyan
index, amire a;11 # a; + 1, ezért a;—1 +1 = a;, 1gy a;4+1 = a;—1. Legyen a; a sorozat egy tagja, ahol

J > 1+ 2. Legyen a;—1 = a;y1 = x és aj =y, és tegyiik fel, hogy x # y. Ekkor |a; — ai,1|‘j —(i—1),
azaz |y — 33|‘] — 1+ 1. Hasonléan |aj — a;y1||j — (i + 1), azaz |y — z||j — i — 1. Ebbdl az el6z6 esethez

hasonloan |y — l‘|‘2, ezért |y — x| > 2, azaz x —2 > aj > x + 2 minden j > i + 2-ra, és hasonléan
belathat6, hogy ugyanez teljesiil minden j < i — 2-re is. Ebbdl azt kapjuk, hogy a sorozat minden tagja
az [r — 2,z + 2] intervallumban van, és ebben a 0-nak is szerepelnie kell, igy minden tag legfeljebb 4.
Ez még nem elég, hiszen azt szeretnénk megmutatni, hogy 3-nal nagyobb tag nem lehet. Tegyiik fel
indirekten, hogy létezik egy ilyen sorozat, amiben valamilyen i-re a; = 4. Ekkor a;—1 = a;+1 = 3, mert
egyik sem lehet 4-nél nagyobb, és feltettiik, hogy semelyik két szomszédos tag nem egyenls. Ekkor
lai—1 — ap||i — 1 és |aj+1 — ap||i + 1, ezért 3|2, ami persze nem teljesiil, ezért az indirekt feltevésiink
helytelen volt, azaz nem lehet 3-nal nagyobb tag a sorozatban.

Maér csak mutatnunk kell egy olyan sorozatot, aminek a legnagyobb tagja 3. Legyen a sorozatunk a
kovetkezs: a; = i legyen ¢ = 0, ..., 3 esetén. Ezt kovetSen legyenek a sorozat tagjai felvaltva 2 és 3, azaz
ha j > 3, akkor a; = 2, ha j paros és a; = 1, ha j paratlan. Megmutatjuk, hogy ez a sorozat kielégiti
a feladat feltételeit. Nyilvan k > 3 esetén aj, # k. Még meg kell vizsgalnunk, hogy ha a; # a;, akkor
la; — aj|‘]i — j|- Ezt |a; — a;| = 1 esetén nyilvan teljesiil. Az az eset, amikor |a; — a;| = 2 csak akkor
fordulhat els, ha az egyik 0 vagy ha az egyik 3, amik csak egy-egy tagban vétetnek fel, ezekben az
esetekben pedig lathato, hogy az indexek paritasa épp megfelels. Az |a; — a;| = 3 eset csak gy lehet,
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hogy a két szam a 0 és a 3, amik mindketten egy tagban vétetnek fel, és ezek indexének kiilonbsége
pont 3. Az aldbbi abran lathatd a sorozat koordindtarendszerben abrézolva.




kategoria

&
Dont6 (2026. februar 6-8.) # Kifejtés megoldokulcs

T %

D6. Jaték: A jatékvezets szétoszt egy kor mentén 6 mezdre Gsszesen legfeljebb 30, de paros szamu korongot. Két
jatékos felvaltva 1ép, egy lépésben a soron kovetkezd jatékos kivéalaszt két szomszédos vagy masodszomszédos mezdt,
melyek egyike sem iires, és elvesz roluk 1-1 korongot. Az a jatékos veszit, aki nem tud lépni.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer egymds utdn ebben a jdatékban! Ti donthetitek el a kezdddllds ismeretében, hogy a

kezdd vagy a mdsodik jdtékos borébe szeretnétek bujni.
Megoldas: Vegyiik észre, hogy barmelyik két kiilonb6z8 mez6rél tudunk elvenni korongot, kivéve két
szemkoztib6l. Tehat a jatéknak csak tgy lehet vége, ha egyaltaldn nem marad korong a palyan, vagy
ha csak két szemkozti mez6n marad korong. Valamint figyeljiilk meg azt is, hogy minden 1épés utan
paros sok korong marad.

Nevezziik nyerd, illetve vesztd allapotnak azokat, amelyekbdl a soron kévetkezs jatékos nyerni tud,
illetve nem tud nyerni.

Allitas: Egy allapot akkor és csak akkor veszt$, ha barmelyik két szemkozti mezét vessziik is,
azokon Osszesen paros sok korong van.

Ez kénnyen lathatoan teljesiil a végallapotokra (hiszen mint minden allapotban, azokban is paros
sok korong van). Minden lépésben a szemkozti mez6parok harom osszege koziil kettét csokkentiink
eggyel-eggyel. Ha a fenti allitas szerinti veszt6 dllapotban vagyunk, akkor barmit is 1épiink, egy mez&péaron
péros lesz az Osszeg, mig a masik két mez&péaron paratlan, igy a kapott allasra viszont mér nem lesz
igaz az allitas, onnan az ellenfeliink nyerni tud. Ha viszont nyerg allapotban vagyunk, akkor — mivel
az Osszes korong darabszama paros, és nem mindhérom Osszeg paros — az egyik Osszeg paros lesz, a
mésik ketté paratlan. Ekkor a két paratlan 6sszegli mez&péarnak valasszuk ki egy-egy olyan mezdjét,
amin van korong, és ezekrdl vegyiink el egy-egy korongot. Ez megtehets, hiszen a két kivilasztott mezé
kiilonb6z8 mezéparhoz tartozik, tehat nem lehetnek szemkoztiek. Ezzel az ellenfélnek olyan allapotot
hagyunk, melyben mindharom Osszeg paros, és igy az allitasunk szerint ez veszts allapot.

Igy a fenti allitas alapjan a kezdsallasnal el tudjuk donteni, hogy a kezds vagy a masodik jatékos
bérébe szeretnénk-e bijni, és a stratégidank az, hogy minden lépésben mindharom Osszeget pérosra
allitjuk.



