XIX. Durer
Verseny

kategoria

. &®
Dont6 (2026. februar 6-8.) ® Kifejtos feladatsor

1. Bizonyitsatok be, hogy a 7-nek minden n > 1 egész szamra van olyan tobbszorose, amelyben
a szamjegyek Osszege pontosan n.

2. Az ABC'D rombuszban az oldalak hossza 1 hobbitlab, illetve BC' D<¢ = 150°. Legyen az AC és
BD &tlok metszéspontja F, tovabba a BC oldal felez6pontja F. Legyen az E-bdl AB-re éllitott
merdleges talppontja G. Mekkora az F'G szakasz hossza?

3. Gabor vendéglGjében csak kétféle ételt tudnak késziteni, f6tt grifftojast és grillezett sarkany-
huist. Sajnos a vendéglé konyhaja kicsi, ezért minden nap pontosan az egyik ételbdl készitenek.
Gébor tgy szeretné meghatarozni jovére az akciés napokat és az ételek sorrendjét, hogy az akcios
napokon is felvaltva legyen a két étel és a nem akciés napokon is. A beszallitonak az egzotikus
alapanyagok miatt mar most le kell adni az egész jov6 évre, hogy melyik nap melyikbdl vigyenek
majd a vendéglébe. Hanyféleképp tud Gabor rendelést leadni a beszallitonak, hogy megvalosit-
hassa a tervét jovére, egy 365 napos évben?

Gabor vendégldje az év minden napjan kinyit. Két megrendelést akkor tekintink kilonboézonek, ha
van olyan nap, amelyre mdsféle alapanyagokat kér. A két ételt kiilonbozd alapanyagokbol készitik.

4. BEgy [ : ZT — ZT fuggvényt vardzslatosnak neveziink, ha minden n-re az n pozitiv osztoin
felvett fliggvényértékek Osszege kettGhatvany. Hatérozzatok meg a legkisebb olyan k pozitiv
egészet, amelyre létezik olyan f varédzslatos fiiggvény, hogy az f(1), f(2),..., f(2026) szamok
mindegyike legfeljebb k.

A Z* a pozitiv egész szamok halmazit jeloli. Az n pozitiv 0sztoi kizé beleértjiik az 1-et és az n-et
is. Azon szamokat tekintjik kettGhatvdinyoknak, amik a 2 nemnegativ egész kitevds hatvdnyas.

5. Sauron a végtelen egységnégyzetracsbol kitorolt néhany, akar végtelen sok récspontot gy,
hogy barmely két kitorolt pont euklideszi tavolsaga legalabb d, ahol d egy régzitett pozitiv szam.
Ezutdan Gandalf be szeretné jarni a megmaradt racspontokat a racsvonalak mentén ugy, hogy
mindig csak szomszédos megmaradt racspontra lép és mindegyiken pontosan egyszer jar. Esz-
revették, hogy Gandalf akdrhonnan is indulna, nem tudja a kivant médon bejarni a megmaradt
racspontokat. Hatarozzatok meg d Osszes lehetséges értékét, amelyre ez teljesiilhet.

Két megmaradt rdacspont akkor szomszédos, ha a tdvolsaguk 1.

6. Jaték: A jatékvezets szétoszt egy kor mentén 6 mezére Osszesen legfeljebb 30, de péros
szamu korongot. Két jatékos felvaltva 1ép, egy 1épésben a soron kovetkezs jatékos kivalaszt két
szomszédos vagy mésodszomszédos mezdt, melyek egyike sem tires, és elvesz roluk 1-1 korongot.
Az a jatékos veszit, aki nem tud lépni.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer eqymds utdan ebben a jatékban! Ti donthetitek el a kezdddllds
ismeretében, hogy a kezdd vagy a mdsodik jatékos borébe szeretnétek bujna.

Mindegyik megolddst kilon lapra irjdatok, amelyen szerepeljen a csapat neve, kategoridja, és a feladat
sorszdma. Mindegyik feladat olvashato és megfelelden indokolt megolddsa 12 pontot ér. Feladatonként
legfeljebb 2 extra pont is szerezhetd lényegesen kiilonbozd mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivdnnak:
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