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1. Egy f: ZT — Z* fuggvényt vardzslatosnak neveziink, ha minden n-re dn J(d) kettShatvény.
Hatarozzatok meg a legkisebb olyan k pozitiv egészet, amelyre létezik olyan f varazslatos fiigg-
vény, hogy az f(1), f(2),..., f(2026) szamok mindegyike legfeljebb k.

A ZT a pozitiv egész szamok halmazdt jeloli. Azon szdmokat tekintjik kettéhatvdnyoknak, amik a
2 nemnegativ egész kitevds hatvdnyai.

2. Sauron a végtelen egységnégyzetracsbol kitorolt néhany, akir végtelen sok racspontot tugy,
hogy barmely két kitorolt pont euklideszi tavolsdga legalabb d, ahol d egy régzitett pozitiv szam.
Ezutdan Gandalf be szeretné jarni a megmaradt racspontokat a racsvonalak mentén tugy, hogy
mindig csak szomszédos megmaradt racspontra 1ép és mindegyiken pontosan egyszer jar. Esz-
revették, hogy Gandalf akdrhonnan is indulna, nem tudja a kivant moédon bejarni a megmaradt
racspontokat. Hatarozzatok meg d Osszes lehetséges értékét, amelyre ez teljesiilhet.

Két megmaradt rdacspont akkor szomszédos, ha a tdavolsaguk 1.

3. Az ABC' haromszog magassagpontja legyen H, a BC oldal felez6pontja M. Legyen D olyan
pont a BC' egyenesen, amelyre DH 1 AM, valamint M tiikorképe B-re legyen E. Tovabba tegyiik
fel, hogy BE Thalész-korének és AH D koréirt korének létezik két metszéspontja, legyenek ezek
X és'Y. Bizonyitsatok be, hogy X, Y és M egy egyenesre esnek.

4. Egy graf csticsait megszamozzuk a kovetkez6képpen: minden csiicsra egy olyan pozitiv egészet
frunk, ami legfeljebb a cstcs fokszama. Egy véges, egyszeri, Osszefiiggs grafot szépnek neveziink,
ha minden ilyen szamozas mellett 1étezik a grafban olyan séta, amelynek a kezdd- és végpontja
tetszdleges, valamint minden csticsban pontosan annyiszor jar, mint a csticson 1év6 szam. Legke-
vesebb hany éle lehet egy n > 1 csicsi szép grafnak?

Eqgy grifséta sordn a csucsokat és az éleket tobbszor is érinthetyiik.

5. Legyen P(z) egy olyan polinom, melynek minden egyiitthatoja nemnegativ valos szam, tovabba
P(0) = 0. Tegyiik fel, hogy ha 0 < z < 1, akkor P(—2025x) > —2025P(z). Legyenek x1, ..., Ta026
olyan valos szamok, melyek 0sszege nemnegativ. Bizonyitsatok be, hogy ha minden z;-re teljesiil,
hogy —2025 < x; < 1, akkor

p T1+ ...+ T <P(JI1)+...+P(JI2026>
2026 - 2026 '

6. Jaték: A jaték kezdetén a jatékvezets felir nyolc pozitiv egész szamot az elsG szintre, és
megad egy k pozitiv egész szdmot, ami nem nagyobb a nyolc szam Osszegénél. Egy lépésben a
soron kovetkezG jatékos letorol két szamot ugyanarrél a szintrdl és az Osszegiiket az eggyel nagyobb
sorszamu szintre irja. Az a jatékos nyer, aki el6szor ir olyan szamot, ami legalabb k.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer eqymds utdan ebben a jatékban! Ti donthetitek el a nyolc szdm
és k ismeretében, hogy a kezdd vagy a mdsodik jatékos borébe szeretnétek bujna.

Mindegyik megolddst kilon lapra irjdatok, amelyen szerepeljen a csapat neve, kategoridja, és a feladat
sorszdma. Mindegyik feladat olvashato és megfelelden indokolt megolddsa 12 pontot ér. Feladatonként
legfeljebb 2 extra pont is szerezhetd lényegesen kiilonbozd mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivinnak:
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