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1. Egy tablara felirtuk az 1,2, 3,4,5 szamokat. Egy lépésben két szamot letorliink, és felirjuk
helyettiik az Osszegiiket és a szorzatukat. (Igy minden lépés utdn pontosan 6t szdm lesz a
tablan.) El lehet-e érni néhany ilyen lépéssel, hogy a tablan

a) szerepeljen a 100-as szam?

b) legyen 3 darab 12-es?

c) legyen 4 darab 33-as?

d) éppen a 26, 32,41, 44, 52 szamok szerepeljenek?

2. Egy egyenl6 szaru haromszogben berajzoltuk az egyik szogfelez6t. Az igy kapott két kisebb
haromszog koziil legalabb az egyik hasonlé az eredetihez. Mekkora lehet az eredeti haromszog
szara, ha alapjanak hossza 1 egység?

3. a) Egy tarsasag bicikliturat tervez Budapestrsl Miskolcra. A 200 km hosszi Gt mentén
ismernek néhany hazat, ahol megpihenhetnek éjszakara. Tudjuk, hogy az tton (a kezdd- és a
végpontot is beleértve) barmely két szomszédos héaz tavolsaga legfeljebb 100 km. Megtehetik-e
biztosan az utat 3 nap alatt, ha semelyik nap sem szeretnének 100 km-nél tébbet tekerni?

b) Hazafelé egy 300 km hosszi uton terveznek jonni, melyen szintén igaz, hogy barmely két
szomszédos héz tavolsidga legfeljebb 100 km, a kezd6- és a végpontot is beleértve. Megtehetik-e
biztosan a visszautat 4 nap alatt, ha semelyik nap sem szeretnének 100 km-nél tébbet tekerni?

4. A kiilonb6z6 pozitiv egészekbdl allo (p, g, r) szamharmast illusztrisnak nevezziik, ha p | g+,
q|r+2p,ésr|p+3qis teljesiil. Keressétek meg az Osszes illusztris (p, g, r) szamhéarmast, ahol
P, ¢ és r is primszam.

Megjegyzés: x | y azt jelenti, hogy x osztdja y-nak, azaz létezik olyan z egész szam, melyre
T-z=y.

5. a) Albrechtke kapott egy tabla mogyords csokit, mely 4 x 6 ,kockabol” all. A mogyordszemek
sehol sem esnek a kockdk hatarvonalaira. Minden nap megeszik bel6le néhany kocka csokit,
betartva a kévetkez6 szabélyokat:

(i) az egy napon megevett kockdknak hianytalan téglalapot kell alkotniuk;
(i) az egy napon megevett részben a mogyordszemek szama paros.

Az el nem fogyasztott kockdkat nem mozgatja; igy a megmaradé csokoladé akar t6bb kiilonallo
részbol is allhat. Mutassatok meg, hogy ha Albrechtke iigyesen valasztja ki az egyes napokon
megevends részeket, akkor elérheti, hogy végiil legfeljebb egy kocka csoki maradjon.

b) A kovetkezd tabla ugyanilyen csokinal Albrechtke a (ii)-es szabdlyt lecseréli a kovetkezd
(ili)-as szabalyra:

(iii) az egy napon megevett részben a mogyordszemek szama 3-mal oszthato.

Legrosszabb esetben hany kocka fog megmaradni, ha Albrechtke a lehet6 legiigyesebben eszi a
csokit az (i)-es és (iii)-as szabalyok egylittes betartasaval?
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