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Matematika C kategoria feladatok Yeggen Diirer 2012 dént6

Diirer Matematikaverseny 2012 Dént6

Matematika C kategoria (9-10. osztalyosok)

1. Egy 5 jegyl pozitiv egész szdmnak leirtuk 2-vel, 3-mal, 4-gyel, 5-tel és 6-tal val6 osztasi maradékat
ebben a sorrendben, és a szamot magat kaptuk. Adjuk meg az Osszes lehetséges szamot, amire ezt
megtehettiik!

2. Van két teljesen egyforma {ivegiink, az els6t teletoltottiik vizzel, a masodik iires. Az els6bdl attoltjitk
az ott 1évé viz felét a masodikba. Aztén a mésodikbol attoltjitk az ott 1&vs viz egyharmadat az
els6be. Aztan az els6bdl attoltjik az ott 16v6 viz egynegyedét a masodikba. Aztan a masodikbol
attoltjiik az ott 1évs viz egydtodét az elsébe, és igy haladunk tovabb. Mennyi viz van az elsd
iivegben a 2012-edik 4ttoltés utan?

3. Adott egy konvex négyszog, melynek szemkozti ol-
dalai nem parhuzamosak, tovibba adott egy bels§ P
pontja. Keresiink egy olyan paralelogrammat, mely-
nek csicsai a négyszog oldalegyenesein vannak, ko-
zéppontja pedig P. Adjunk egy modszert, amivel
megszerkeszthetjiik (feltéve, hogy létezik ilyen)!
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4. Egy S halmaz tartalmazza az 1-et és a 2-t, valamint még néhany 100-nal nem nagyobb pozitiv
egészet. Legfeljebb mennyi lehet az elemszama, ha két kiilonbozs S-beli szdm Osszege nincs S-ben?

5. A bal oldali abran lathato 4 x 4-es tablazat egy mezdje fekete. Egy lépésben egy sor, oszlop vagy atlo
osszes mezdjének szinét ellenkezdjére cserélhetjiik (tehat a fehér mezdk feketék lesznek, a feketék
pedig fehérek). Rovid atlokat is megengediink, erre mutat két példat a jobb oldali abra (specidlisan
a sarokmezé is egy egyetlen elemi 4tl6). Bizonyitsuk be, hogy nem érhetd el, hogy minden mez6

fehér legyen!

6. Jaték: A jaték kezdetén az asztalon van harom kupac, melyekben 2010, 2011 illetve 2012 kavics
van. A soron kovetkezs jatékos egy lépésében eldob két kupacot, és a megmaradt kupacban 1évé
kavicsokbol tjra harom kupacot csindl. Az veszit, aki mar nem tud harom kupacot épiteni a meg-
maradt kavicsokbdél (vagyis a kivalasztott kupacban kevesebb mint harom kavics maradt).
Gy6zzétek le a szervezéket kétszer egymas utan ebben a jatékban! Ti donthetitek el, hogy szeretnétek-
e kezdeni a jatékban!

Az elsd ot feladat megolddsa egyenként 8 pontot ér.
A megolddsokat indokolni kell, a puszta eredménykizlés nem ér pontot. Altaldnositdsért vagy lényegesen
kiilonbozd, uj megolddsért feladatonként legfeljebb +2 pont kaphatd.
A jatékban a versenyzok legfeljebb hdromszor mérettethetik meg magukat a szervezdk ellen. Eqy mérkdzés
két jatszmdbol dll: akkor gydzitek le a szervezdket, ha mindkét jatszmdat Ti nyeritek. Ha az elsd mérkdzést
megnyeritek, akkor 8, ha csak a mdsodikat, akkor 4, ha pedig harmadszorra sikeril csak gydzni, akkor 2
pontot kaptok (ha esetleg akkor sem, akkor 0-t).

Sikeres versenyzést kivanunk!



