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Matematika C kategoria (9-10. osztalyosok) — Levelezd forduld
Bektildési hatarid6 : 2013. November 25.

1. Diirer medalt készit a kedvesének. A meddl rajza az abran
lathato. A korrel jelolt helyekre egy-egy dragakovet tervez
rakni, de tgy, hogy az éllel 6sszekotott helyekre ne keriiljon azo-
nos szinti k6. Legalabb hanyféle szinti kovet kell beszereznie ehhez?

2. Az AB és BC szakaszok folé rajzoltunk egy-egy félkort. F felezi AB-t, és Fy felezi BC-t.
Az AFs, és az FC' szakaszok folé szintén rajzoltunk egy-egy félkort. A PQ és az RS szakaszok
az abran lathaté médon érintik a megfelel6 félkoroket.

Bizonyitsatok be, hogy PQ || RS, valamint |PQ| =2 - |RS].
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3. Legyenek n és k természetes szamok, amelyekre teljesiil, hogy 2 < k < n, és kn.
Bizonyitsatok be, hogy 2% — 1 és 2" + 1 relativ primek minden ilyen n és k esetén.

4. Az ABCDFE konvex otszoghen AB = CD = FA = 1, ABCx = DEA< = 90°, és
BC + DE = 1. Mekkora az 6tszog teriilete?

5. Legyen a; egy tetszéleges természetes szam. A sorozat tovabbi tagjait a kovetkezd szabaly
hatérozza meg: Minden k > 2 -re a; € {0,1,2,...,k — 1} és a; + as + ... + a; oszthat6 k-val.
a) Bizonyitsatok be, hogy adott a; mellett ez a szabaly egyértelmiien meghataroz egy sorozatot.
b) Bizonyitsatok be, hogy tetszéleges a; esetén létezik olyan N természetes szam, hogy a sorozat
az N. tagtol kezdve allando, azaz ay = ani1 = anio = aniz = ...

Megolddsokat kizdrélag elektronikusan fogadunk el a http://www.durerinfo.hu/ honlapon ke-
resztil elérhetd feltoltési rendszerben. Mindegyik feladat részletesen indokolt megolddsa 10 pontot ér.
Altaldnositdsért, lényegesen kilonbozé mdsodik megolddsért feladatonként tovdbbi 2 pont szerezhetd.
A feladatok megolddsdhoz minden irdsos és elektronikus segédeszkoz igénybe vehetd, de csak pontos
hivatkozdssal. Sikeres versenyzést kivannak:
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