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Matematika D kategoria (11-12. osztélyosok) — Levelez6 forduld
Bekiildési hatarid6 : 2013. November 25.

1. Legyen S véges sok pozitiv egész szambol all6 halmaz, amelyre teljesiil, hogy minden 3-elemi
részhalmazanak van két olyan eleme, melyek Gsszege is S-ben van. Legfeljebb hany eleme lehet
S-nek?

2. Legyen a és b pozitiv egész. Lehetséges-e, hogy a® + 2b és b + 2a is négyzetszam?

3. Az ABCDEFGH egy 10 egység oldali szabalyos nyolcszog. Az A kozépponti AC sugari
kor és a D kozépponti C'D sugara kor C-n kiviili metszéspontja I. Mekkora az [ F' szakasz?

4. Adott hét pont a sikon, melyek koziil semelyik harom sincs egy egyenesen. Le lehet-e mindig
rakni 3 egyenest gy, hogy a keletkez§ sikdarabokban egy-egy pont legyen?

5. Nyolc hétpettyes katicabogar jatszik egy tiindérrel. A katicdk korbe &llnak, majd a tiindér
minden katica minden pottyét atfesti a szivarvany hét szinének valamelyikére (kiilon-kiilon és
egymastol fiiggetleniil). Minden katica latja a tobbiek pottyeinek szinét, de a sajatjait nem.
Ezutdn megprobéljak kitalalni a pottyeik szinét a kdvetkezGképpen: Az éramutatéd jarasa szerint
haladva minden bogar az alabbi két cselekedet egyikét hajtja végre:

1. (tippelés) Egyik sajat pottyének megtippelheti a szinét ha korabban még nem tippelt ra.

2. (segitség) Segithet egy tarsanak azzal, hogy megmondja a tars egyik pottyének a szinét
(igazat kell mondani).

A katicdk akkor nyertek, ha minden katica helyesen megtippelte az Osszes pottyének szinét.
Ha egyetlen rossz tipp is elhangzik, a katicadk vesztettek. Miel6tt a tiindér befesti a katicak
pottyeit, a katicAk megallapodhatnak egy stratégidban. Mennyi az a legkevesebb segitség,
amivel a katicak barmely szinezés mellett meg tudjak nyerni a jatékot?

Megolddsokat kizdrolag elektronikusan fogadunk el a http://www.durerinfo.hu/ honlapon keresz-
tiil elérhetd feltoltési rendszerben. Mindegyik feladat részletesen indokolt megolddsa 10 pontot ér. Al-
taldnositdsért, lényegesen kilonbozd mdsodik megolddsért feladatonként tovdbbi 2 pont szerezhetd. A
feladatok megolddsdhoz minden irdsos és elektronikus segédeszkoz igénybe vehetd, de csak pontos hivat-
kozdssal. Sikeres versenyzést kivinnak:

a szervezdk



