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Valtoverseny, C kategoéria
VIII. DORER DONTO, 2015. FEBRUAR 7.

C1 Albrecht egy 200 szobds kollégium legfelsé emeletén lakik. Az épiiletben — az alagsort nem szdmitva —
mindegyik szinten pontosan 20 szoba van. Hényadik emeleten lakik Albrecht? (3 pont)

C2 20 tolmacs koziil mindenki pontosan 3 idegen nyelvet beszél. 16-an tudnak francidul, 12-en angolul, 10-en
csehiil, 7-en japanul, 1 valaki torokiil. Hanyan beszélnek olaszul, ha ezen a hat nyelven kiviil senki nem ismer
mast? (3 pont)

C3 Hany kiilonbo6z6 értéket vehet fel az

a b ¢ abe
la| 16l e[ |abe|

kifejezés, ha a, b és ¢ nullatél kiilénbo6zd valds szamok? (3 pont)

C4 Rajzoltam harom haromszoget gy, hogy 9 oldalegyenesiik koziil semely ketté nem esett egybe. A sik azon
pontjait, melyeken mindegyik haromszégvonal atment, pirossal megjeloltem. Legfeljebb hany pontot jelolhet-
tem meg pirossal? (3 pont)

C5 A p? — (g +1)? = 136 egyenlet olyan megoldasait keressiik, ahol p > ¢ > r > 0 primek.
Legfeljebb mennyi lehet p - q - 77 (4 pont)

C6 Az Ajtési gyerekek: Anna, Luca és Karoly karatéznak. Az edzésre Osszesen 10 gyerek jar, rajtuk kivil
mindenki egyke. Az egyik gyakorlathoz parokba kell dllniuk. Jeldlje p annak a valdszinliségét, hogy egyik Ajtosi
gyerek sem valamelyik testvére parja, ha minden parbadllitas egyenl6 valdsziniiséggel fordul el6.

Mekkora p egyszeriisitett alakjdban a szdmlal6 és nevezd Osszege? (4 pont)
C7 Az ay,a9,...,a19 szamokra teljesiil, hogy ag = a19 = 1000, és a, = a"’lfﬂl"“ -1 (n=1,2,3,...,9).

Mennyi min{a, az,...,a10}? (4 pont)
C8 Hany részre osztjak a sikot egy szabdalyos 28-sz6g oldalegyenesei? (4 pont)

C9 Diirernek 25 edénye van, melyek rendre 1,2, ..., 25 literesek. Hanyféleképpen valaszthaté ki kozilik 10 gy,
hogy a kivalasztottak kozil barmely kettével kimérhetd legyen 1 liter? (5 pont)

A

C10

Egy 13 oldalhosszisagi szabélyos haromszoget az abrahoz hasonlé médon egységnyi
oldalu kis haromszogekre bontottunk. Legfeljebb hany kisharomszog-oldal valaszthatd
ki 4gy, hogy a kivalasztottak koziil semely kettonek ne legyen azonos végpontja?

Az abra a 8 oldalhosszusdgi esetet mutatja.

(5 pont)
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C11 0/1 sorozatokat vizsgalunk. Ezeken megengedett atalakitdsnak nevezziik a kovetkezdket:
e Harom szomszédos 0 torlése (pl. 101000101 — 101101)
e Harom szomszédos 1 térlése (pl. 111101001 — 101001)
e 01 kicserélése 10-ra (pl. 1001101 — 1010101)

Az 0sszes 10 hosszisagi 0/1 sorozat koziil hdnybdl érhetd el megengedett 1épések egymasutanjaval egy 0 vagy
egy 1 hosszusagu sorozat? (5 pont)

C12 Az a és b nemnegativ valds szamok teljesitik a kovetkezd egyenleteket:

ava+b/b = 183
ba+avb = 182

Mennyi 9(a + b)? (5 pont)

C13
A kacskaringos krikszkrakszok olyan magukat nem metszé torott-

vonalak, amelyek 21 egyenes részszakaszbdl allnak, és két vég-
pontjuk kiilénbozik. Legkevesebb hany egyenessel lehet lefedni

egy kacskaringés krikszkrakszot? (Azaz mi a legkisebb k pozitiv

egész szam, amelyre teljesiil a kovetkezo allitds: van olyan kacska- . ... < R
ringds krikszkraksz, amelyhez kijelolhet6 k egyenes tgy, hogy az ;\

Osszes részszakasz valamelyik kijelolt egyenesre essék?)

Az dbra egy kacskaringos krikszkrakszot dbrazol. Szaggatottal eqy hdrom részszakaszt lefedd egyenest is jeloltink.
(6 pont)

C14 Az egységnyi sugaru ki és ko korok a P pontban érintik k1 ko
egyméast. A két kor egyik P-n 4t nem mend k6zos érintGje az e

egyenes. Legyen minden i > 2 esetén k; az a k;_o-t6l kiilonboz6 P
kor, amely érinti ki-et, k;_q1-et és e-t. Hatarozzuk meg kigg

sugardnak reciprokét. (6 pont)

kq k3 e
C15 Legfeljebb hany részre osztja a teret 10 egy ponton atmend sik? (6 pont)

C16 Diirer hint6jaba 8 16 van befogva egymdas mogé egy oszlopban. Minden 16 csak a kozvetlentil elétte futé 16
farat latja. Hogy egyenletesebben faradjanak, Diirer a hosszi utazas soran néhanyszor kicserél két kozvetlentl
egymads utan futd lovat. Nincs két olyan 10, akiket kétszer is felcserélne egymaéassal. Ha egy 16 latja egy masiknak
a farat, akkor baratsag szovédik koztiik, ami azonban 6rokre és megvaltoztathatatlanul elromlik, ha a masik is
meglatta az 6vét. Legfeljebb hény baratsig élhet a lovak kozott az utazas végén? (6 pont)

Megolddékulcs:

C-1. 9| C-2.| 147 | C-3. 3| C-4. 4
C-5. | 494 || C-6. 5| C-7. | 975 || C-8. | 393
C-9. | 16 || C-10. 52 || C-11. | 682 || C-12. | 365
C-13. 7 C-14. 19801 || C-15. | 92| C-16.| 12

Sajnos a verseny soran a szervezok megoldokulcsaban a C-11. feladatnal hibdasan az 1 szerepelt valaszként.
A versenyszabélyzat értelmében az esetlegesen ezen a feladaton szerzett pontszdmok nem szamitottak bele a
versenybe. A hibaért elnézést nériink.



