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Matematika C kategoria (9-10. osztalyosok)

1. Legyen az ABC' haromszog AB oldalegyenesének egy tetszéleges pontja P. Jelolje P merd-
leges vetiiletét az AC és BC oldalegyenesekre A; és By. A C-bdl indulé magassag talppontjat
jelolje C. Bizonyitsuk be, hogy az Ay, By, C1, C és P pontok egy koron helyezkednek el.

2. Hanyféleképpen irhato fel a 2015 néhany szomszédos pozitiv egész szam
a) Osszegeként?
b) szorzataként?

3. 9 gyerek iil egy kerek asztal koriil, mindegyikiik gondol egy szamra. Akarhogy valasztunk
ki koziiliik £ szomszédos gyereket, a gondolt szdmok 0sszege ugyanannyi, pedig nem mindenki
ugyanarra a szamra gondolt. Hatarozzuk meg az Osszes olyan 1 < k < 9 értéket amire ez
megtorténhet.

4. Egy kormérkozéses bajnoksagban az egyik csapat gy6zelmi mutatoja (vagyis az eddig meg-
nyert meccseinek ardnya az eddig lejatszott meccsek kozott) kevesebb, mint 75%, néhéany
meccsel késébb viszont tobb, mint 75%. Bizonyitsuk be, hogy volt olyan meccs, ami utan
pontosan 75% volt!

5. Legyen f olyan fiiggvény, amely minden n pozitiv egész szdm esetén teljesiti a kovetkezdket:
f(n) pozitiv egész, f(n+1) > f(n) és f(f(n)) = 3n.

a) Mennyi lehet f(729) értéke?

b) Mennyi lehet f(2015) értéke?

Mindegyik megolddst kiilon lapra irjdtok, amin szerepeljen a csapat neve, kategoridja, és a feladat szdma.
Mindegyik feladat 10 pontot ér. Feladatonként legfeljebb 3 extra pont is szerezhetd lényegesen kilonbozd
mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivdnnak:
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