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Matematika C+ kategoria (9-10. osztalyosok)

1. A 4 egy olyan szam, aminek paratlan sok péaratlan pozitiv osztoja van (csak az 1), és paros
sok péros pozitiv osztoja (a 2 és a 4). Van-e olyan természetes szam, aminek péaratlan sok péros
pozitiv osztdja van, és paros sok péaratlan pozitiv osztoja?

2. Egy kormérkézéses bajnoksagban az egyik csapat gy6zelmi mutatoja (vagyis az eddig meg-
nyert meccseinek ardnya az eddig lejatszott meccsek kozott) kevesebb, mint 75%, néhéany
meccsel késébb viszont tobb, mint 75%. Bizonyitsuk be, hogy volt olyan meccs, ami utan
pontosan 75% volt!

3. Legyen ABC'D egy egység oldalt négyzet. Melyik P belss pontjéara lesz a v/2- AP+ BP+CP
kifejezés értéke minimalis, és mennyi ez a minimum?

4. Legyen f olyan fiiggvény, amely minden n pozitiv egész szam esetén teljesiti a kdvetkezGket:
f(n) pozitiv egész, f(n+1) > f(n) és f(f(n)) = 3n. Mennyi lehet f(2015) értéke?

5. Legyen n tetsz6leges pozitiv egész szam. Az {1,2,...,2n — 1} halmaz egy olyan H részhal-
mazat szeretnénk kivalasztani, amely legalabb n — 1 elemit és teljesiil ra a kdvetkezs feltétel:
ha z, y € H (itt z és y nem feltétleniil kiilonb6z6 elemek) és x + y < 2n, akkor x +y € H.

Jelolje S a H elemeinek Osszegét. Bizonyitsuk be, hogy S legkisebb lehetséges értéke n(n — 1).

Mindegyik megolddst kiilon lapra irjdtok, amin szerepeljen a csapat neve, kategoridja, és a feladat szdma.
Mindegyik feladat 10 pontot ér. Feladatonként legfeljebb 3 extra pont is szerezhetd lényegesen kilonbozd
mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivdnnak:
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