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Matematika C kategoria (9-10. osztalyosok)

1. Egy négyzetszam utolso el6tti szamjegye 5. Mi lehet az utols6 szamjegye?

2. Mutassuk meg, hogy egy haromszéghen a leghosszabb oldalhoz tartozé magasséag legfeljebb
olyan hosszti, mint a leghosszabb oldal tetsz6leges pontjabdl a két mésik oldalra bocsajtott
merGleges szakaszok hosszanak Osszege.

3. Legyen a; = 1 és minden pozitiv egész n-re a,+1 = a, + [\/an]. Bizonyitsuk be, hogy
végtelen sok négyzetszam van ebben a sorozatban. (|z] jeloli az x szdm alsé egészrészét, azaz
a legnagyobb egész szamot, ami nem nagyobb x-nél.)

4. Egy 100 x 100-as négyzetracs minden mezGjének kozepén all egy fa. Ebbsl a 10000 fabol
legfeljebb hény fat lehet kivagni tigy, hogy egyik fatuskora allva se lassunk mésik fatuskot?

A fdkat és a tuskokat pontszerinek tekintjik. Eqy fatuskora dllva akkor ldtszik eqy mdsik, ha a
két tuskot dsszekitd szakaszon nem dll kivdgatlan fa.

5. Van 60 iiveg borunk, de egy koziiliik mérgezett. Aki a mérgezett borba beleiszik, 12 6ran
beliill meghal. Van harom koéstolonk, a borokat csak 6k kostolhatjak meg. Mutassunk olyan
stratégiat, amellyel 36 ora alatt biztosan el lehet donteni, hogy a 60 iiveg borbdl melyik a mér-
gezett!

A teljes pontszdm megszerzéséhez a stratégia helyességét is bizonyitani kell. Részpontszam jdr
olyan stratégidkeért, amelyek kevesebb tiveg bor esetén meg tudjdk taldlni 36 dra alatt a mérge-
zettet.

Jaték Az abran lathato grafon egy tolvaj menekiil néhény rendér eldl.
El6szor a rendérok foglaljak el a poziciojukat, majd a tolvaj valaszt ki-
indulé pontot. Egy kdérben elébb a rendérok, majd a tolvaj lép egy-egy
¢l mentén. Minden koérben kotelez6 mindenkinek helyet valtoztatnia, és
rendérok allhatnak ugyanazon a mezdn.

A rendérok nyernek, ha a tolvaj barmikor egy cstcson van egy renddrrel.
A tolvaj nyer, ha tud haromszor 1épni anélkiil, hogy a rendérok elkapnak.
A rendérok szamat a szervezok hatarozzék meg a jaték elején. Gydzzétek
le a szervezdket kétszer egymds utdn ebben a jdatékban! Ti donthetitek el
a renddrok szdmdnak ismeretében, hogy a tolvaj vagy a renddrok borébe
szeretnétek bujni!

Mindegyik megolddst kiilon lapra irjdtok, amin szerepeljen a csapat neve, kategoridja, és a feladat szdma.
Mindegyik feladat 12 pontot ér. Feladatonként legfeljebb 4 extra pont is szerezhetd lényegesen kilonbozd
mdsodik megolddssal vagy dltaldnositdssal.

A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivdnnak:
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