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Matematika D+ kategoria (11-12. osztalyosok)

1. Két jatékos, A és B kap toliink egy-egy Kartyat, és annyit elarulunk nekik, hogy mindkét kartyan egy
egyjegyd pozitiv egész szam all, méghozza tgy, hogy a két szdm kiilonbsége 1 vagy 8. Mindketten csak a
sajat kartyajukat latjak. A kartyak kézbekapasa utdn A felemeli vagy a bal, vagy a jobb kezét. Ezutan B-nek
tippelnie kell arra, hogy A kezében milyen kirtya van. Ki tudja-e B talélni biztosan, hogy A-nél milyen
kartya van, ha a kartyak kézbekapésa el6tt megbeszélhetnek egy stratégiat?

2. Bizonyitsuk be, hogy minden d pozitiv egész szamnak van olyan n tobbszorose, hogy n valamelyik nemnulla
szamjegyét torolve tovabbra is d-vel oszthatd szamot kapunk.
Példdul, ha d = 2016, akkor n = 4479552 jo, mert 2016 | 4479552 és a 9-es torlése utdn 2016 | 447552.

3. Adott egy 0 < z < 1 irracionéalis szam tizedestort alakban. Albrecht kivalasztja az els6 néhany (de véges
sok) tizedesjegyét. Ezeket tetszSlegesen permutalja. Ezutén a kovetkezs néhany jegyével csinalja ugyanezt;
és igy tovabb, amig az Osszes jegyét nem permutalta. Igaz-e, hogy minden z-re elérheti, hogy a folyamat
végén egy racionalis szdmot kapjon?

4. Adottak a sikon a ki, ko, k3, ks és ks korok.
A k; és ki1 korok két metszéspontja P; és Q;
(1 <i <5, ke =ki). Ak kor egy tetszbleges
pontja A. Ezutan ugy vessziik fel a B, C, D, F,
F, G, H, I, J, K pontokat rendre a ko, k3, k4,
k5, kl, kz, kg, k4, k5, kl kérékbrg }ujgy /4fﬁ13,
BRC, CPsD, DPLE, EPsF, FQ.1G, GQ2H,
HQsI, I1Q4J, JQ5K egy egyenesre es§ ponthér-
masok legyenek. Bizonyitsuk be, hogy K = A.
A korok kilonbozd sugariak is lehetnek, és az
abrdatol kilonbézé modon s elhelyezkedhetnek.
Feltessziik, hogy a szerkesztés sordn semelyik két
fent emlitett pont sem esik egybe.

5. Lehet-e 9 embernek paros tollaslabda bajnoksigot szervezni a kévetkezd feltételek szerint: tetszGleges
A, B jatékospar pontosan egyszer legyen egyiitt és pontosan kétszer egymaés ellen?

Jaték Az abran lathato grafon egy tolvaj menekiil néhany rendér elsl. Elgszor a
rendoérok foglaljék el a pozicidjukat, majd a tolvaj valaszt kiindulé pontot. Egy kérben
el6bb a renddérok, majd a tolvaj lép egy-egy él mentén. Minden korben kotelezs
mindenkinek helyet valtoztatnia, és rendérok allhatnak ugyanazon a mezén.

A rendd6rok nyernek, ha a tolvaj barmikor egy csticson van egy renddérrel. A tolvaj
nyer, ha tud haromszor lépni anélkiil, hogy a rendérok elkapnak. A rendérok szamat
a szervezOk hatarozzak meg a jaték elején.

Gydzzétek le a szervezdket kétszer egymds utdn ebben a jatékban! Ti dinthetitek el a renddrok szamdnak
ismeretében, hogy a tolvaj vagy a renddérok bérébe szeretnétek bugni!

Mindegyik megolddst kilon lapra irjdtok, amin szerepeljen a csapat neve, kategoridja, és a feladat szama. Mindegyik
feladat 12 pontot ér. Feladatonként legfeljebb 4 extra pont is szerezhetd lényegesen kiilonbozé mdasodik megolddssal vagy
dltalanositdssal. A feladatok megolddsdra 180 perc dll rendelkezésetekre. Jo versenyzést kivannak:
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